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=08 ES Ufages du Compas

S de  Proportion  étant

2 daus un Wes - grand
eZF nombre , je e fuis
~ propof¥ devous donney
Jeulement icy , Mon cher Le&eur,
ceux qui m’ont [emblé les plus utiles
& les plus generaux , afin que par
leur moyen vous puiffiexs facilement
trowver les autres de vous - méme |
Surtout quand vous aurez bien com-
pris les demonflrations de cenx que
je prétens enféigner icy le plus brie-
vement qu’il me [era poffible. Ainfi
Je me fuis contenté de mettre [eule-
ment dans cét Inflrument 5 dun
cor¢ la Ligne des Parties égales,
A 2 pour




AU LECTEUR.
pour powveir divifer une Ligne
droite [elon une vaifon donnée : La
Ligne des Plans , pour pouvoir
augmenter ¢ diminuer un_Flan
felon une raifon domnée : & la Li-
gne des Polygones, pour Igawvos’r
inftrire dans un Cercle un Polygone
vegulier ; & de Dautre cite , la
Ligne des Cordes , pour la mefi-
ve des Angles, ¢ la Ligne des
Solides y pour pouvoir angmenter
& diminuer un Solide [elon une rai-
fon donnée.




Z ez e WSS AN
DE
DU.S A G E
DU

COMPAS
DE PROPORTION.

yE Compas de Proportion eft
un Inftrument de Mathema-
e tique, dont on peut fe fer-
vit trés-commodément pour
refoudre promprement & fa-
cilement Ies Problemes les plus utiles &
les plus necelfiires dans toutes les pardies
de Mathematique, & principalement darfs
la Geometrie pratique, tant fur Ie papiex
que fur le terrain.

Bien que la conftrution de cét Inftro-

3 ment




& Coxsrrucrion pu Compas

ment ne foit pas inconnué aux Ouvriers,
qui travaillent aux Inftromens de Mathe-
muatique 3 neanmoins je ne laifleray pas
de l'enfeigner icy briévement pour les Li-
gNEsguEnous nous fommes propof¢esd’y
meetre, fcavoir pour les Lignes des Par-
ties égales , des Plans o des Polygones o
des Cordes, & des Solides o érant facile
a lewr imiration dy ajolicer les aueres li-
gnes,” dont On peUE avoit befoin dans la
pratigque, comine la Ligne des Tangen-
ses, pour la defcription des Cadrans So-
kaives, la Ligne des Meiaunx 4 &c.

Conftruction du Compus de
FProportion.

a Yant determiné la 1011511611[ du Com-

pas de propottion, que vousyou- -

lez conftruire, comme de fix pouces, ce
qui eft le plis ordinaire, & la largeur,
comime de fx lignes, preparez deux Re-
gles de leton , ou de quelquautre ma-
tiere {olide , ayant cette méme longuenr
& cette meéme largear , pour les jambes
de vorre Compas, lefquelles doivent érre
mobiles 4 Pentour de leurs extremitez ,
que l'on doit pour cette fin'joindre en-
femble par le moyen d’une charniere ,

enfor-
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pE PROPORTION. 2
enforre que le Compas de proportion fe
puille fermer & ouvrir comme 'on vou-
dra par un mouvement , qui foit autant
égal &suniforme quil fera poflible, pour
§'en pouvoir fervir plus commodément.

Le centre de cette charniere fera pris
pour le centre du Compas de propor-
tion, comme A , duquel en doit tirer
deffus chaque jambe de coré & dautre
toutes les lignes quon veur ajolirer au
Compas de propottion, pour {on ufage,
& premiercment e Ligne des Parties
épalesy ainfi appelice , parce quelle «ft
Jivilée en un cerrain nombre de parties
¢gales, tel que Fon veut, & le plus grand
{era le meilleur , afin que Pufage en foit
plus eniverfel. Ce nombre eft ordinaire-
ment 200 , dans une longueut de fix
pouces, & bien que la divifion de cette
ligne en 200 parties dgales foit facile ;
neanmoins pour ne rien laifler adeviner,
je diray icy en peu de mots la manicre d¢
faire cette divifion.

La longueur de yotre Ligne étant de-
termince jur chaque jambe divifez-la
depuis le centre du Compas de propor-
tion julqu’a {on extremité , en deux pat-
tics égales , dont chacune vandra 100.
Divifez encore chacune de ces deux pat-

A 4 T ties

'
Partres
cgales,
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ties égales en deux autres parties égales,dont
chacune vaudra so. Divifez enfurite chacu-
ne de ces parties égales en deux autres par-
ties égales , & chacune de ces nouvelles par-
ties égales encing partics égales, & enfin
chacune deces demnieres parties égales en-
core en cing parties égaksf > & la Ligne
Propoférc fe trouvera divifée en fes 200
parties ¢gales, que vous feparerez de cinq
en cing par de Pctitcsl lignes , aufquelles
vous ajotiterez des chifres de 10, en1o,
{fenlement , en les contant depuis le cen-
e A, julquh Pautre extremité , ol le
nombre 200 fe trouvera,

Proche JaLigne des parties égales, on
pourra ajotiter fur la méme furface du
Compas dc proportion /e Ligne des
Plans, ainfi appellée, parcequ'elle com-
prend depuis le centre A, les corez ho-
mologues d’un certain nombre de Plans
femblables multiples du premier & plus
petit par les nombres naturels 2, 3, 4,
&c. Ce nombre eft ordinairement 64,
dans unc longuenr de fix pouces, telle
que nous lavons icy fuppofée 5 fi bien
que l'extremité de cetre ligne reprefente
le coté duG4ePlan, cefta-dire d'un Plan
64 fois plus grand qu'un antre Plan fem-
blable, dont le coté homologue eft égal
ala
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a la 8¢ partie de toute la ligne des Plans,
parce que la Racine quargee de 64 eft 83
& ceft pour cela qu'on a choifi ce nom-
bre quarré 64 , afin que fa Racine quar-
rée 8 érant exalte , on ait auffi exacte-
ment le c6t¢ homologue du premier &
du plus petit Plan {emblable , parce que
ce coté eft égal a la 8¢ partie du c6té ho-
mologue du 64¢ Plan, puifque la Racine
quarrée de 64 eft 8, & que les Plans
{femblables font entreux comme les quar-
rez de leurs cotez homologues, par 20. 6.
Pour trouver le ¢6té homologue de ce
premier & plus petit Plan, & par fon
moyen les cotez homologues de tous les
autres Plans {emblables , doubles , tri-
ples, quadruples, & ainfi enfuite jul-
qu'au 64¢, & plus grand Plan, divifez &
part le cété de ce plus grand Plan, ou la
ligne des Plans en un cerrain nombre de
parties ¢gales , qui foit divifible par la
Racine quarrée § du plus grand Plan 64,
& le nombre le plus grand fera le meil-
Icur,ﬂcommc € 1000 parties ég;xles, ce
qui fera facile dans une longueur de fix
pouces; & diuifez ce nombre 1000, pac
la méme Racine quarrée 8 du plus grand
Plan 64 , & le quotient donnera exacte-
ment 125 parties pour la quantic¢ du ¢0-
A s 5




VIO CONSTRUCTION DU COZ\‘[PAS
t¢ du premier Plan.  Cleft pourquoy fi
Pon porte 124 parties fur L ligne des
Plans depuis le centre A, on aura un
oint qui terminera la longuenr du coté
Eomologuc du premier Plan, par le
moyen duquel on trouvera aifément les
longueurs des corez homologues des au-
tres Plans femblables multiples ; comme
fi on veur trouver le c6t¢ homologue
d’un Plan double , on multipliera par 2,
le quatré 15625 , du nombre 125, des
parties du core du premicr Plan, & on
prendra la Racine quarrde du produit
31250, laquelle donnera environ 177
parties pour le cote homologue du Plan
double : Ceft ponrquoy fi on porte 177
parties fur la Ligne des Plans, depuis le
centre A, on aura un fecond point, qui
terminera la longueur du c6té du fecond
Plan: ainfi des autres.

Ceft de cette maniere que nous avons
fipputé la Table fdivante , qui montre
Ie nombre des parties des corez homolo-
gues de tous les Plans femblables, dou-
bles, triples, quadruples , &c. & I'égard
du plus petic coté de 125 , ou du plus
grand de 1000 parties.

Certte
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125 | 17(515) 33| 718) 40! 875
2177 |18]530| |34|720} |fof Buy4
31216 |19]545] 135 739| [51] 892
41250| [20]|559] §36(750| |52] go1
12791 |21|5733 137|760) |53} 919
6| 306 {22{$56| |38|770] {54 918
71330} |23]599] | 391780} |55| 927
81353| (24|612 |40(790{ [56] 935

375| |25|629| 41|80} |37 944
10|395| {26{63% 2|810] 1581 o5z
|11]414] |27{650} |43|819] |59| 960
1214331 |28]661] |44|829] |60! 968

131a50| 129]673] [a5(830] [61] 976
141467{ 130|684} 146|848 |62 984
131484} 13116961 |47]|857| 63| 992
16 sool 132|7071 148|866] "64{roco

Certe Table fe peut {upputer par une
autre manicre , qui eft plus facile que la
rrccr.dcntc, parce quelle peut fervir de
a méme facon pour un autre nombre
dn plus grgnd Plan que 64, lors que ce
nombre ne fera pas quarr¢, & quil ne
divifera pas exactement le quarré du nom-
bre des parties du coté du méme plus
grand Planj ce qui empéchera le ¢6té du
premier Plan d'émre exack, & de pouvoir
sen fervir pour trouver commodément

Ac 1\"3.
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les cotez homologues des Plans fembla-
bles mu{tipk‘s. Dans ce cas on pourra
trouver ces corez plus facilement en cet-
te forte,

Faites une Regle de trois direéte,
dont le premier terme foir le plus grand
Plan, comme icy 64, le {econd foit le
Plan {emblable, dont on cherche le co-
té¢ homologue, comme par exemple 5,
pour un Plan quintuple du plus perir, &
le troifiéme foit le quarré du nombre
des parcies du cote du plus grand Plan,
comne icy 1000000, & laRacine quar-
ée du quatricme terme 78175, donne-
ra environ 279 parties pour le coré ho-
mologue du Plan quintuple, comme il
eft ¢vident par 20. 6. Ainfi des antres.

Enfin proche la Ligne des Plans, on
powra ajotter Ja Ligne des Polygones,
ainfi appellée , parce quelle comprend
depuis le centre A, les corez d’un certain
nombre de Polygones reguliers inferits
dans un méme cercle, le Quarré y crant
compris, & non le Triangle, pour n'e-
ire pas d’un grand ulige. Ce nombre eft
ordinaitement § , en commencant de-
puis le Quarré julqu’an Dedecagone , les
autres Polygones n'éeant pas d’'unfigrand
nfage, parce que les Polygones reguliers
ne
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ne fervent ordinairement que pour la for-
tification des Places regulieres, & qu'il
{e trouve rarement une Place reguliere de
plus de douze Baftions. i

Puifqueles corez des Polygones reguliers
infcrits dans un méme cercle diminuenta
mefure qu'ils ontplus de cotez, ils'enfuit
quele coré du Quarré eft leplus grand de
tous, & quepar confcqumt on le doit faire
égal 2 la fongueur de la ligne des Poly.
gones, que nous ayons fuppofée de fix
pouces, en la prenant deputs le centre A.

Ayant ainfi determiné la longueur du
¢oré du Quarré, on le divifera en tel
nombre de parties égales que l'on vou-
dra, & le plus grand fera le meilleur ,
comme en 1000, pout trouver dans ces
arties la valeur des cotez des autres Po-
ygones, & premierement le coté del’ Exa-
gone, ou le Rayon du cercle commun i
tous ces Polygones, ce qui fera facile,
patce que ce Rayon eft le c6t¢ d'un trjan-
cle ifofcele retangle, dont Phypotenufe
cft égale an core du Quarte. Cleft pour.
quoy fi on multiplie ce c6te que nous
avons {uppofé de 1000 parties, par luy
méme, on aura 1000000 pour fon quar-
ré, dont la moitié s00000 fera par con-
ﬂ:qv.cnt le quarre du Rayon, par 47. 1.
A7 Clelt
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Creft pourquoy fi on prend la Racine
quatrée de cette moitié §00000, on au-
ra 707 partics pour le Rayon, ou pour
le cot¢ de PExagone, que Ion pourra
aufli trouver par cette analogie:
Comme le Sinus Total ---- 100000
Aw coté du %rn’- - = =-1000
Ainfile Sinus de 45 degrez ---70710

Au coté de I’E.r.dgane ----- 707
Par le moyen du coté de Exagone

ainfi trouvé on wouvera les corez de tel
autre Polygone qu'on voudra, par cette
analogie:
Comme le Sinus Total,
An double du coré de I' Exagone;
Ainfi le Sinus de la moiti€ de an<
gle du centre du Polygone
A coté du Polygone gu’on cherche,
Ceft de certe maniere que nous avons
conftruit la Table fivivante, qui montre
la quantité des cotez des Polygones re-
gulfers depuis le Quarré julquan Dode-
cagone; & ilfena facile de la prolonger
autant que Fon voudra, pour les Poly-
gones de plusdecorez, & parfon moyen
de marquer les cotez {ur la ligne des Po-
lygones, en portant Jes partiesqu'ils con-
tiennent depuis le centre A fur la méme
ligne des Polygones. "Cela eft trop clair,
{ans
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fans qu’il foit befoin d’en donner un
exemple particulier , & ceft pour cela
aufli que nous ne nous fommes pas aeré.
té 2 donner la démonftration des deux
analogics precedentes.

Pa{ygoﬂe.f | coffez

Harve | 1000

Pmmgane | 8 31

Exagone | 707

Eptagone I 613

Oétagone i 540
Enpeagone | 484
Dc.:;agam j ol cga?
Endecagone | 398
Dodecagone | 266

Il ne refte plus qua vous enfcigner la,
maniere de mettee de Pauere coté, cefth
dire fur lautre furface de chaque jambe
du Compas de Proportion, leslignesdes
Cordes & des Solides, & premierement
la ligne des Cordes en certe forte,

Ayant
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Ayant tir¢ du centre A, fur chaque
jambe du Compas de proportion, la li-
gne des Cordes, ainfi appellée, parce
qu'elle comprend les cordes de tous les
degrez du demi cercle, qui a pour Dia-
metre la longueur de cette ligne, laquel-
fe doit &tre egale de coré & dautre; por-
tez les cordes de tous les degrez de ce
demi cercle divifé exadement en {es 180
degrez, en les prenant depuis une des
deux extremirez du Diametre, depuis le
centre A, fur chaque ligne des Cordes,
& y marquez autant de points, qui re-
prcfenreront les degrez du demi cercle:
Separez ces points ou degrez de cing en
cinq par de petites lignes, pour les pou-
voir conter plus facilement, & y ajofitez
les chifres de 10 en 10, en commencant
a conter depuis le centre A, jufqu’a 'ex-
tremite¢ du Compas de proportion, ob
le 180 degré fe trouvera.

On peurroit aufli marquer les degrez
{ur cette ligne des Cordes, par lemoyen
d’unie Table qui {uppoferoit la longueur
de la ligne des Cordes divilée en 1cc0
parties ¢gales; mais comme cette manie-
re ne me femble pas fi fimple, nifexac-
te que la precedente, je w'en parleray pas
davantage.

Proche
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Proche la ligne des Cordes, on POULEA Solidei,
mettre la ligne des Solides, ainfi appellée,
parce qwelle comprendles cotez homolo-
cues dun certain nombrede Selides fem-
Blables multi les du premier & plus petit,
par les nomgres naturels 2,.3, 4, &¢
Ce nombre eft ordinairement 64, dans
une longueur de fix pouces, telle que
nous l'avons icy fuppofée, fi bien que
Pextremité de cette ligne reprefente le
cotédu 64 Solide, cefta-dire dun Soli-
de 64 fois plus grand quun autre Solide
femblable, dont le cocé homelogue eft
¢gal a la 4¢partic de toute laligne des So-
lides, parce que la Racine cubique de
64, elt 45 & ceft pour cela que l'on a
choifi ce nombre cubique 64, afin que
fa Racine cubique 4, ¢rant exacte, on
ait aufli exadtement le cété homologue
du premier & plus petit Solide fcmEILa-
ble, parce que ce coté eft égal ala 4¢
partie du cor¢ homologne du 64¢ Soli-
de, puilque Ja Racine cubique de 64 cft
4, & que les Solides femblables font
comme les cubes de leurs cotez homolo-
gues, par 33. 11.

Pour trouver le coté homologue de
ce premier & plus petit Solide, & par
lon moyen les cdrez homologues de tous

les
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les autres Solides femblables , doubles , tri-
ples, quadruples, & ainfi en fuitejufques
au 64¢ & plusgrand Solide; divilez a part
le coté de ce plusgrand Solide, oulaligne
des Solides,en un certain nombre de parties
¢gales, qui {oit divifible par laRacine cu-
bique 4, du plus grand Solide 64, & le
nombre le plus grand fera le meillenr,
ComuNE €n 1000 partics éga[es; & divi-
{ez ce nombre 1000, par la méme Ra-
cine cobique 45 du pllus grand Solide
64, & le quotient donnera exaCtement
250 parties pour la quantité du coté du
premier Solide. Ceft pourquoy fi oo
porte 250 patties fur la ligne de Solides
depuis le centre A, on aura un point,
qui terminera la longueur du coté ho-
mologue du premier Solide, parlemoyen
duquel on wouvera aifément les lon-
gueurs des corez homologues des autres
Solides femblables multiples; comme fi
on veut trouver le coré homologue dun
Solide double, on multipliera par 2 le
cube 15625000 du nombre 250 des par-
ties du coté du premier Solide, & on
prendra la Racine cubique du produi
31250000 , laquelle donnera environ
315 parties pour le core homologue du
Solide double. Ceft pourquey {1 on por-
e
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fe 31 parties fur la ligne des Solides de-
puis le centre % on aufa un {econd
point, qui termincra le €0tC du fecond
Solide. Ainfi des auties.

C'eft de cette maniere qwon a fuppu-
té la Table fuivante, qui montre le non-
bre des parties des cotez homologues de
tous les Solides femblables,; doubles, tri-
ples , quadruples , &c. aJ'égard du plus perit
coté de 125 ou du plas grand de 1000
parties,

(250 1171643 | 33| 802 149, 914/
2|31 | {18 [Gs5y] (34 8rcf [yo] 921
3{360! |19{667] |35 818 |s1{ 927
4(397| (20678} } 36{825 | | 52| 933
sl4a7| [21[6891 1371533 | 53] 939
61454 122]700] | 38|84

9

40 [ 154 945

1478| 123|711} [391848 11551 951
so0| |24 |521] 140|855 || 56| 956
s20| {25 P73t [ 41862 [s7] 962
10|38 [26|95a] {4z 869] [ s8] 967
11556 27| 750} 143|876|| 79| 973
12§72 [28]750] {441 882| | 6o| 975
13(588! |20|768] |45|889|| 61| 984
zi 6oz | |30]777] 146|896 | 62| 989
15{616| {31 |985] [47[902||63] 995
161630 ! 1321794| 14819081164 11000

Cetie
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Certe Table f¢ peut fupputer par une
autre maniere, qui eft plus facile que la
{)rccedcntc, parce quelle peut fervir de

2 méme facon pour un autre nombre du

plus grand Solide que 64, lors que ce
nombre ne {era pas cubique, & qu'il ne
divifera pas exattement le cube du nom-
bre des parties du cété du méme plus
grand Solide; ce qui empéchera le coté
du premier Solide d'érre exaét, & de
pouvoir s’en {ervir pour trouver commo-
dement les cOtez homologues des Soli-
des femblables mulriples. Dans ce cason
pourra trouver ces cotez plus facilement
en cette {orte,

Faites une Regle detroisdire@e, dont
le premier terme foit le plus grand Soli-
de, comme icy 64, le Eecond foitle So-
lide femblable, dont on cherche le cdeé
homologue , comme par exemple ¢,
pour un Solide quintuple du plus petit,
& le woificme foir le cube du nombre
des parties du c6té du plus grand Solide,
comme icy 1000000000, & la Racine
cubique du quatriéme terme =8 125000,
donnera environ 427 parties pour le co-
té homologue du Solide quintaple, com-
-me il eft évident par 33. 11. Ainfi des
aucres.

USA-
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USAGE DE LA LIGNE
DES
PARTIES EGALES.

LA ligne des Parties égales fert pour
divifer une ligne droite d'une gran-
deur donnée en parties égales, pour luy
ajofiter ou pour en retrancher telle par-
tie que Pon voudra; pour tracer un Plan
fur le papier; pour fervir d’Echelle ¥ ce
Plan, & y connoitre la mefire de tou.
tes fes parties par rapport a une Ligne
connue: ce qui eft d’une trés-grande uti-
litt dans Ja Fortification, ot l'on peut
connojire fans Trigonometrie, & fans
aucune Echelle particuliere, la quantité
d'une Courtine, dune Face, d'unFlanc,
&ec. le cotd interienr du Polygone, ou
bien Ia Ligne de defenfe éant fuppofée
dune grandeur connué, laquelle eft d’en.
viron 120 toifes dans un Fort Royal,

PR O.
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PROBLEME 1

Divifer une ligne donnée en autant
de parties égales que Pon
Vondra.

Our divifer une Ligne dennée en i
nombre donné de pasties égales, il
en faue porter la longueur fi la ligne des
parties egales du Compas de propertion ,
a un nombre de part & dautre, qui foir
divifible par le nombre donné, en forte
que le Compas de proportion foit ouvert
dune telle maniere, que la diffance de
¢e nombre dans chaque Ligne des par-
ties egales, foit égale a la ligne donnée,
Aprés quoy, le Compas de proportion
demeurant ainfi ouvert, on prendraavec
le compas commun de cbee & d'apere
fur J]a méme Ligne des parties €gales, la
diftance du nombre qui viendra en divi-
{ant par le nombre donne, le nombre
auquel on a appliqué la longueur de la
ligne donnée fur les parties égales; & cet-
te diftance divifera la Ligne donnce en
autant de parties égales quiil a ¢ pro-
pofé.
ExeM-

-
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EXEMPLE

Quiil faille divifer par éxempleen cing
partics égales la Ligne donnée FG. Sup-
pofons B
que les
deux Li«
gnes AB, D
AC, {oient A<
chacune la E
Lignede:s
PﬂlT]eS C~
gales du
Compas
de Proportion, en forte que A foit le
centre, & lesexwremitezB, C, les points
200, Parce que ce nombre 200 eft divi-
fible par ¢, il pourra fervir pour la di-
vifion de la Ligne propofée ¥G, en cing
patics egales; {cavoir enouvrantie Com-
pas de proportion, en forte que la dif
tance BC, de 200 & 200, foit égale a la
Ligne propofce FG; & en prenant la di-
ftance DE de 40 a 40, qui eft la cin-
quiéme partic de 200, car je {uppofe
que la marque 40 et en D & en E: &
cette ouverture DE, divifera lalignepro-
polée FG, en cing partics ¢gales, com-

me

vetmauiiiEanal AN TIEE Shesdn

C

G
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me il étoit propofé; ceftadire quela Lis &
gue DE, fera la cinquiéme partie de la
LignedonnéeFG, ou de fon egale BC,

DEMONS‘I‘RATION-

Car 2 caufe que les deux trianglesifol
celes ABC, ADE, fonr fcmblab%es, par
6. 6. on connoit par 4. 6. que les quarre
Lignes AD, AB, DE, BC, [ont pro-
portionelles: Dot il fuit quecomme AD
eft la cinqui¢me partic de AB, parce que
AD eft de 40 parties, & AB de 200,
aufli la Ligne DE eft la cinquiéme partie
de la Ligne BC, ou FG, fon egale. Ce
qu’il faloit démontrer,

Scor1E

Au lica d'appliquer la longueur de 1a
Ligne donnée FG, de 200 i 200, on
Fauroit pil appliquer de 100 2 100, qui
eft un nombre divifible par 5, & alors
on auroit pris la diftance de 20 1 20,
qui eft Ia cinquiéme partie de 100, pour
avoir aufli la cinqui¢me partie de la Li-
gne propofée FG; mais il auroit falu ou-
vrir davantage le Compas de Proportion ,
ce[qui eft moins commode dans ln. pra-

: tique,




pEs PARTIES EcALES. 2%
tique, & c'eft pour cela que nous nous
fommes fervi du nombre 200, lequel
¢rant plus €loigné du centre A, ne de-
mand¢ pas une i graudc ouvermure du
Compas de proportion,

Si on ne peur pas appliquer fur la Li-
gne des parties égales la longueur de la
Ligne donnée FG , pour étre trop gran-
de, on en appliquera feulement la moi-
ti¢, ou le tiers, pour en trouver la cin-
quiéme partie, comme il a été i:nf;‘igné;
& le double on le triple de cette partic
fera la cinquiéme partie de toute laLigne
propofée FG. 1l peut arriver d'autres cas,
lelquels n'érant pas de grande confequcn-
€€, ne meritent pas que nous en patlions
1cy davantage,

PROBLEME IL

Conper une Ligne donnée felon une
raifon dennee.

Ppliquez la Ligne donnée fur I Li-

gne des Parties cgales de part &
dlautre, en forte que le Compas de pro-
portion foit tellement ouvert, que la di-
ftance du nombre ¢gal 4 la {omme des
B deux
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deux termes de la raifon donnée, pris de
coré & dautre fur la Ligne des Parties
¢gales , foit égale a la Ligne donnée; &
le Compas de p p uro;t on demeusgant ainfi
ouvert, PreEnez avee le compas conunun
fur chaque Ligne des P WTies L‘,_’c.l;%, la
diftanice da nombre ¢ ¢gal a Pun des deux
termes de la rifon donnée, pour la por-
t enfuite fur la Ligne propofce depuis
e de fes deux tkiiLl‘]i"L‘Z s & cette
Ligne-{e touvera coupée {tlon la raifon
donnce,

1
L
1
4

Exg el F

Qu'il faille divifer la Ligne donnée
!7(} , en deux partics 5 dont la raifon foit

éeale 'a celle des daux nombres donnez

5!:‘, 90, 5.}[7[‘-‘.{(\=15 que les 1. T-‘IW{_‘\' AR,
,»'._( ient chacune la Ligne des ;‘.J tics
lL, dit (,‘)ITP'L\ de I"r-h\.._t on, quele

centre foit A, g jue les deux [7_‘1:312': ,i_ €
également éloi r“nrz du centre A, {otent
lcs poimnts nurqmz 140, qm clt Ll hm--
me des deux termes 50, 90, delam
ion donnée ; & que les deux [‘o.llts D
, auflt également ¢loignez du centre A,
!m_n: les | points muquws j0, quu[llun
des deux nombres de la raifon donnée,
Ayanr




pes Parnries EcaLnEs. 27
Ayant ouvert le Compas de proportion,,
en forte que la diftance BC, de 140 2
140, foit égale 4 la ligne donnée FG,
prenez la diftance DE, desoa jo, & la
portez fur h Ligne donnée FG, depuis
fon extremité F en H; & les denx par-
ties FH, GH, feront dans la raifon des
deux nombres donnez 50, go.

b

DevMonstrATION

Car i Pon tire par le point D, ala
Ligne AC, I parallele DI, on aura CI,
égale aDE, & par confequent 3 FH,
paice que l'on a fair FH cgale a DE: &
a caule de BC, egale a FG, par la con-
fuction, on aura BI égale 3 GH 3 &
parce que AD eft de jo parties, & AB
de 140, & par confequent DB, de 90,
& que par 2. 6, la raifon des Lignes CI,
BL, eft égale & celle des deux AD, DB,

B2 §90,
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50,90, il senfuit que la raifon des deux
Lignes FH, GH , egales aux deux CI,
BI, eft ¢gale aufli a cclle des deux nom-
bres donnez 5o, 9o, Ce qu'il faloit dé-
1MONLLCE.

Seonte

Si les deux nombres donnez font trop
petits , on les multipliera chacun par un
méme nombre tel que lon voudra, pour
avoir leurs equimultiples , lefquels érant
en méme raifon que les deux nombres
donnez, pourront fervir pour la {olution
du Probleme , pourvil que leur fomme
ne f{oit pas plus grande que 200 , parce
que le plus grand nombre des parties
¢gales ne paflc pas 200.

On fera tout le contraire, quand les
deux nombres donnez {eront trop grands,
cefti-dire quon les divifera chacun par
un méme nombre tel que 'on voudra,
pour avoir deux autres 1101}1brcs plus pe-
tits, dont on pourra fe fervir a la place
des deux donnez, puiiilu’i!s {eront dans
la méme raifon , comme €tant {fembla-
bles pardies aliquotes des denx nombres
donhez.

1 eft évident que sl falloir couper la
Ligne
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Ligne FG, en partics proportionnelles a
plus que de deux nombres donnez , il
faudroit ajoiiter enfemble tous ces nom-
bres donnez , pour ayoir leur fomme,
& travailler comme il vient d’érre enfei-

ne.

Si les deux rermes de la raifon donnée
font des fraftions de diverfe elpece, on
les reduira en d'autres frattions de méme
denomination, &en ncgligeam le deno-
minateur commun, on fe fervira des nu-

merateurs 2 la place des fractions propo-
{des.

PROBLEME IIL

Etant données deux Lignes , & les
Parties égales de Pune , trou-
ver les Parties égales
de Pautre,

SI on applique ka longueur de laLigne,
dont les Parties égales {ont connués,
de cote & dauntre au nombre de ces Par-
ties fur l]a Ligne des Parties {gales du
Compas de proportion, & que I'on por-
te la longucunr de Fautre ligne, fur lamé-
me Ligne de ces Parties égales, fans chan-

B3 P
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acr Pouverture du Compas de propor-
tion, en forte que certe longueur s'ac-
corde de {uu& d'autre a un méme Home
brc; ce nombre fera celuy des Parrics
('*;;‘, qu ‘on L]J:I‘ul(

ExeEmprr

Que la ligne FG, foit par exemple le
mtd Mterieur dun Pol)qo. we fortifié, &
que ce cOte étant ﬁlp} ofé de 120 Partties
ég Llw, ou de 120 toifes, il faille trou-

ver dans ces mémes parties' la quantité de

L
L)
P

A B C

la Demi-gorge FH. Suppofons comme &
Pordinaire , que les ligncs AB, AC,

.roi:n’:'
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[oient chacune ka Ligne des Parties € i
du Compas de proportion ; que le cen-
tre foit A, & que les deux pUlmsB G,
{oient les points m:xqui_' 120. Ayant
ouvert le Con}“ de me‘omﬂﬂ > €n
forte que h diftance BC de 1202 120,
foit egale 2 la Ligne do'nmc G, & le
CO'LT!P'.‘IS ae PID}-:‘OILEUH dLlTlL.l..l.LUl[’ ]l)ll
ouvert, poricz avec le Compas cominun
la longueur de l'autre ligne donnée FH,
fur la Ligne des parties :.ulc:. , en forte
que cette longueur 1..ponxh, de cor¢ &
daurre en denx points également ¢loi-
gmz du centre A, ceft a “dire du méme
nombre des partics ¢gales, comme D, E:
& fi ce nombre f& rencontre par exem-
ple 26, Ceit a dive , fi chacune des Li-
gnes cnahs AD, "]l {fe twouve de 26
pam«.s, on LunJum que la ligne FH,
contient 16 patties cmblab.u a u?llk.s
dont FG en cor nprend 120,

DEMONSTRATION.

f"

e
dans les deux triangles i
f_bL, ADE, on connoit p._l. i
la raifon des deux Lignes BC, D‘H, ou
de leurs ¢eales FG, | Il, eft ém

le des deux AB, AD, ou des deux
B 4 1nom-

le a cel-
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nombres 120, 26, Cleft pourquoy la
Ligne FG étant de 120 parties égales, il
cft de neceflicé que la Ligne FH con-
tienne 26 de ces mémes Parties. Ce qu'il
faloit démontrer.

Scovrze

On poutra connoitre de la méme fa-
con la quantité d'une Face, d’un Flanc,
d’une Courtine , & de toures les autres
Lignes d’un Polygone fortifié. Mais fi
la Ligne FG {e trouve trop grande pour
pouvoir étre appliquée fur la Ligne des
Parties égales, on fe fervira de fa moitié
oua de fon tiers, en prenant pareille-
ment la moiri¢ ou le tiers du nombre de
la Ligne DE, pour la Ligne FH. Ec fi
le nombre des parties fuppofées de I
Ligne FG eft trop grand, on f¢ feryira
audli de la moitié ou du tiers de ce nom.
bre, aprés quoy on prendra le double
ou le triple du nombre des Parties égnlcs
que lon trouvera pour la Ligne FH,
pour avoir en ce double, ou en ce tri-
ple, le veritable nombre des Parties cga-
les de la méme Ligne FH.
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PROBLEME 1V.

Etant donnée une Ligne , & lenom-
bre des Parties égales qu’elle con-
tient , en retrancher tel nombre
gue Pon voudra de ces Parties.

AYanr appliqué la longueur de laLi-
gne donnee de core & dantre, au
nombre . des Parries egales qu’clle con-
tient , fur la Ligne des Partics dgales du
Compas de proportion , portez la di-
ftance du nombre des Parties égales quon
veut retrancher, prile de part & d'autre
fur la méme Ligne des Partics égales du
Compas de propostion ainfi ouvert, fur
laLigne propofée depuis Pune de fes ex-
tremitez vers Pautre extremité , & le
Probleme fera refohu.

ExXEMPLE

Reprenons la Figure precedente, &
quil faille retrancher du c6té interieur
FG, que nous fuppofons de 120 toiles,
L ligne FH, de26 roiles, telle que c}ﬂit‘

B 5 cLire
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erre la D-:mifgorgc dans I'Exagone, fe-
lon nétre Merode nouvelle de fortifier,
qui convient pacfaitemenc bien aux meil-
leures maximes de la Fortification. Ap-
pliquez la Ligne donnée FG, fir chaque
Ligne des Parties ¢gales AB, AC, du
Compas de proportion, de 1203 120,
enforte que la diftance BC , de 1204
120, foit cgale a laLigne propoléeFG;
& le Compas de propertion demeurant
ainfi ouvere, portez la diftance DE de
26426, fur la Ligne donnée FG, de
puis fon extremité F e Hy & la ligne
FH fera de 26 Parties ¢gales, dont la li-
gne G en comprend r20; dont la de-
monftration eft tourd-fair la méme que

34 UsAGE pE LA Licuae
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“h

celle du Probleme Precedent.
Scor1:E

Vous voyez par Ja psatique de ce Pro:
bleme & du precedent, que la Ligne des
Partics egales du Compas de proportion
peut trés-commodément {ervic d’Echelle
pour quelque Plan que ce oit, pourvi)
que Fon feache la quantité d'nn de fes ¢f-
tez; - & que Fon peur aifément tracer un

Plan {ur le papier , & le reduire en un

Volume plus grand oun plus petit delama-

niere
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nicre que Fon voudra. Cela eft top claix
pour en p*zlunmmtwc.

Je diray lement que 11 laLigne FG
efttrop gra nde, on e a de fa moitié
ou de ion mm, & on Plkunl‘-h- double
ouletriple du anm.L p our la Li-
g?,m F “ Lt quefile nombre des partics
ﬁppo tes dela Li *jm F (uﬂtrupfm ds
on lefervira aufli de la jhomc, ou du tiers
de ce nombre, en prenant ps -m]lumnt
la moitié ou le tiers dunombse donné pour

la Ligne FH.

.."rl‘

PROBLEME V.

Trouver une Ligne égale 4 la circon-
fercnce d’un Cercle donné.

I)Uuqu;_ le Diametre dun cercleeftafa
irconference , environ comme 1oo eft
e I4, oucomme 50 ¢ft A1¢7, comme
nousavens démontré dans nétre Gevmigm
trie Pratigue ; Il s’enfiiit que {1 on ’1pp[1-

(‘w'\ 1\_ DL mc au (‘Lu_ﬂ_ Uu]ﬂ,b de 50
2 5O, fur la Ligne k‘Lf-S Parties Uﬂlt‘& du
Compas de proportion,, & que [e Com-

pasde prog 10] Ton ¢
on PL\[‘.:}\. far }.

irant ainfi ouvert ,
meme L one des Parties
B 6 u ales




36 UsAGeE DE LA Licye
égalesladiftancede 157 A 157, onauraly
longueur de la circonference qu'on cher-
che,

e 0L 1 E.

Si o1 ne peut pas ouvrir comimodé-
mentle Compas de proportion, en pot-
tant la longueur du Diametre du cercle
donné de 50 A jo pouréuretropgrande,
on la portera de 100 A 100, & alors la
diftincede 1572157, donnerafeulement
lamoiti¢ de la circonference du cercle pro-
pole.

Si tout au contraire en connoiflant la
circonference dun Cercle , on vouloit
trouver fon Diamerre, il faudroit appli-
quer la longug’m‘ de cette circonference de
1572157, {ur la Ligne des Parties ¢gales
du Compas de proportion, & prendre la
diftance de yoa o furlaméme Ligne des
Partics égales du Compas de proportion
ainfiouvert, pouravoir le Diametre quon
cherche,
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PROBLEME VI

Ouuvrir le Compas de proportion , en
forte que P angle des deux lignes
des Parties égales foit droit.

Ormez de deux nombres quelconques,
commede 6, 12, ce Triangle rectan-
gle 180, 144, 108; & ayant pris fur la
Ligne des Parties égales depuis le centre du
Compas de proportion , 180 parties,
appliquez cette Jongueur fur la méme
Ligne des Parties ¢gales, de part & d'autre
de 108 2 144, &le Compasde propor-
tion fe trouvera ouvert 2un Anglede 9o
degrez, alégard de la Lignedes Parties
€gales, commeileft évident par 47. 1.

Scori1e

Si les nombres du Triangle reCtangle
{ont trop petits ; on {e fervira de leurs
doubles, ou de leurs triples, commeil
fandroit{efervir de leurs moitiez, oude
leurstiers, 'ils étoienttrop grands: Mais
pourempecher que cela n'arrive, il faut
que les deux nombres generatenrs foient

B 7 ;CIS;
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tels, que la fomme de leurs quatrez ne
pallc pi‘r..\" 200 , patce que la Ligne des
partics égales ne contient pas plus de 200
p arties,

Pour former un Triangle rectangle de
deux nombres donnez, on prendra la
fommmede lears quarrez pour 'hypotenufz,

ladifference des mémes quarrez pour un
coté, & ledoubledn produit de ces deux
mémes nombres pour Pautre coté.

Ce Probleme fe peut propofer &

& re-
foudre plus generalement, en f:tiihnrquc
Fangle des deux Lignes des parties égales
foir ¢galaun angledonné, en cerreforte,
Ayant pris depuis le centre du Compas
depraportion, fur la Ligne des parties,
le nombre des parties que contient e
Sinus de lamoirié de l’;mglc propofé pour
un-Sinus total de 200 patties, appliquez
cetee longueur fur la méme Ligne des par-
ties ¢gales, de.coté & dautre tofijours de
1002 100, & lesdenx Lignes des parties
~ egales ferontun angle cgalau propolé,
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PROBLEME VIL

A trois lignes données trouver une
quatriéme proportionnelle.

‘ Yant porté lalongueur des deux pre-

miercs Liones données , chacune
furla Lignedes parties égales du Compas
de proportion , qu'ilne fera pas llU_C‘L_’ﬂEliYC
d'ouvrir, patce que cette tr;u;lpoii_tlunfé
doit faire depuis le cenitre, poutigavoir
combien chacune de ces deux Lignes con-
tientde parties ¢gales, éerivez fur chacune
le les quelle com-
prendra, pout vous en fouvenir; & ayant
appligue lalongueur de lawoifiéme Ligne
donnee de part & d'autre fur laLigne des
parties cgales dy Compas de proportion,
4 un nombre égal a celuy des parties égales
de la premiere ligne donnée; &_le Com-
Ppasde proportion demeurant ainfi ouvere,
prenez fur Jaméme Ligne des partics ¢ga-
les, ladiftance decoté & daurre dunom-
bre égal a ccluy des parties ¢gales de la

mbredes partics ¢

feconde Ligne donnée, & cerre diftance
donnera la longuenr de la quatriéme Lis
gae proportionnelle quon cherche.

ExEMm-
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ExemMprE

Comme sl faut trouver aux trois Li-
ones données H_I, KL, MN, une qua-
triéme proportionnelle : en portant 2
longueur HI de
la premiere ligne H—ge——1
donneée, fur la li- K—ae——1,
one AB, ouAC,Mr——B——IN
des parties €gales ol N
du Compas de e My
proportion , de-
puis le centre A
en Dy onen Ey A
Oon trouve (llle €C
point D, ou E, eft 15, par exemple,
onmarquera 15 furlaligne HI: & pareil-
Jement en portant la Jongueur de la fe-
conde ligne donnée KL , fur la meme
Ligne ABou AC, despartieségales, de-
puis le centre A, en B, ouen C, on
trouve que ce point B ou C, eft par
exemple 20; on éerira 20 furlafeconde
ligne KL. Aprés cela ouvrez le Compas
de proportion, en forte que la diftance
DE de 15 a 14, fur la ligne des parties
égales , foit égale & la troifiéme ligne
donnée MN 3 & dlors la diftance BC,
de

Y
f

0

o

.
a**
»

E ©
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de 20420, feralaquatriéme proportion-
nelle qu'on cherche, ceft-a-dire que lf:s
quazre lignes HI, KL , MN , BC, fe-
ront proportionnelles.

DEMONSTRATION.

Car on connoit par 4. 6. dansles denx
Triangles ifofceles f{emblables ABC ,
ADE, que les quatre lignes AD, AB,
DE, BC, font pmportiormclles; &
patce que les trois premieres AD, AB,
DE , font égales aux trois données HI,
KL, MN, il eft denecefficé que les qua-
, tre lignes HI, KL, MN, BC, foient
aufli proportionnelles. Ce quil faloit
démontrer,

S cori1E

1l eft évident par 16. §. quon peut
prendre la troifiéme ligne donnée MN ,
pour la feconde KL , & cellecy pour
celiela; ce qui peur en quelque rencon-
tre faciliterla pratique de ce Probleme,

Si les deux premieres lignes données
font plus Jongues que le Compas de pro-
portion, on en portera la longueur fur
une echelle plus grande, divifce exacke-

ment
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ment en parties €gales , pour pouvoir
connoitre le nombre des parties égales
qu'clles contiennent: ou bien on pourra
en leur place porter fur laLignedes par-
ties egales du Compas de proportion leurs
moigez ou leurs ters | pour avoir le
nombse de leurs parties égales, quilera
pris pour celuy des deux Lignes pro-
polées; parce quiainfi on trouvera. tofl-
jours Ja méime ligne quatriéme propor-
tionnelle, comine ilc?t évidentpar 11. g,

Si la woifiéme Ligne donnée eft aufli
trop grande , pour pouvoir étre appli-
quce fur le Compas de proportion, on
en appliquera {eulement la moitié ou le
ticrs 5 & alors , le double ou le wiple
de la quatriéme proportionnelle qu'on
touvera , fera la quatriéme Ligne pro-
portionnelle quon cherche: ou bien on
{e fervirade lamoitieé ou du tiers de la pre-
miere & de cette’ troifidme 5 & la qua-
triéme proportionnelle quon wouvera,
fera celle quion cherche.

CoOR o0 Toa. a8 in

Par le moyen de ce Probleme , on
peut ailément trouver & deux Lfi.;!:ut. don-
nées unc troifiéme proportionnclle; fea-
VOIr
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VOiIr en ajoltant aux deux Lignes don-
nées, une troifiéme égale aladeuxiéme,
& en cherchant a ces wois Lignes une
quatriéme proportionnelle , comme il
vient d’étre enfcigné.

On poutra aufli facilement trouver 3,
trois figures femblables données , une
quatriéme figure femblable proportion-
nelle ; {cavoir en cherchant aux cotez
homologucs des trois figures données,
une quatriéme ligne proportionnelle,
qui fera le cot¢ homologue de la figure
qu'on cherche: & pareillement 4 trois
Cercles donnez, ouartrois Spheres don-
nécs, un quatriéme Cercle, ouunequa-
wiéme Sphere proportionnelle; {cavoir
envcherchant % Jeurs trois Diametres, un
quatriéme Diametre proportionnel.

Enfin on peut aifement fur uneLigne
donnge décrire un Plan femblable a un
Plan donné , augmenter ou diminuer
une Ligne donnce, felon une raifon
donnée, & refoudre plufieurs autres Pro-
blemes, dont la conflruttion feg facile
a inventer a cc‘my qui aurabien com pris
la theorie & la pratique de ce Proble-
me, & des precedens.

Or comme les Lignes p]:ol*mrtio:md--
les font dun frequent wfage dans Ia

~ Geome-
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Geometrie , j'enfeigneray icy en paflant
une maniere prompre & facile pour

Tronver geometriguement a dewx Li-
gnes données une. trosfiéme proportionncl=
le, € itrois une guatriéme,

Premierement pour trouver aux deux
Lignes données AC, AD, une troifié-
me proportionnelle , inlcrivez dans le
demi - cercle G
ABF , décrit 5
de extremicé
C, parlautre
extremité A,
de la premie- f 5
re Ligne don- S
née AC, kL
droite AB , ¢gale i l'autre Ligne donnée
AD; &decrivez du centreB, par la mé-
me extremite A, une circonterence de
cercle AEG , qui rencontre icy la pre-
miere Ligne donnee AC, prolongge ,
au point E, & termine la Ligne AE,
qui fera troifiéme proportionnelle aux

deux données AC, AD.

el TP
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DEMONSTRATION,

Car fi on prolonge 'Arc AE , julqu
ce quil coupe la Ligne AB, prolongee,
en G, & quion tire les droites EG, BF,
on aura dans les deux Triangles Rectan-
gles femblables ABF, AEG , cette Ana-
logic, AF, AG:: AB, AE; & fid |
place des deux premiers termes AF, AG,
on met leurs moiticz AC, AB, on aura
celle-cy, AC, AB:: AB, AE: oli 'on
voit qua caunfe de AB, cgale 2 AD, par
la conftruction, la Ligne AE cft troifié.
me Proportionnelle aux deux données
AC, ADj; ce quil faloic démontrer.

Si la feconde Ligne donnée AD, fe
tm‘uve trop graudc, pour pouvoi’i‘ étre
infcrite dans le demi-cercle ABF, on n'y
infcrira que fa moiti¢, ou que fon tiers;
& alors le double ou le triple de laLigne
AE , fera la woifiéme proportionnelle
quon cherche.

Secondement, pour trouver une qua-
triéme proportionnelle anx trois Lignes
données AB, AC, AD, qui doivent
¢tre mifes dun méme cbré en Ligne
droite, & partit dun méme point, tel
quelt icy le point A, décrivez par ce

pomet




46 UsaGE pE A LignEe
point commun A, des extremitez B 3.6
de Ia premiere & de la feconde Ligne
donnée AB, AC, les deux Arcs ARG,
AFH; & initrivez dans le premier AEG,
la droite AE, cgale 3 la troifidme Ligne

2 PRSI DT by
A TCc DG H

donnde AD ; & cette Ligne AE, drant
prolongée julqu la circonference du fo
cunc.{ Arc AFH, donfera la L}:)gtt@.ﬂ AF
de 1 quatriéme Ligne proportionnelle
qu'on cherche; de {orte que les quatre
Lignes AB, AC, AD, AY, feront pro-
portionnefles.

DEMONSTRATION.

Car fi on achéve les demy- cercles
AEG, AFH, & quen tire les droites
EG, EH, on aura dans les deuy Trian-
gles Rectangles femblables AEG, AFH,
cette Amlogie, AG, AH:: AE .

L ..L\L }" 3

A\
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& fi 2 la place des deux premiers fermes
AG, AH, on met leurs moiticz AB,
AC, & au licu de la Ligne AE, fon
égale AD , on aura cette autre An'Io“lu;
AB, AC:: AD, AF; ce quil fa loit
démontrer,

Si la troifiéme Ligne donnée AD elt
trop grande pour pomou éere infcrite
hns le pmmct deny- cuul AEG, ily

faut inferite la fcconde AC, fi elle eft
plus petite ; & au licu de décrire le fe-
cond demi-cercle ATH du centreC, on
le décrira du centre D'z car ainfi on trou-
vera totjours la méme quatriéme pro.
;mrtiowzcll' AF; parce que, par It. ;.
il gt permis de Ch"i‘l"fl de place aux deux
eres Lignes Domnées AC, AD.

Ou l".m winfcrivez dans le p,dﬁnu
demi-cerde ARG, que la moiti¢ ou le
mus de la Ligne top graudu AD; &
alors la moitié ou le tiers de ]1L1s_plc AT
mmv EL p’.L le {econd demi-cercle AFH
I6cric « ntre C fera la quatriéme
ionnelle qu'on cherche,

On pourra par le méme principe trou.
ver A deux Liocnes données une troifiéme
proportionuelle , en Jlom.uu aux denx
Lignes données une troifiéme égale a la
i~C\Jn\L, comme nous avons déja dic ail-
leurs, Mais
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Mais on peur aufli par le méme prin-
cipe, divifer une Ligne donnée en autant
de parties égales que I'on voudra, com-
me vous allez voir,

Parcourez fur la Ligne indefinie AF
cing parties égales dune grandeur volon-
taire, aux pomts A, B, C, D, E, F,
i vous voulez divifer la Ligne donnee
en cing partics égales ; & décrivez des
centees B, C, D, E, F, parle méme
point A , autant de circonferences de
cercles.” Aprés cela appliquez la Ligne
donnée {ur le plus grand cercle, en com-
mengant depuis A, laquelle par exemple
foit AG; & cette Ligne AG {e trouvera
divifée par les autres circonferences de
cercles en cinq parties égales, aux points
H, I,K,L, comme il eft ail¢ a démon-
trer. USA-
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USAGE DE LA LIGNE
DES

e L A N S

A LignedesPlans, ferr pour trouver
s avec facilird un Pln multiple, ou
iuﬁ-n-mltip[e d'un Plan {femblable donné;
d'augmenter & de diminner un Plan {clon
une raifon donnée; detouverentre deux
Lignes données unc moyenne proportion-
nelle; & pour refoudre plaficurs autres
Problemes de Geometrie, entre lefquels
nous ajotiterons icy {ealement ceux qui
font Jes plus neceflaires, & quiviennent
le plus en pratique; parce que les autres
¢tant d'ane Theorie plus profonde, &
d’une pratique moins ordinaire, doivent
erre refolus d’une maniere aufli plus Geo-
metrique, & plus feientifique.

# PRO-
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PROBLEME L

Etant donné un Triangle , trouver
un antre Triangle [femblable en
vaifon donnee.

Ppliquez la longueur d'un coté du
Triangle donne, fur la Ligne des
Plans du Compas de proportion, a un

nombre c%al depart & d’autre an premier
z & le Compas

terme de la raifon donnce:
de proportion demenrant ainfl ouvert,
prepez fur la méme Ligne des Plans, Ia
diftance de coré & dautre du nombre égal
anfecond terme delaraifon donnde, pour
avoir la IOJJ.gutllr du coed hnmolﬂguc du
Triangle qu'on chcrche. Ceft de la mé.
me %'a(:"on que Fon trouvera les cotez ho-
:'.zolc-ié_ucs aux deux autres cotez du ‘Trian-

gle p ropoic.
EXEMPLE

Soit donnéle TriangleFG H, & quil
Juy faille trouver unantre Triangle fem-
blable, en forte que le Triangle FGH,
{oita ccluy qu'on cherche, comme pat

exemple 3 a 4 Suppo-
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Suppofons que les Lignes AB, AC -
{oient chacunela Lignedes Plans dy Com.
pas de proportion, que le centre loit A,
que les points marquez 4, ou do quarrié.
mePlan, foientB,C, & que les points
MALUEZ 35 ou du troifiéne Plan {oient
D, E. Pourtrouyer |e coté homologuc a
'un des cotez dn Triang ¢ domné FGH
comme au coé FG, portez la longneny
dececoté FG, firla Ligne desPlans AB,
AC, decoré 8 dantre de 323, en {ore
queladiftanceDE, de 343, foirégaleay

A

mémecoré F Gy & alors 1 diftance BC,
degay, feralechrélK hmno]ogue au co-
¥EG: &ontrouvera dela méme facon
lecore 11, homologue au cété FH, &le
o KL, honmloguc au ot GH; &'le

T Trian-
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Triangle IKL fera celuy quion cherche,
Ceft-a-dire quil fora femblablean Triangle
domé FGH, & que ce Trimgle FGH
feraau Triangle LKL, comme 3 24.

DEMONSTRATION,

Car dans les deux Triangles ifofceles
{cmblables, ABC, ADE, onconnoit
par 4. 6. que lesquaree LignesDE, BC,
AD, AB, font proportionnelles, &
par 22.6.que leurs quarrez font anfli pro-
portionnels; & patce que les deux quar-
rez AD, AB, font ent’eux comme 3 a
4, par la conftruction de la Ligne des
Plans, les deux quarrez DE, BC, ou
FG, 1K, feront aufli ent’eux comme 3 4
4; & Pon connoirra de la méme fagon,
que les deux quarrez FH , IL., font
aufli dans la raifon d¢ 3 & 4, auffi bien
que les deux GH, KL: dol il fuitpar
11. §.que les trois quarrez FG, FH,
GH, font proportionnels aux trois quat-
rez IK, IL; KL, & par 22. 6. que
les trois cotez du Triangle FGH, font
proportionnels aux trois cotez du Trian-
gle IKL. Ceft pourquoy par j. 6. ces
deux Triangles feront femblables, & par
ig9. 6. lc Triangle FGH {era an Triangle

IKL,
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IKL, comme 3 3 43 ce quil faloit dé-
monitrer.

SCELOTL T B

Si les deux termes de la raifon don-
née font trop grands , on prendra leurs
{olimultiples, ‘en les divifant chacun par
un méme nombre tel que Fon voudra:
& s’ils font tro petits, on prendraleurs
Multiples, en fes multipliant chacan par
un méme nombre tel que Pon voudra,
pourvil que le plus grand nombre qui
viendra, ne furpafle pas 64, parce que
dans le Compas de proportion le plus
grand Plan n’cft que 64,

Siles deux termes de la raifon don-
née ont leurs Racines quarrées précifes,
on fe {ervira de ces Racines quarrées,
mais au licu de travailler fur Ia Ligne des
Plans , on tavaillera fur la Ligne des
parties égales: car ainfi les cdtez homo-.
logues des deux T riangles femblables fe-
ront dans la raifon de ces Racines quar-
rées, & par 19. 6. les deux Triangles fe-
ront dans la raifon des deux nombres
donnez,

Enfin fi les deux termes de la raifon

onnée {ont des frattions de differente
C 3 elpece
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efpece, on les rednira en deux autres
fractions de méme denominariosi, & en
negiigmulr le Denominateur commun,
on fe fervira des deux Numerareurs 4 la
place des deux fractions propolées, pour
travailler fur la Ligne des Plans comme
ilaére enleigne,

CoROLLAIRE.

On pourra de la méme fagon 2un cer-
cle donné trouver un autre cercle en rai-
fon donnée, en travaillant par le Diame-
tre du cercle donné pour aveir le Diame-
tre du cercle quon cherche; & pareille-
ment 2 un Polygone donné trouver un
autre Polygone {emblable en raifon don-
née, en reduifant le Polygonr: donné en
Triangles par une ou pluficurs Ding_on.;
les, & en cherchant autant de Triangles
{emblables dans la raifon donnée, lefquels
étant joins enfemble donneront le Polygo-
nequ'oncherche.

Ainfi vous voyez qu'on peut a Faide
de ce Probleme avgmenter & diminuer
un Polygone donné, ou mn cercle don-
né, {¢lon une raifon donnee; parce que
certe raifon peut &ure de plus grande ou
demoindre inégalité,

PRO-
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PROBLEME 1L

Tronver la raifon de dews Flans
[femblables donnez.

Ortez la longnenr d'un des corez du

plus perit des deux Polygenes den-
nez, {ur im Lipne des Plans du Compas
de proportion , & un méme nombse de
part & d'autre el que Pon voudra; & le
Compns de propertion -demeurant ainfi
ouvert, portez fur la méme Ligne des
Plans la E))ngucux du coré homologue de
Fautre Plan donné, pour voir 4 quel
nombre ¢gal de coté & d'autre cetee lon-
gueur repond: & ce {econd nombreavec
le premier anquel répond le coté homo-
logue du premier Plan donné, feront Jes
deux termes de la raifon quon cherche.

ExEMPLE

eprenons 'a Figure precedente, &
quil falle trouver la rafon des deux
Triancles {emblables donnez FGH,
IKL. Suppofons que les deux Lignes
AB, AC, foient chacune la Ligne des

C 4 Plans
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Plans du Compas de proportion, & que
le centre foit A. Ayant porté la longueur
du coté FG de c6té & d’autre for la Ligne
des Plans an nombre 3, par exemple,
en forte que la diftance DE, de 3 a 3,
foit égale au coté FG: Liffez le Compas
de proportion ainfi ouvere, & portez la
longueur du c6té 1K, homologue au cbté
FG, fur laméme Ligne des Plans,  un

méme nombre de part & d'autre, com-
e de B en C, ou foit par exemple le
nombre4. Cela erant, je dis que le Plan
FGH eft au Plan IKL, comme 3 A 4;
dont la demonftration eft routi fic L
méme que celle du Probleme precedent.

ScoriE

Si le core du plus grand Plan donné
eft trop grand, pour pouvoir étre appli-
qué fur le Compas de proportion, qui
feroit trop peu ouverr, il faut porter la
longueur du c6té du plus petit Plan don-
né {us un meéme nombre de la Ligne des
Plans, le plus proche du centre qu'il fera
poffible, afin que le Compas de pmgor-
tion €ant ainfi plus ouvert, on puille y
porter la longueur du core homologue du
plus grand Plan donné.

Mais
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Mais {i le coté du plus pedt Plan don-
né {¢ trouve trop grand pour pou‘voir
érre appliqué fur la Ligne des Plans & un
méme nombre de part & d'autre, com-
me nous avons dit, illefaudraportet de-
puis le centre fur la méme Ligne des
Plans, & auffi le coté homologue du
plus grand Plan donné, pour avoir les
deux nombres des cotez homologuesdes
deux Plans donnez, & ces deux noms-
bres en exprimeront la raifon.

Que fi ces deux corez homologues fe
trouvent encore trop grands, on e fer-
vira de leurs moiticz ou de leurs tierss:
& pour ne pas tomber dans cette diffi-
cult¢, fi Yon peur, on & fervira dans
chaque Plan donné des deux plus petits
cotez homologues , lors que les deux
Plans donnez {eront irreguliers,

Ce Probleme fe peur aufli refoudre
aflez facilement pas le moyen de la Li-~
gne des parties ¢gales du Compas de pro-
portion, {cavoir en cherchant & deux c6-
tez homologues des deux Plans donnez
une troifieme Ligne proportionnelle,
comme il a été enfeigne au Probleme V1.
de I'Ufage de la Ligne.des Parties éga=
les: parce que par 20. 6. les nombres
des parties égales que contiendrontlapre-

€% mic-
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miere & la rroifidme proportionclle, fe-
ront les deux termes de R raifon quon
cherche,

COROLLAIRE .

Comme les Cercles font dans la rai
fon des quarrez de leurs Diamerres, pa
2. 12, on voit aildment que 'on peurpar
le moyen de ce Probleme trouver avec la
méme facilicé la raifon de deux cercles
donnez en fe fervane de leurs Diametres ,
comme de deux couez homologues, &,

PROBLEME IILI

Ounvrir le Compas de proportion,
en fore que les deux Lignes des
Flans faffent un Angle dyois.

q Yanr pris avec le Compas commun

fur la Ligne des Plans, de puis le

centre du Ccmfms deproportion, lilon- ¥
gueur dun nombre de Plans tel que Pon
voudra, appliquez cette longueur fur I
meéme Ligne des Plans de part & dautre
4 un méme nombre ¢gal' i b moitié du
precedent, & alors les ‘deux Ligm‘}) 'des
lans
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Plans feront au cenme un angle droit

EXEMP?LE

Su?psibns que les Lignes AB, AC,
{oient chacune la Ligne des Plans du
Compas de 7}?1‘0p0rtiu‘]1, dont le centre
{era par conlequent en A. Suppofons en-
core que les points B, C, foient chacun
les points du trente-deuxiéme Plan, pax
exemple; que les points D, E, lolent
chacun le pointdn
16¢. Plan, moitié
du premier 32.
Je dis que fi vous
ouvrez le Compas
deproportion, en
forre: que ha dift .
tance DE, de 16 \
416, foit {gale 3 AB, ona AC, PAn.
gle A fera droin

DEMONSTRATION.

Car puiﬁ]uc AB, ouDE, eft 32, &
ne AD eft 16, moiti¢ de 32, le quarcé
fera pat la conftrudtion de la Ligne
Plans, double du quarré AD, ou
AE, & pac confequent ¢gal aux deux

C 6 quat-

o =0
2 mE
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quarrez AD, AE; don il fuit par 48.
1. que l’angk' A eft droit. Ce quil f-

loit démontrer.

COROLLATRE.

1l fuit évidemment de Ia pratique de
ce Probleme, que {1 la Ligne DE cft plus
grande en puiflance que le” double. de la
Ligne AD, ceft-adire que fi lePlan AB,
¢gal 4 DE, eft plus grand que le double
du Plan AD, l'angle A fera obtus; &
aigu, file Plan AB et moindre que le
double du Plan AD.

PROBLEME 1V.

Trouver un Plan femblable & égal
a deux Plans [emblables donnez,

Yant porté deux cotez homologues

tels que 'on voudra des deux Plans
donnez fur la Ligne des Plans du Com-
pas de proportion, en commengant de-
puis le centre, pour connoitre le nom-
bre des Plans de chacun, & ayant ou-
vert le Compas de proportion a angle
droit, par le Probleme precedent , la
diftance des deux nombres trouvez prife
de
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de ¢5té & d'aurre fur la Ligne des Plans,
donnera le coté homologue d'un Plan
femblable & égal aux deux donnez.

ExemrrE

Quiil faille trouver le coté homologue

dun Plan femblable & ézal a deux Plang
femblables don-

nez, dontdeux |
cotez homolo- B
guesfontles Li-

gnes DE , FG. e
Suppofons que o
les Lignes AB, A £
AC,{oientcha pp—m-—2 ©

ame la Ligne gy— iGr
des Plins du
Compas de proportion, dont le centre
eft A; que le coré DE érant porte fur la
Ligne des Plans AB, depuis le centre
AcenB, ce point B {oir le 4¢ Plan; &
que lautre coré FG érant pateillement
porté fur autre Ligne des Plans AC,
depuis le centre A en G, que ce point
C foit le ge. Plan. Cela érant fuppofé,
le Compas de proportion étant ouyert 2
angle droit, en {orre que angle A foit
droit, la diftance BC, de 42 g, prile
C7 de
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de cote & dautre fur la Ligne des Plans,
fera le coeé homologue d'un Plan fem-
blable & ¢gal aux deux donnez, dont
DE,FG,lontdeuxcorez homologues.

DEMONSTRATION

Car, par 47.1.le quarr¢ BC érant é-
al aux deux quarrez. AB, AC, ou
DE, FG, I Ligne BC fesa par 31.6.
le coté homologue d'un Plan femblable
& dgal aux deux domnez, dont DE,
FG, font deux cotez homologues. Ce
quil faloit démontrer,

ie)

SC 0 L1 E

Silescérez DE, FG, ne peuventpas
éwre portez fur la Ligne des Plans, pour
étre trop grands, on en portera {eule-
ment la moiti¢ ou le ters; & alors le
double ou l¢ triple de ladiftance BC fera
le cor¢ homologue quon cherche.

Ce Probleme {c peur aufli refoudre,
fans qu’il {oir beloin d’ouyric 3 angle
droit le Cmnpas de propertion, comme
vous verrez dans la methode que nous
enfeignerons pour ajolicer enfemble dewx
Solides {cmblables, parle moyendelaLis

a
SaNe
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gne des Solides, certe methode érant la
méme pour les Plans, excepréquion doit
f& fervir de la Ligne des Plans.

C'a oL KT RE

Par le moyen de ce Probleme on pul"
{e vanter de {cavoir la manicre d* ajolter
en{emble autant de Plans femblables que
Pon voudra, en tgu.lmnt enlemble Jes
deux premiers, & en ajolitant a la fom-
me le troifidme, & ainfi en fuite.

On peut auffi facilement wouver un
cercle egal a pmf'u! cercles doanez ,
en rravaillant par um? Diametres L'Uﬂﬁ«
derez comme les corez l.suwlm TIES d A=

tant @ Plans {emblables.

PROBLEME V.

Entre deusx Lignes donndes , troy-
Ver #ne mgyenne propor-
tionuclle.

Yant pork. chacune des deux Li-

ones données fur la Lic gne d(sPu-

ties umlgs du Compas de pmpomog,
ou iur quelque anue Ligne divilée en
pate
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partics égales, pour fcavoirle nombre des
parties egales que chacune contient, ap-
pliquez la longucur de la plus grande Li-
gne donnce de part & dautre fur la Li-
gne des Plans d'u Compas de proportion ,
a un nombre égal a celuy de fes parties
égales, & le Compas de proportion de-
meurant ainfi ouvere, prenez fur la Li-
gne des Plans, de cot¢ & dautre, la
diftance du nombre égal a celuy des par-
ties égalesde laplus perite des deux Li-
gues données, pour avoir la moyenne
proportiennelle qu'on cherche,

ExeMpPLE

Qu'il faille rouver une mMOyenng pro-

portionnr:lle B
entreles deux : > ]
Lignes don- - }
nées FG, / i
HI, dont Ia : :
A = C
plus petite 0
5 —1G
FG contien- £ 2o

ne par exem-
ple 20 parties égales , & la plus grande
HI en contienne 45. Suppolons que les
Lignes AB, AC, f{oientchacuncla Li-
gne des Plans du Compas de PIOP‘mi{OH 5
dont
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dont le centre eft A: que les points B,
C, foient chacun le 45¢ Plan, & les
points D, E, chacun le 20¢ Plan. Ap-
pliquez la longueur de la plus grande Li-
gne donnée HI, fur la Ligne des Plans
de part & d'autre aux points B, C, en
forte que la diftance BC, de 45 2 45,
foir ¢gale a la plus grande Ligne donnée
HI; & alors Ja diftance DE, de 20 i
20, fera moyenne proportionnelle entre

les deux Lignes données F G, HIL

DEMONSTRATION.

Car dans les Triangles ifofceles fem-
blables ABC, ADE,, on a par4. 6. cet-
te Analogie, AB, AD:: BC, DE;
ou AB, AD:: HI, DE, a caule de
BC, égale 2 HI, par ka conftmuétion:
c’eft pourquoy, par 22. 6. on aura celle-
¢y, ABq, ADq::Hlq, DEq; & fi 2
la place des deux Fremicrs termes ABq,
ADq, on met les deux nombres 45,
20, qui fonr en méme raifon, par la
conftrution de la Ligne des Plans, ou
bien fi 3 la place de ces deux nombres
45, 20, on met les deux Lignes HI,
FG, qui font aufli en méme raifon, on
aura cere auwre Analogie, HI, FG[ 53

Qs
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Hiq, DEq; & enfin fi anx deux pre-
miers termes. HI , FG, on donne Iy
hanteur commune HI, on aura cette
Analogie HIq, FGHI :: Hlq, DEq,
ou Fon voit, que le Reftangle FGHI
eft égal au quarré DEy & que par 17.
6. la Ligne DE eft moyenne propor-
tionnelle entre les deux Lignes domnées

FG, HI. Ce qu'l faleit démontrer.
ScorsE

Si les nombres des parties cgales des
deux Lignes données font trop grands,
on fe fervira de leurs moitiez, ou de
leuss tiers, comme il faudroir fe fervir
des doubles, ou des triples des deux mé-
mes nombres, s'ils éroient tro petits,

Ce Probleme fe peut auffi refoudre
par le moyen de la Ligne des parties éga-
les, mais comme la {olution en eit plus
longue, nous n'en patlerons par davan-
tage.

COROLLAIRE

Par le moyen de ce Probleme, on
peut aifément reduire un Plan en quarré,
comune par exemple un cercle, en che-
chang
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chant entre fon rayon & la moitié¢ de fa
citconference une MOYEnne proportion-
nelle: un Tri m'rk, en cherchant entre
un de {&s cotez & la moirié defa perpen_
diculaire une moyennc pmportlonncll
& telle autre Figure plane que Pon votul-
dra, parce qu’ on la peut ailément redui-
re en T'riangle,

o

On peut auffi facilement trouver une
figure femblable & égale a la difference
de deux Plans icmblablc,s donnez, fca-
voir en cherchant entre la fomme & la
difference de deux corez homologues
quflLUnanS une moym‘me rUPOl'tiGIl—
nelle, qm {era le coré homoruoue de la
figure qu'on cherche, &e.

Or comme Fulage d'une meoyenne
proportionnelle eft trds confiderable dans
laGeometrie, nous ajoliteronsicy, pour
ceux qui aiment Ja peculation ‘des Ma-
thematiques , une methode curienfe
pour

Trouver G‘enmcn-:'qmmm: entre desx
Lignes donnees 4 me moyenne propor=
sionnelle.

Que les deux Lignes donndes fotent
AB, AC, quej hmpoie plcées enLi-
gne droite, [une fur famre, & tixees
v 1

all
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du méme point A, pour avoir une con-
ftruction plus facile, telle quieft la fui-
vante.

Ayant prolongé la plus grande Ligne
donnée AC en E, en forte que laLigne
CE foitega-

leala plus
petite Ligne
donnée AB;
& ayant tiré
a la Ligne
AB, parion
extremité B,
la perpendiculaire BF égale 3 la méme
Ligne AB, infcrivez dans un demi.
cercle décrit alentour de la Ligne AE,
Ia Ligne EG, égale a la Ligne EF, &
décrivez du centre A, par le point G,
une circonference de cercle, qui fe tron.
ve icy coupce par la Ligne Locale AH,
qui fait en A avec AC un Angle demij.
droit, au point H, duquel on doittirer
a-la ligne AC, Ia perpendiculaire AD;

&la Ligne AD fera MOYENne propor-
tionnelle entre les deux  donndes AB,

AC,
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DEMONSTRATION

Car dansle Triangle reCtangle AGE,
on a par 47. 1. AGq, ou AHq, ouz
ADq» AEqGEGq; & a cule de
AEq » ACq t CEq t 2 ACE, par 4.
2, oude AEq« ACq 1+ ABqt2CAB,
parce que l'on a fait CE ¢gale a AB,
& encore i caule de EGq, ou EFq«
BFq + BEq, par 47. 1.0u de Elq »
ABqt ACq, onautaz ADq » 2 CAB;
& par confequent ADq « CAB, &l'on
connoitra pat 17. 6. que la Ligne AD
cft moyenne proportionnelle entre les
deux donnces AB, AC. Ce quilfoit
demontrer.

b It o s P

Cette conflruGion a éié rirde de I'E-
quation conftirutive du Probleme, que
nous avons reduite en deux lieux, {ca-
voir enun lien a4 la Ligne droite, &
en un lieu au cercle, en cette forte.

Si I'on fuppole AB w4, AC»b, &
AD w x, on aura xx » ab, pour FE-
quation conftitutive du Probleme, que
Von reduira en deux licux, en fupi[}o—

ant
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fant premierement ce licu 2 la Lipne
droite, x T y w b pour avoir x « 75
& par confequent xx » bb-2by tyy, do
6tant Je double de PEquation conftituti-
ve, fcavoit 244 « 2ab, on aura ce lien
au cercle, ~xx v bb-2ababy + 4y, dont
le rayon eft R. 4b, que Fonpeut tronver
geometriquement {ans ﬁl]_)[)()].-\jl' Pinven-
tion dune moyenne proportionnelle ,
iz,:a.voir par la fouftraction des deux quar
rez aa, bb, du quairé aa T 2ab + bb de
la fomme af b des deux Lignes don.
nées AB, AC, comme vous avez vil
dans la conftruétion,

51 vous voulez un lieq  un autre cer-
cle, & par confequent une autre con-
ftruction, mettez » T 7 alaplace de b,
ce qui fe peat faire 2 caufe du lien fap-
pol¢ a ka Ligne droite x T ¥y » b &
IEquation conftitutive xx « ab, {echan-
gera en cellecy xx » ax T ay, dont le
double 2xx w 24x T 24y érant 0té de
xx o bbaby T yy, on anracérantre lieu
au cercle, -xx o bb-rax-2ay-2by T gy,
dont le rayon eft R. 2aa T 24b, leqael
on [)Cut trouver ﬂllm G‘:Gl]‘lcrrjqﬂeﬂ'ic]'lt
fans aucune moyenne proportionnelle,
fcavoir par Faddition des deux quarrez
wd, aat 24b T bb, & par la f{ouftrac
tion
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tion du quarr¢ bb, comme vous verrez
dans notre grand Traice &’ Algebre, lors
quil anra le bonheur de puroitr_e.

On peut encore trouver ui lieu & un
autre cercle donné, & par confequent
une troifiéme confiruction; car dans le
liea fuppofé i la Ligne droite 7ty «» &,
on trouvera y « b-x, & pat conlequent
5y @ bh-2bx f xx 5 d'ott Gtant 2xx «»
24% T 24y, qui el le double dc FEqua-
tion conftimtive changee, on aura cet
autre lien an cercle , yy-2ax-24y © b
2bx-zx, dontle rayon eft R. 2aa-2abt
2bb, que Fon peut trouver parcillement
fans aucune moyenne proportionnelle ,
{cavoir par la feule addition des trois
quattez 44 , bb, aa-rabtbb, comme
vous verrez dans notre grand Traité
dAlgebre,, ot nous avons explique &
démontré i fonds ces deux dernieres
conftructions, & cen'elt pas lelieu icy
d’en dire davantage. Ceux qui voudront
fcavoir plus particulicrement la maniere
de refoudre per deux licux les Equa-
tions de deux dimenfions, pourtont voir
nos dews Traités des lienx Geometrigues
& de la conflruction dﬁ'i Eguations y qui
font precedez d'unTrait¢ des Lignes dn

Prfﬁ;e_:fe?' genre,
s A-
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USAGE DE LA LIGNE
DES

POLYGONES.

A Lignedes Polygones fert principale-

ment 2 divifer un cercle donné enau-
tant de parties €gales que Pon voudra;
ce quil faur fcavoir faire dans I'Archi-
teCture militaire , pour la fortification
des Places regulieres , & quelquefois
aufli dans [Architeture civile, pour la
defeription des quarreaux faits en Poly-
gonc‘s I:OPI'E?S PD].“.‘ PELVCI.' une S'J.le. Eue
fere aufli dans la Geometrie, comme par
exemple, pour couper une Ligne don-
née dans la moyenne & extreme raifon,
pour tracer un Triang]cilbll:clc, ot ['an-
glt: a la bafe foit double de l'angle an
tommet, &c.
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PROBLEME 1

Déerire un Polygone regulier dans
un cercle donné,

% Ppliquez la longueur du rayon du

cercle donné de pare & dautre fur
la Ligne des Polygones du Compas de
proportion, de 6 a 6, & le Compas de
proportion demeurant ainfi ouvert, pre-
nez fur la méme Ligne des Polygones,
la diftance de coté & daurre dun méme
nombre ¢gal au nombre des cdtez duPo-
lygone que vous voulez décrire , pout
avoir le cotédece Polygone. :

Exgumrr s

Qu'il faille déerire un Eptagone regit-
lier dans le cercle donné FGH, dont le
centre ¢ft I, & le rayonIF, oulG. Sup-
pofons que les Lignes AB, AC, foient
chacune la Ligne des Polygoncs duCom-
pas de propoertion, dontle centre eft A:
que les points B, C, foient chacun les
points de IExagone, & les points D
E, chacun le pomtde I'Eptagone, Ayant

D

ap-
b
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appliqué la longueur du rayon IF , ou IG,
fur la Ligne des Polygones de part &

A A

dautre de B en C, en forte que h dift
tance BC, de 6 a 6, foit égale au rayon
IF, & le Com ipas de proportion demeu-
rant ainfi ouvert, prenez la diftanceDE,
de7a7, laquelle donnera la longueur du
cote FG, ouGH, del’ I-pt.vmm. mruh\.x
infcriptible dans le cercle donné FGH,

DEMONSTRATION. \

Car dans les deux TU.J"’[C“\ ifofceles
{em-
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femblables ABC, ADE , on conroit
par 4. 6. que la raifon des deux Lignes
AB, AD, eft égaledcelledesdeux BC,
DE: ceflt pourquoy comme A‘D el le
cbré dun Epragone regulier inferic dans
un cercle, dont le rayon cft AB, par la
conftruction de la Ligne des Polygones,
il eft de necefli¢ que DE, ou FG,
foit anffi le coté d'un Eptagone regulier
inferir dans un cetcle, dont le rayon eft
BC, ouIF. Ce quil faloit démontrer,

S C0LTE

Sile rayon du cercle donné eft trop
grand, pour pouvoir ¢tre appliqué fur la
Ligne des Polygones, on en appliquera fen-
lement la moitié ou le tiers , & alors le
double ou le wiple de la Ligne qu'on
trouvera, fera le c6té du Polygone quon
cherche.

Quand le Polygene qu'on veur décri-
re au dedans du cercle donné, aura plus
de douze cdtez, on ne pourra plus fefer
vir de la Ligne des Polygones; & dans
ce cas on fe lervira de la Ligne des Cot-
des, par le moyen de laquelle on fera
lare FG dautant de degrez qu'en doit
avoir l'angle du centre I, lelquels on
' D2 trou-
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trouvera en divilant 36e degrez par le
nombre des ¢dtez du Polygone,

PROBLEME IIL

Décrire fur une Ligne donnée un
Folygoneregulier.

AYant appliqué Ia longueur de Ia
Ligne donnée de part & d'autre
fur 1a Ligne des Polycones du Compas
de proportion, A un nombre cal
luy des corezdn Polygone qu'onve
crire, & le C0111p.1s de proportion de-
nenrant ainfi ouvert, prenez fur la mé-
me Ligne des Polygones, de coré &
dautre fa diftance de 6 & 6, laquelle fe-
ra-le rayon du cercle propre a décrire le
Polygone, C'eft poutquoy {1 ave

" cette
duverture on décric des deux extremi-
tez de la Ligne donnée deux ares de cer-
de, Pinter{c@ion de ces deux arcs don-
nera le centre de ce cerdle,

ExeMPLE.

Reprenons la Figure precedente ; &
tuppuotons que fur la Ligne donnée FG

i
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il faille décrire un Eptagone regulier,
Suppofons anffi que les Lignes AB,
AC, fofent chacune la Ligne des Poly-
gones du Compas de propor:ion , dont
[e centre eft A; que les points B, 27
foient chacun le point de i’Exagonf:, &
les points D, E, chacun le point de
I'Eptagone. Appliquez la longueunr de la
Ligne donnée FG, fur la Ligne des Po-
lygones de part & dautre anx points D,
E, en forte que la diftance DE, de7 a
7, foic égale a b Ligne donnée FG; &
le Compas de proportion demenrant aiti-
fi ouvert, décrivez avec la diftance BC,
de 64 6, prile fur la meme Ligne des
Polygones, des deax extemitez F, G,
deux arcs de cercle, dont le point defe-
Etionl, fera le centre du cercle circonf
criptible, de forte que la Ligne BC feta
le tayon du cercle propre & decrirele Po=
Iy gone.

DEMONSTRATION.

Car dans les deux Triangles ifolceles
femblables ABC, ADE, on connoitpax
4. 6. que la raifon des deux’ Lignes AD,
AB, eft égale a celle desdeux DE , BC;
& comme h Ligne AD eft l¢ coté dusn

D ; Epta-
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Eptagone regulier infcrit dans un cerele,
dont le rayon cft AB, par Ia conftruc-
tion de la Ligne des Polygones, il faue
que la Ligne DE, ou FG, foit acfli lc
coté dun Eptagone reg hier, infcricdans
un cercle, dont BC eft fe rayon, Cequ'il
faloit démontrer.

ScoL1IE

Si la Ligne donnee eft trop petite,
pour pouvoir éure appliquée furla Ligne
des Polygones, il en faue appliq uer le
double oulc mplc & dors la moitié on
le tiers de la Ligne qu'en trouvesa,
fera le rayon du cercle circon{etit,

Quand le Polygone qu’on veur décri-
re fur la Ligne donnu:, aura I)ms de
douze cotez, on ne pourra pas f¢ fervir
de la Ligne des Polysones, & alors le
centre 1 clu cercle cmon[mpt, fe trou-
vera par le moyen de la Ligne des Cor-
des , en tirant des deux extremitez F ,
G, de la ligne donnée FG, les deux
fayons k., GI, (1111 faffent avec la Ll"m‘.‘
donnée FG Lll"l.CI.HlL. un angle u;a.. au
demi-angle du Polygone, [Lquci demz-
angle eft égal an wmplemcnt de la moi«
tié du 1:Ln«r1c du centre,

PRO.
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PROBLEME IIL

Couper une Ligne donnée dans lamos
yenme & extyenme ¥aifon.

Ppliquez la longueur de la Ligne
donnée fur la Ligne des Polygo-
nes du Compas de propurtion de part &
dautre, de 6 & 65 & le Compasdepro-
portion demeurant ainfi ouverc, prenez
fur la méme Lignc des Polygones de
coé & dautre la diftance de 10 4 10,
laquelle donnera le plus grand {egment de
Ja Ligne Pmpoﬁ"e.

EXEMPL E.

wil faille couper la Ligne donnée
FG, en H, dans la moyenne & €x-
treme railon. -
Suppofons que
“les Lignes AB,
AC, loient

chacune la Li-

gne des Eﬂl}'— s T c
goncs du Coni- B bt G

pas dc propot- -
tion , donc le centre et A, Que les
D 4 points
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points B, C, foient chacun le point de
F’hx::;gonc, & les points D, E, chacun
¢ point au Decagone, Ayant appliquéla
]ongucur de la Ligne donnée FG fur la
Ligne des Polygones de parc & dautre de
B en C, en fore que la diftance BC,
de 6 4 6, {oir cgale 3 Iy Ligne donnée
FG; & [e Compas de proportion de-
meurant ainfi onverr, la diftance DE,
de 10 3 10, donnera la longueur du
grand Scgment FH.

DEMONSTRATION

Car dans les deux Triangles ifofccles
femblables ABC, ADE, on connoi par
4. 6. que la raifon des Lignes AB, AD,
et ¢gale 4 celle des deux BC, DE, on
FG, FH; & comme AD, AB, fontles
cotez dun Decagonc & dun Exagone
infcrits dans un méme cercle, il fan que
¥G, FH, foient aufli les cbrez d'un
Exagone & d'un Decagone inferits dans
un méme cercle. C'eft pourquoy par le
Coroll. de 9. 13. le point H divife Ia
Ligne propofée FG dans la moyenne &
cxtieme ravlon. Cequ'il faloitdémontrer.

SCo-
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Seceol I'E.

Sila Ligne donnce eft trop longue ;
pour pouvoir ére appliquée fur la Li-
gne des Polygones, on en appliquera
{eulement la moiti¢, ouletiers, &alors
le double ou le tiple de la Ligne qu'on
troyvera, fera le plus grand fegment de
la Ligne propofce.

Ce Probleme fe peut aufli reloudre
fur la Ligne des Cordes , fcavoir en
appliquant la Ligne donnée {ur la Li-
one des cordes, de 6o a 60, & en pre-
nant Tur la méme Ligne des cordes la
diftance de 36 a 36, qui donnera le
grand fegment de la Ligne propofce ,
parce que le coté de 'Exagone eft lacor-
de de 60 degrez, & le cote du Decago-
ne la corde de 36 degrez, dans un mé:
me cercle.

COROLLAIRE.

Par le moyen de ce Probleme on peut
aifément refoudre cette Equation de deux
dimenfions, xx T 4% » 4a; {cavoiren
coupant la Ligne reprefentée par la let-
tre 4, dans Ja moyenne & extreme Yai-

D; fon
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fon: car le plus grand fegment de cette
Ligne ainfi coupee, fera la racine veri-
table de I'Equation propofee xxtax w
@a, & le plus petit fera I racine verita-
ble de cellecy, xx-34x .22, comme
it fera aifé A démontrer
tendra I'Algebre,

accluy qui en-

PROBLEME 1V.

Décrire fur une bafe donnee wn
Triangle ifofcele , oR Pun des
angles a la bafe [oit double de
Vangle au forsmet.

APpliquez la longuenr de L bafe
- A& donnée, de part & dautre fiir | Li.
gne ldcs Polygones du Compas de pro-
porton, de 103 10, & ¢ Compas de
proportion demeurant ainfi ouvert, pre-
nﬂtz’mr la méme Ligne des Polygones de
cote & dauere la diftance de 63 6, pour
ayojr la longueur de chacun des deux
cotez dy Triangle quon cherche.

ExE M-«
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ExXEMPEPLE

Quiil faille décrire fur la bale donnée
FG , un Triangle ifofcele FGH, en for-
te quelangle F, ou G, {oit double de
Pangle H. Suppofons que les deux Li-

gues AB, AC, foient chacune la Ligne
Tae Pals > 3 > ’
des Po])’goms du Compas de propot=

G A E _C

tion, dont le centrecft A, Queles points
B, C, foient chacun le pount 6, & les
oints D, E, chacun le point 1o0. Ap-
pliquez la Ligne donnée FG fur la Li-
gne des Polygones de part & damtre,
de D en E, en lorte que ladiftance DE ,
de 10 A 10, foit égalc a la bafe donnee
¥G: & le Compas deproportion demet
rant anfl ouvest, prenez [l)a diftance BC 5
de 6 4 6, pour avoir le cot¢ FH, ou

GH du Triangle quon chexche,
D¢ D Es
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DEMONSTRATION.

Pour ladémonftration, faites HI €ga-
lea FG, oua DE; & parce que dans
les Triangles ifofceles femblables ADE,
ABC, on a par 4. 6, certe Analogie,
AD, AB:: DE, BC, & que ADcft
le coté d'un Decagone, & AB le coté
dun Exagone, infcrits dans un méme
cercle, il faur que DE, ou FG, oun
HI, foir parcillement le c6té d’un De-
cagone, & BC, ou FH, le cété d'un
Exagone, inferits dans un méme cercle:
ceft pourquoy par 9. 13. la Ligne FH
elt coupée en I dans la moyenne & ex-
treme raifon, & par ro. 4. le Triangle
FGH fera celuy qu'on cherche, Cequiil
faloir démontrer, -

Scort

Ce Probleme fe peat aufli refoudre
par le moyen de la Ligne des Cordes,
Igavoir en appliquant fur certe Lignedes
cordes Ja longueur de la Ligne donnée
de part & d'autre, de 36 2 36, & en
prenant fur la méme Lignedes cordes la
diftance de 602 6o, qui donnera le cbcé du
Frianglgquon cherche. PR Q.
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PROBLEME V.

Ounwrir le Compas de proportion en
forte que les deux Lignes des
Polygones faffent un angle drost.

AY.-mt pris avec le Compas commun,
fur la Ligne des Polygones, de-
puis le centre du Compas de propor-
tion, la longucur du core du Pentago-
ue, appliquez cette méme longueur fur
la méme Ligne des Polygones decore &.
daurre, de 10 a 6, & alors les denx
Lignes des Polygones feront au centre:
un angle droit,

ExXEMPLE

Suppofons que les Lignes AB, AC,
foient chacune la Ligne des Polygones
du Compas de proportion dont le cen-
tre eft A. Suppoflons encore que AB foit
le coté du Pentagone, AD le coté de
de 'Exagone, & Ap, le coté du Deca-
gone. Je dis que {i Fon ouvre le Com-
pas de proportion, cn forte que la dif~

D7 tan-
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tance CD de 10 51
6, foit ¢gale au coré
AB du Pmngum,
Iangle A fera droic.

DeEMONSTRATION.
Car puifque le
quarré AB ouCD,

du coté du Pentago-

A C

ne, eft égal au quafre AC do unc du
Decagone, & au quarré AD du coié de
lExa' one, par ro. 13. il eft de neceffi-

té par 48, 1

. que PAngle A foir droit.
Ce quil f..lon demontrer.
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USAGE DE LA LIGNE
DES

e O R D E. S,

; LA Ligne des Cordes fert pour me-

furer un angle fur le papier, ou fur
le tersain: ou bien pour faire fur le pa-
pier, ou fur le rerrain , un angle dau.
want de degrez que Fon voudra. Elle fert
aufli pour la defoription des Polygones
veguliers, comme vous avezvil, & pour
refoudre plufieurs autres Problemes,
dont les principanx & les plus neceflaires
ferpnt fealement icy declavez.

PROBLEME I

Prendre fur la circonference dun
Cercle donné y un Arc dantant
de degrez que Pon vondra.

a Ppliquez le Rayon du Cercle don-
J né, fur J]a Ligne des Cordes du
Compas de propertion, de part & d'au-

tie,
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e, toljoursde
60.2 6Oy parce
que le Rayon

dun Cercle eft
¢gal 3 la Corde

de 60 degrez :

& le Compas de
proportion de-
menrant ainfi
OUVELL, prencz

fur la méme Li-

gne des Cordes ,

de coté & d'au-
we, la diftance A
du nombre égal

a celuy des degrez propofez, & la tranf-
portez fur la circonference du Cercle
donné¢, pour avoir un Arc dautant de
degrez qu’il étoit propolés '

ExzmpLE

Que le Rayon du Cercle donné foic
¥G, & quiil faille prendre fur fa circon-
ference un Arc, par exemple de 8o de-
grez. Suppofons que les Lignes AB,
AC, foient chacune la Ligne des Cor-
des du Compas de proportion, dont le
centre eft A, Que AB, ouAC, foit la

' . Cor-

= 1
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Corde de 8o degrez, & AD, ou AFE,
la Corde de 6o dr_"'rr‘.. Ayant appliqué
la longueur du R;.yon I'(J de part &
daurre d2 D en B, en forte que la dif-
tance DE, de 6o 4 6o, fot L"""lL an
Rayon FG, & le Compas de ilmpor—
tion d“mmrant ainfi ouvqt, portez la
diftance BC, de 8o a 80, furla citcon-
ference du Cercle donné, deuis G en
H , pour avoir Farc GIH de 8o de-

grez.
DEMONSTRATION

Car dans les Triangles Iofceles {em-
blables ABC, ADE, on connoit, pat
4. 6. que la raifon des Lignes AD,
AB , cft egale a celle des que.s DE,
B, ou I'(J GH: &: comme AB eft
la COidL de 8o degrez a I'égard du Ra-
yon AD, patla conftrudtion. de la Li-
ane des Cordes, il eft de necefficé que
G’-I foit aufli la corde de 8o degrez, a
[égard du Rayon FG , & que par con-
iwn-nt Parc GH foit d(.. 8o degrez. Ce
qu °il faloit démontrer.

8§ ¢ o=
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SCconLE

On peut par une operation contaire,
trouver les degrez d’un Arc, dont on
connoit ledemi-Diametre; {cavoir en ap-
pliquant ce demi-Diametre de 602 6o fur
la Ligne des Cordes, & en tranfpor-
tant la Corde de PAxc propofé {ur lamé-
me Ligne des Cordes, en forte que 'on
rencontre de part & d'antre un méme
nombre de degrez, car ce nombre mar-
quera la quanrité de PArc propoé.

COoOROLLAIRE.

On_peut par le moyen de ce Proble-
me, faire A un point donné d'une Li-
gne donnée fur lepapier, un Angle d’au-
tant de degrez que Fon voudra: on bien
connoitre la quanticé d'un Angle rechili-
gue donné {ur le papier, puilque la me-
ture dun tel Angle eft un Arc de Cercle
décrit de fa pointe. Dou il eft aifé de
conftruire fur une Bafe donnéeun Trian-
gle ifofcele, on I'Angle de la bafe foir 3
VAngle du fommet ‘en raifon donnee,
en faifant & chaque extremité de la bafe
donnée, un Angle, dont lcs degrez fe
trou-
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trouveront, en multipliant 9o degrez par
le double du rerme homologue AT Angle
de la bafe, & en divifant le produir par
La fomme du méme double & de l'aute
terme.

PROBLEME 1L

Ouvrir le Compas de proportion ,
en forte quel’ Angle des deuwx Li-
gues des Cordes foit & autant de
degre= qidon voudra.

SI on prend depuis le Centre du com-
pas de proportion fur Pune des deux
Lignes des Cordes , la Corde correl
pondante aux degrez propofez, &qu'on
en applique la longueur fur les Lignes
des Cordes de cbté & dlantre, de 6o a
60, le Compas de proportion f¢ trou-
yera ouvert comme Pon demande.

ExeEwmMPLE
Quril faille ouvrir le Compas de pro-

portion en [orte que les deux Lignes des
Cordes faffent un Angle, par exemple,
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de 40 degrez, Suppofons que les Lignes
AD, AE, foient chacune la Corde de
40 degrez, & lesLignes AB, AC, cha-
cume la Corde de 6o B
degrez. Je dis que fi
on applique la Cor.
de AD, ou AE, de
40 d(gil‘.-; de cote &
dautre, de B eaC y
en {oste que la diftance BC, de ol 6o,
foit egale a la Corde AD de 40 degrez,
FAngle A fera auffi de 40 degrez.

kY
(1]

A E C

DemMoxstrRATION

Car fi 'on déerit du centre A, par
Ies points B, C, FAzc de Cercle BC,
& que l'on confidere que la Ligne AD
eft la Corde de 40 degrez a Pégard du
Rayon AB, qui eft la Corde de 60 de-
¢, on connoitra aifément que la Li-
gue BC, dgaled Ia Ligne AD, eftanfli
la Corde de 40 degrez: & comme elle
eft la Corde de Arc BC, ilsenfisit que
IArcBC, & par confequent PAngle A,

eft aufli de 40 degrez, Ce quil faloitdé-
montrer,
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ScoL1Es

On peut par une operation contraire
a Ta precedente, connoitre ouverture du
Compas de proportion 2 l'égard de la
Ligne des CEordcs: car {i on porte de-
puis le centre du Compas de proportion
fur la ligne des Cordes, la diftance de
6o 4 6o, prife de part & diautre fur la
meme Ligne des Cordes, on rencontre-
ta le nombre des degrez de Touverture
quwon chercht‘:

Clelt a canle de cela que Fon gjolice
quu!quc':"ois at Compas de proportion
des pinnules placées fur L Ligne des
Cordes, pour pouvoir mefurer un An-
gle fur la terre, ou pour en faire un
fur la terre d'autant de degrez que Fon
voudra: mais jaimerois micux me {etyie
d'un demi-Cercle bien divif¢, le Cam-
pas de propottion n'étant propre que

OuL [l-.‘fLVJillUl— p(Olntcms:nt (Llr }C 13.11)1(.‘!:.
C'eft pourquoy je negligeray icy dexpli-
quer plulxmrs_uljigcs s qui ne f{ont que
d'une pure cutiofie,

PRO-
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PROBLEME IIL

Trouver le demi-diametre un Aye
de Cercle donne |, dont 01 con-
noit les degrez.

SI on applique la Corde de ' Arc donné
fur Ia Ligne des Cordes du Compas
de proportion , de c6té & daurre au
nombre des degrez de I'Arc propofé, &
quon Liffe le Compas de proportion
ainfi ouvert, la diftance de 6o 460 prife
fur la méme Ligne des Cordes, donne-
iil la longueur du Rayon quon chet-
1Cs

EXEMPL E

Que TArc de Cerde GH foit par
exemple de 8o degrez, & qu'il en faille
trouver le Rayon FG. Suppofons. que
les Lignes AB, AC, foient chacuné la
Ligne des Cordes din Compas de pro-
portion, dont le centre eft A. Que AB,
ou AC, foit la Corde de 8o degrez, &
AD, ou AE, la Corde de 6o degrez.
Je dis que fi on applique la Corde GfH
ur
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fur la Ligne des parties egales d1,1 Com-
pas de proportion, de patt & daurre de

Ben C, en forte que la diftance BC,

de 8o i 80, foit égale & cette Corde
GH, L diftance DE, de 60 4 6o, f&-
ra ¢gale au Rayon FG.

DEMONSTRATION,

Car dans les Triangles Iofceles fem-
blables ABC, ADE, on connoitpar 4.
6. que la raifon des Lignes AB, AD,
eft egaleacelle desLignes BC, DE, ou

GH,
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GH, DE: & comme AD eftle Rayon
a l'égard de la Corde AB de 8o degrez
par i conftruétion de la Ligne des Cor-
des, il cft de neceffité que DE {oit aufli
le Rayon a l'cgard de la Corde GH de
8o degrezl, & par confequent le demi.
diametre de I’Arc propofe G1H.

S €10 1T B

Si PArc GIH éroit fimplement don-
né, fansen connoitre ny le centre, ny
le nombre des degrez, on trouvera ce
nombre de degrez, en prenant 2 volon-
té fur cer Arc un point, comme I, &
en tirant les deux Cordes I1G, 1H,
dont I'Angle GIH, 4tant mefurd, &
fon double ¢ranr 6té de 360 degrez, le

relte donnera le nombre quon cherche,

CoRrRoLL &A1RE

On peut par le moyen de ce Proble-
me, trouuver aifément Je centre dun
Cercle, oun d'un Arc de Cercle donné,
ou bien faire paffer par trois points don-
nex mne circonference de Cercle: car fi
on prend fur Je Cerdle donné un Arc i
volonte, pour en connoitre les degrez ;
colnme
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comme il a efté enfeigné dans le Scolie
precedent, & qua l’intmj.'a.lle du Rayon
que ontrouvera, on fafle de deux points
quelconques de Arcdonné, oudes trois
points donnez , deux Arcs de Cercles,
qui s'entre-coupent, lafection de cesdenx
arcs donnera le centre du Cercle quion
cherche,

USAGE DE LA LIGNE
DES

$ O LI hER.. 5.

A Ligne des Solides 4 I'egard des
Corps; a les mémes Ulages que la
Ligne des Plans & Iégard des Surfaces,
comme vous allez voir daus les Proble-
mes {livans,

E PRO
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PROBLEME I

08

Etant donnée une Pyramide , tron-
wer unt autre Pyramide [em-
blable en vaifon donnée.

a Ppliquez la longueur d’un cété de

la Pyramide donnée, fur la Ligne
~ des Solides du Compas de proportion &
un nombre cgal de patt & dautreau pre-
mier renne de la radfon dennde: & le
Compas de propottion demeurant ainft
oyvert, prenez {ur la méme Ligne des
Salides la diftance de cor¢ & dantre du
nomhbre ¢gal au fecond termie de la rai-
fon-donnée, pour aveir la longueur du
cot¢ homologne de la Pyramide qu'on
cherche, Ceft de la méme fagon que Pon
uouvera les cotez nomologues aux autres
‘cotez de la Pyramide propuléc.

EXEMPLE.

Soit donnée la Pyramide FGHI, &
qu'il lay faille trouver une autre Pyrami-
de femblable, en forte que Ia Pyramide
¥FGHI foit a celle quoncherche, com-
me

g
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me par exemple 16 2 54. Suppofons que
les Lignes AB, AC, loient chacune Ia
Ligne des Solides du Compasde propor-
tion, dontlecentreeft A. Queles poines
mMarquez 54, ou du 54¢ Solide folent B,
C, & que les points marquez 16, o
du 16¢ Solide foient D, E. Pour trou-
ver le cot¢ homologue a Fun des corez
de la Pyramide donnée FGHI, comme
au core FG, portez la longueur de ce

A E C

eor¢ FG fur Ia Ligne des Solides AB,
AC, decot¢ & danrede Den E, en
forte que I diftance DE, de 16 & 16,
it ¢gale au méme coré FG, & alorsla
tance BC, de §4 3 54, donnera la
E 2 Jon-
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longueur du coté¢ KL homologue au cré
FG; & l'on trouvera de la méme facon
le coré LM homologue au core GH,
& pareillement la hauteur NO homolo-
gué a la hauteur 1P, & ainfi desautces,
& la Pyramide KLMN fera celle quon
cherche, Ceft a dire quelle fera fembla-
ble 2 la Pyramide donnée FGHI , &
que cette Pyramide FGHI fera 2 la Py-
ramide KLMN, comme 16 & 54.

DEMONSTRATION,

Car dans les deux Triangles ifofceles
femblables ABC, ADE , on connoit
par 4. 6. que.les quane Lignes DE,
- BC, AD, AB, fonf proporticnneilcs,
& par 37. 11. que leurs cubes font anflj
proportionnels; & parce que les deux
cubes AD, AB, font entr'eux comme
16 & 54, par la conftruction de laLigne
des Solides, les deux cubes DE, BC,
ou FG, KL, feront auflientr’enx com-
me 16 2 54, & par 8. 12, la Pyramide
FGHI fera 3 la Pyramide KLMN,
aufli comme 162 54, parcequeces deux
Pyramides {ont {emblables, par la con-
ftruction, & par Def. 9. 11. Ce quiil
faloit démontrer,

Dcos
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Si les denx termes de la rniﬁmdanpéc
font trop grands, on prendra leurs {ofl-
mulriples, en les divilant chacun par un
memce nombre tel que Pon voudra: &
sils font trop petits , on prendea leurs
multiples, en les multipliant chacun par
un meéme nombre tel que Pon voudra,
poutvii que le plus grand nombre qui
viendra, ne furpalle pas 64, parce que
dans le Compas de proportion le plus
grand folide n'clt que 64. I

Si les deux termes de la raifon donnée.
ont leurs Racines cub:fques exactes , on
fe fervica de ces Racines cubiques a la
place des deux nombres donnez , mais
au liew de travailler fur la Ligne des So-
lides, on trayaillera fur 22 Ligne des
parties égales: car ainfi les cotez homo-
logues des denx Pyramides femblables fe-
ront dans la raifon de ces Racines cubi-
ques, & par 8. 12. les deux Pyramides
{feront dans Ia faifon des deux nombres
donnez.

Enfin, files denx termes de la rmaifon
donnée font des fractions de differente
€ipece, on les reduira ¢n deux autses

. E 3 frac-
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fraCtions de méme denomination, & en
negligeant le denominateur commun , on
fe {ervira des deux numerateurs 3 la pla-
ce des deux frattions donndes, pourtra-
vailler fur la Ligne des Solides commc il
a ¢éte enleigné,

COROLLAIRE

On pourra de la méme fagon 3 une
Sphere donnée trouver une autre Sphere
en raifon donnee , en travaillant par le
Diametre de la Sphere donnée , pour
avoir le Diametre de la Sphere quion
cherche; & pareillement & un Cone ouz
un Cylindre donné, trouver un Coneou
un Cylindre femblable en raifon donnée,
en travaillant par le Diametre de la bafe
& par la hanteur du Cone ou du Cylin-
dre donné, pour avoir le Diametre de la
bafe & la hauteur du Cone ou du Cylin-
dre qu'on cherche.

On pourra auffi de la méme facon &
quelque autre Corps donné quce ce {oir,
trouver un Corps {emblable en railon
donnée, en travaillane (éparément pour
chaque c6té du Solidedonné, pouravoir
le cor¢ homologue du Solide quion cher-
che.

Ainf
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Ainfi vous voyez quwon peut a layde
de ce Probleme angmenter ou diminuer.
un Solide donné, & par confequent une
Sphere donnée, & aulli un Cone & un
Cylindre donne , {clon une raifon don-
nde, parce que cette raifon donnée peut
éere de plus grande ou demeindre incga-

Liré.
PROBLEME IL

Tironver la raifon de denx Solides
[femblables donmess.

Ortez’la longueur d'un des cotez du
plus petit des deux Solides donnez
fur la Ligne des Solides du Compas de
proportion, de part & dauue a un mé-
me nombre tel que lon voudsa; & le
Compas de propottion demeurant ainft
OUVCIT, Portes {or la méme Ligne des
Solides la longueur du cote homologue
de Pautre Solide donné, pour voir aquel
nombre cgal de cote & dantre cette lon-
ueur répond; & ce {econd nombreavec
le premier auquel répond le coté homo-
logue dun premicr Solide, {eront les deux
ternes de la railon quen cherche.
E 4 EXEM=

2
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ExemrLE

Reprenons la Figure precedente, &
qu'il faille trouver la raifon des deux Py-
ramides femblables donndes FGHI,
KLMN. Suppofons que les deux Li-
gues AB, AC, foient chacune la Ligne
des Solides du Compas de proportion,
dont le centre eft A. Ayant porté lalon-

uneur du coté FG de part & d’autre fur
a Ligne des Solides au nombre 16 par
exemple, en forte que la diftance DE,
de 16 4 16, foit¥gale an coté FG; Lailt
fez le Compas de proportion ainfi ou-
vert, & portez la longueur du c6té KL,
homolugue an coté FG, fur la méme
Ligne des Solides; 2 un méme nombre
de coté & d'antre, comme de Ben C,
oit foit par exemple le nombre ¢4: cela
érant, je dis que le Solide FGHI eft au
Solide KLMN, comme 164 543 dont
la démonftration eft la méme que cclle
du Probleme precedent.

Scorue
Sile c6té du plus grind Solide don-
ne eft op grand, pout pouvoir étre ap-
pli~
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pliqué fur le Compas de proportiors,
(llli fC].'Oit thP Peil OULYVELL 5 1.1 j’ﬂ.l.“' PO’[L'CT
La longueur du cété du plus petit Solide
donné fur la Ligne des Solides, le plus
proche du centre qu’il fera poflible, afin
que le Compas de proportion étant ainft
plus ouvert, on puifle y porter la lon-
guenr du cot¢ homolegue du plus grand
Solide donneé.

Mais fi le coré du plus petit Solide
domné fe trouve trop grand , pour pot-
voir &cre appliqué fur la Ligne des Soli-
des 2 un méme nombre de part & d'au-
tre, comme nous avons dit, il le faudra

orter depuis le centre furlaméme Ligne
des Solides, & auffi le cote homologue
du plus grand Solide donné, pour avoir
les deux nombres des cOrez homologues
des. deux Solides donnez, & ces deux
nombres en exprimeront la raifon,

Que i ces deux cotez homologues {&
trouvent encore trop grands, on fe fer
vira de lcurs moitiez, ou de leuts tiers:
& pour ne pas tomber dans cette diff-
cult¢, fi Fon peut, on fe fervira dans
chaque Solide donne des denx corez ho-
mologues les plus perits, lorfque les deux
Solides donnez {eront itregulicss.

Ce Prebleme fe peut aufli refoudre par

2 3
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le moyen de la Ligne des parties égales
du Compas de proportion, {cavoir en
cherchant A deux corez homologues des
deux Solides donnez une troificme Li-
gne proportionnelle, & X ces trois Li-
gnes une quatriéme proportionnelle ,
comme il a cfté enfeigné au Probl. VIL
de J’Uﬁzge de 12 Ligne des parties fpa-
les, parce que par 33. 11 {}cs nombres
des parties égales que contiendront la
])rcmiere & la quaricme propottionnel-
¢, feront les deux termes de la raifon
quon demande.

CoROLLAIRDTES

Comme les Spheres font dans la rai-
fon des cubes de leurs Diamerres, par
18. 12. on void aifément que Fon peut
bar le moyen de ce Probleme trouver avec
L méme facilité la mifon de deux Sphe-
res donneces, en fe fervant de leurs Dia-
metres, comme de deux cotez homolo-
pues. Et pareillement on pourra trouver
fl raifon de deux Cones, ou de deux
Cylindres femblables donnez, en fe fer-
vant des Diametres de [euss bales, &c.

PR O-
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PROBLEME IIL

Ouvrir le Compas de proportion
en forte que P Angle des deux
Lignes des Solides foit droit.

Yant pris fur Ia Ligne des Solides

% depuis le centre du Compas de
proportion;, le c6té du s® Solide, appli-
quez-en la longmenr fur la méme Ligne
des Solides, de part 8 d’autre, de 3 2
§; & le Compas de proportion fe trou-
vera ouvert 3 un Angle de 9o degrez &
Pégard de la} Ligne des Solides, parce
que le quarre du cbté du 1g¢Solide cfta
Feu prés égalan quarre du coté du 3¢ So-
ide, & au quarre du cBté du $eSolide,
fans qu'il s’en manque {eulementune mil-
liéme partie de la longueur du Compas
de proportion, ce qui cft de petite con=
fequence pour la pratique, comme Fon
peut voir dans la Table desSolides, qui
yous fera connoitre que Fon peut aufli
appliquer ‘la longueur du plus grand &
64¢ Solide, prile depuis le centre fur la
Ligne des Solides, de part & dautre,
de 3 3 g2, oude 9 2 40, ou bien en-
E 6 cox
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core de 162 30, fans que lerreur {oit
feulement d’une milliéme partie de la
longueur du plus grand Solide,

PROBLEME 1V.

Trowver un Solide femblable & égal
a deux Solides femblables donue .

SUppoEmt que Pun des cdtez du pre-
mier Solide donné [oit d'un nombre
de Solides el que l'on voudra, appli-
quez-en la longueur {ur la Ligne des So-
lides du Compas de propottion, de part
& dauwe a ce nombre fuppofe; & le
Compas de proportion demeurant ainfi
ouvert, portez la longueur dn coté ho-
mologuc du fecond Solide donné, fur L
mcme Ligne des Solides, en forte quie
cette longneur réponde de coré & dau.
tre @ un méme nombre: & alors la dif
tance dut nombre égal a la fomme de ces
deux nombres, prife de patt & d'autre
{ur [a Ligne des Solides, donnera le cé.
0 homologue du Solide quon cherche,

ExE M-
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ExegEMPLE.

Qu'il faille trouver le coté homologue
d'un Solide femblable & ¢gal a deux So-
lides femblables donnez, dont deux co-
tez homologues foient les Lignes HI,
KL. Suppofons que les Lignes AB,
AC, foient

chacune la B/
I_ignc des So- L g 12 Y

lides du Com- r / 5%

pas de pro- TR
portion, dont R
le centre eft % LN
A. Suppolons A G EC
€ncore que H+——1

les deax % ——-—ils

points F, G, foient chacnn le point par
cxemple du 8¢ Solide, auquel on appli-
quera fi Pon veur, la longaeur du coré
HI, en forte que b diftance FG, de 8
a 8, foir cgale d ce coeé HI, pour ap-
pliquer enfuite fur la méme Ligne des
Solides la longuens de Faucre coré KL,
de part & dauwre de Doen E, en forre
que fes points D, E, {oient chacun éga-
lement eloignez du centre A, cefta dire
dun méme nombre de Solides, qui foi

E 7 pat
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par exemple 273 en forte que la diftance
DE, de 27 a 27, {oit égale & cét autre
cot¢ KL. Cela fait, & le Compas de
proportion demeurant ainft ouvert , je
dis que la diftance BC, de 35235, qui
eft la fomme des deux nombres prece-
dens 8, 27, qui expriment la railon des
deux Solides donnez, eft egale au coté
homeologue d'n Solide femblable & egal
aux deux Solides donnez , dont deux
cotez homologues font HI, KL.

DeEMoNnsSTRATION.

Car dans fes Triangles ifofceles fem-
blables ABC, AFG, on a par 4. 6.
cette analogie, AB, AF :: BC, FG:
c'cft pourquoy par37. 11. on aura celle.
s ABe, AFe::BCe, FGe; & fia Iy
place des deux premicrs rermes ARBe,
AFe, on met les deux Nombres 355
8, qui font en méme raifon, parce que
AB it le co€ du 3 5¢ Solide, & AF le
cote du 8¢, on aura cette autre analogie,
35, 8 11 BCe, FGe; & en divifant,
on aura cellecy, 27, 8 :: BCeFGe,
FGe; & fi a la place des deux premiers
termes 27 , 8, on met les deux cubes
AD, AF; qui font en méme raifon,
parce
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parce que ADueft le coté du 27¢Solide,
& AF le cotd du 8¢, ou bien {iila
place de ces deux ADeg, AI_?c, on met
les deux DEe¢, FGe, qui font en meé.
me faifon, a caufe des Triangles ilolce-
les femblables ADE, AFG, on aura
cette autre analogie, DEe¢, FGe :: BCe-
FGe, FGe, o I'on void que le cube
DE, ou KL, eft ¢gal 2 la difference
des deux BC, FG, ou HI, & que
par confequent le cube BC, eft ¢gal a la
fomime des deux Hi, KL. D'ou il {uic
par 33. 1x.que la ligne BC eft un cbeé
homologue d'un Solide {emblable & égal
aux deux Solides femblables donnez,
dont deux corez homologues font les
lignes HI, KL. Ce quil faloit démon-
1rer,

SToL:E

Pour n'avoir pas un Nombre trop
gmnd dans la formme c}cs deax Nombres
qui expriment la raifon des denx Soli-
des donnez, on donnera au coré du
premier Solide donn¢ un Nombre de
Solides le plus petit quel'on pourra, afin
que Pautre nombre des Solides du coré
homolognc du fecond Solide, foit anfhi

PhlS
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plus petic, & quiainfi Ig fomme de ces
deux nombres {e puile trouver fur Ia

Ligne des Solides.
C oK FELATRE

11 {uic aifément de la pratique de ce
Probleme, que Fon peut ajoiiter enfem-
ble plus de denx Solides femblables don-
nez, fcavoir en ajolirant enfemble les
deux premiers, & en ajolitant 2 la fom.-
me le woifliéme , & ainfi enfnire,

On peut aufli facilement trouver une
Sphere ¢gale a plufiears Spheres don-
neées, en travaillant par leurs Diametres
confiderez comme les cocez homologues
d’autant de Solides femblables: & trou-
ver purcillement un Cone, ou un C'_f-
lindre égal a pluficurs Cones , ou & plu-
fieurs Cylindres donnez, fcavoir en tra-
vaillane par les Diametres de leurs bafes,
& par leurs hauteurs, &c.

On peut aufli a Pimitation de ce Pro-
bleme, trouver un Solide femblable &
égal a la difference de deux Solides fem-
blables donnez, fi au lien d’ajoliter en-
{emble les deux nombres de lenr raifon,

@n ore le plus petit du plus grand , &c.

L]

LEM:
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L EM M E

87 de quatve Lignes , les trois pre-
mseres font propovtionnelles, &
gue le Cube de la troifieme Juit
égal an Solide fous la premiere ,
& le Quarré de la quatriéme ,
ces quatre Lignes [eront dans une
proportion continué.

E dis que fi des quatre Lignes FG,
KL, DE, HIi, les trois premie-
1es FG, KL, DE, font proportion-
nelles, & que le So-
lide FGHlgq, fous Fr—G
la premicre FG, X L
& le quarré de la }2'__‘“‘}5 I
quatricme HI ,
foit égal au Cube de h troifiéme DFE, »
ces quatre Lignes FG, KL, DE.
HI, feront continucllement proportion-
nelles.
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DEMONSTRATION

Puilque par la Suppefirion le Solide
FGHIg, cft fuppofé égal auCube DE,,
on aura par 34. 11.cetie analogie, FG,
DE :: DEg, Hlg; & fi on donneaux
deux premiers termes FG, DE, lahau-
teur commune DE,, on aura cette autre
analogic, FGDE, DEg::DEg¢,Hig;
& fi a place du Plan FGDE, on metle
quarre KL, qui luy eft ¢gal, par 17.6.
a caule des trois proporuonnclles FG, °
KI., DE., on aura cete autre analogie,
KlLq, DE4 :: DEg, Hig, ot fon
void par 22. 6. que les trois ?ignes KL,
DE, HI, font proportionnelles : &
patce que les trois hignes FG, KL,
DE, font anfli proportionnelles, par la
{uppofition, il it de neceffié que les
quatte FG, KL, DE, HI, foientcon-
tinuellement proportionnelles. Ce qu'l
faloit démontrer.
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PROBLEME. V.

Entre deun Lignes donnees , trou-
ver deuse Moyennes propor-
tionnelles.

AYs.nt porté chacune des deux Li-
gne données fir la Ligne des Par-
tics ¢gales du Compas de proportion,
ou fur quelque autre Ligne divifée en
Parties ¢gales, pour fgavoir le nombre
des Parties égales que chacune contient,
appliquez la longueur de la plus grande
Ligne donnée, de part & d'aurre fur la
Ligne des Solides du Compas de pro-
portion, & un nombre égal & celuy defes
Parties égales; & le Compas de propor-
tion demeurant ainfi ouvert, prenez fur
la méme Ligne des Solides, de cbré &
d'autre, la diftance du nombre égal i
celuy des Parties égales de I'aurre Ligne
donuée, pour avoir la plus grande des
deux Moyennes PYOPDIEiOl\I}CHCS quw'on
cherche, entre laquelle & la plus petite
Ligne donnée, une Moyenne propor-
tionnelle, fera la plus petite des deux
Moyennes qu'on cherche,
= ExEeM=
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ExeMmpreE

Qu'il faille trouver deux Moyennes
proportionnelles entre les denx Lignes
{{G]‘JJI(ECS PG, H[: don[ ll'l 1‘,!;‘15 1)(_‘[';[:3
FG contienne par exemple 29 Parties ¢-
gales, & la plus grande HI en contien.

ne 45. Sup- b3
pofons que P
les  Lignes s Loy
AB S AC y 3
foient chacu- 4 Tl
ne la Ligne )

des  Solides FF

du  Compas ittt

de proportion, dont le centre eft A:
quc les points B, C, foient chacun le
4¢¢ Solide, & les points D, E, cha
cun le 20¢ Solide. Appliquezla longueur
de la plus grande Ligne HI fur la Ligne
des Solides, de part & d'autreaux points
B, C, en forte que la -diftance BC,
de 45 4 45, foit ¢gale a la plus gtande
Ligne donnée HI; & alors la diftance
DE, de 202 20, ferala plusgrande des
deux Moyennes proportionnelics quon
cherche, ceft-idire la troifidme de qua-
&G continuellement  proportionnelles,
donr
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dont FG eft la premicre , & HI la qua-
tridme & {1 entre cette troifiéme trou-
vée DE, & la premuere FG, on trou-
ve une Moyenne proportionnelle , on
aura ba feconde.

DEMONSTRATION

Car dans les Triangles ifofceles fem-
blables ABC, ADF , O a par 4. 6.
cette analogic, AB, AD:: BC, DE,
ou AB, ADD:: HI, DE, 4 cule de
BC (.fmluaHI > par 11 conftruétion; ceft
pourquoy par 37. 11. on aura celle-cy,
ABe¢, ADc:: Hle, DEc: & fiala
place des deux premiers termes ABe,
ADe¢, on mert les deux nombres 45,
20, qui font en méme mifon, par la
conftruction de la Ligne des Solides,
ou bien fiala place de ces deux nom-
bres 45, 20, on met les dcux me:s
HI, EG, qui font aufli en méme rai-
fon, on aura cctte autre analogie, HI,
FG #: Hle, DE¢: & enfin fi aux dt.u\c
pmmcts termes HI, FG, confiderez
comme des hauteurs, on doune la bale
commune Hlg, on aura cette derniere
amlomL, Hlec, FGHIg::HI¢, DEe,
ot l'on void que le Solide FGHIg «ft

égal
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€gal au cube DE. Dol il fuit, par le
Lemme precedent, que b Ligne DE eft
la plus grande des deux Moyennes pro-
portionnelles qu'on cherche. Ce quiilfa-
loit démontrer,

Scorz1sm

Si les nombres des Parties égales des
deux Lignes données font trop grands,
on fe fervira de leurs moitiez, ou de
leurs tiers, comme il fandroit {& fervir
des doubles ou des triples des deux mé-
mes nombres, §ils dtoient trop petits.

Or comme ['ufage de deux Moyennes
proportionnelles entre denx Lignes don-
nées, eft ablolument necetfaire pour la
reduction dun {olide en cube, nous
ajoliterons icy, pour finir agreablement
ce Traité, une maniere facile de

Trouver SGeometriguement enire dewx
Lignes données 5 deux Moyennes
propam'ofmeﬂu.

Pour trouver deux Moyennes propor.
tionnelles entre les deux Lignes données
AB, AC, divifcz Pune de ces deux,
comme AC, en deux également au
point D, & luy tircz par ce point D,
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la perpendiculaire DE, égiﬂc a la moi-
té de l'aumre Ligne donnce AB_, pour
décrire du centre E, par les points A,
C, une circonference de Cercle AIFK.
Aprez ccla décri-
vez pat le point
A furlaxe AC,
la Parabole FA M,
dont le Parame-
tre foit AC; &
parla fetion F
du Cercle & de
laParabole, tircz la droite FG, perpen-
diculaire & 'axe AC; & les deux Lignes
AG, FG, feront les denx Moyennes
quon cherche: de forte que les quatre
Lignes AB, AG, FG, AC, leront

dans une continuelle proportion.

DeEMoONSTRATION

Car fi on tive le Diametre IK pee-
endiculaire a la Ligne FG, ou paralle-
Fc a laxe AB, les deux Lignes LF,
LH, feront égales entr'elles, par 3, 3.
enfuite de quoy, on connoitra ailément
que la fomme des deux Lignes FG,

GH, eft égale a la Ligne AB.
Cela érant fuppolé, on confiderera
que
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que par la propeieté de laParabole, on a
cette analogic, AC, FG :: FG, AG,
& que par la propriet¢ du Cercle, on a
cellecy, CG, GH:: FG, AG. Cleft
pourquoy on aura celle-cy, AC, CG::
FG, GH; & en compolant, on aura
cellecy, AC, AG :: FG, AB, paice
que la Ligne AB cft ¢gale 2 la fomme
des deux FG, GH. De cete derniere
analogie, & de la premiere, il fuic que
les quatre Lignes AB, AG, FG, AC,
font dans une proportion continué, Ce
qu’ii faloit démontrer.

Nous avons donné dans notre grand
Traité d’Algebre, douze maniercs diffe-
rentes & trés-fimples, pout la folution de
ce Probleme: mais comme celle-cy me
{emble Ja plus facile detourtes, outre que
ce neft pas icy le lieu den parler da-
vantage, nous mettrons fin a ce Traitt,
pour venit plicot au fuivant.

Fin du Fr&m:fer Traite,
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DE LA
DIVISION

JA divifion des Champs fert
pour partager une piece de
terre entre deux ou plu-
fieurs perlonnes, en forte
que chacune en aitune por-
tion ¢égale, ou telle autre partie que I'on
voudra. Pour proceder par ordre, nous
commencerons par le Triangle, qui eft
la premiere des Figures, pour aller en.
fuite aux Figures de quatre cotez, & en
aprés aux Polygones, comme vous allez
voir dans les Chapitres {uivans.

F 3.0 ik, 53 B

i
)

et
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CHAPITREL
De la divifion des Triangles.
PROBLEME L

Divifer le Triangle donné ABC
en autant de Parties épales gi’on
votdra , par des Lignes tirées
de Pangle donné A.

1 vous le voulez divifer en trois Trian-
gles égaux, par exemple, divifez le

hom - © |
c6t¢ BC oppofe a langle A, en teois ‘
Parties égales aux points D, E, & me
nez les droites AD, AE, & los trois
TrianglesBAD, DAE, EAC, [eront
égaux par 38. 1. Scos

3



C.u p-»imerre Loy 22y
ScoL1Es

Il eft évident par 1. 6. que {i on vou-
loit divifer le lmp"'h. domme ABC,
én p]uhcms Parrties mc-mlu, felon wne
raifon donnée, il Emuu)\t divifer le ¢6-
té BC felon cette méme raifon, en au-
tant de Parties incgales.

PROBLEME IL

Divifer le Triangle donné ABC ,
en autant de Parties égales qu’on
Vondra, par des Lignes paral-
leles an cdté BC.

I vous le voulez divifer en trois Par-
tics égales par exemple, divilez Tun
des deux aucres corez AB, AC, com-
me¢ AC , en 1rrois egalement aux
deux pomrs D, K, & coupez le mc:-
me cote AC aux dvuv points F, G,
en forte que la Parde AF foit Moyen-
he pmpornmmdh entrte AC , 7
& L Partic AG Moyenne propot-
onndle entre AC, CE. Aprés cela
F3 tirez
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tirez par les deux points F, G, au c6-

t¢ BC, les paralleles FH, GI, lef

qnelles diviferont le Triangle propo-
fc ABC, en trois Parties egales.

DEMONSTRATION.

Car puilque les deux Triangles AHT,
ABC, font {emblables, ils font dans [a
railon des Quarrez AF, AC, qui eftla
meéme que celle des Lignes CD, AC,
d caufe des trois proportionnelles CD,
AF, AC; & parce que CD eft le tiers
de AC, le Triangle AHF ecft aufli Ie
tiers du Triangle ABC.

Pareillement de ce que les Triangles
‘ATIG, ABC, f{ont femblables, ils lont
dans la mifon des Quarrez AG, AC,
qui eft la méme que celle des Lignes
CE, AC, i canfe destrois proportion-
nelles CE, AG, AC; & parce que

CE

[
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CE eft les deux-tiers de AC, le Trian~
ole AIG eft aufli les deux-tiers du T'ri-
5.11gle ABC. Dlou il eft aifée de conclure
que les deux Trapezoides BIGC, HIGF,
font chacun le tiers du méme Triangle
ABC, & quainfi le Triangle propoﬁ':
ABC eft divifé en trois Partes égales
par les deux Lignes GI, FH, qui {ont
Earaﬂlclﬂs au core BC, Ce quil faloic
faire & démontrer.

Scarin

Si on vouloit divifer le Triangle
ABC en deux fois plus de parties, il
faudroit divifer en deux ¢galement le
Triangle AHF, par une Ligne parallele
au core HE', comme il vient d'etre en-
{eigné, & aufli en deux également cha-
am des denx Trapezoides HIGF ,
1BCG, pat une Ligne parallele au coré
1G, comme il fera enfeigné au Probl,
p. & C]lﬂp. i

F 4 PRO-
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PROBLEME IIL

Divifer endenx également le Trian-
2le ABC's par une ngrze perpen=
diculatre ay cété ARB.

Yant divifé le c6t¢ ABen E, en
forre que le Quarré BE foit égal
a la moitié du Redtangle fous le coré

AB, &le fegment BD terminé par la
perpendiculaire CD), tirez du point E,
au coté¢ AB, laperpendicukire EF, qut
divifera en deux ¢galement le Triangle

propoi¢ ABC,

De-
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DeEMONSTRATION

Dans les Triangles {emblables CDB,
FFEB, ona u.‘rn_'m"durru., BD, CD::
BE, EF; deft pourquoy {i aux deux
premiers termes BD, CD, on donne
la hauteur commune AB, & aux denx
derniers la hauteur commune BE,, on an.-
racelle-cy , ABD, ABCD: BEg, BEF,
olt 'on void que puilque le Rectangle
ABD cft double du Quarr¢ BE, il fauc
que le Redtangle ABCD foit auffi dou-
ble du Rc&“mwk BEF; & en prenant
leurs moitiez,, on conuoitraque e Trian-
gle ABC eft double du Triangle FEB.
Ce quil faloit faire & demontrer.

Pour trouver le point E, divifez le
fegment BD en deux c.ngms.ut au pouu‘.
G, & trez par ce point G au meme
ieﬂm{.‘nt BD, la perpendiculaire GH,
qul (Ll.ﬂ. [Cfﬂllnec n H p.ll' un dfml—c@‘
cle déerit a Ventour du coré AB; & il
ny 1m.1 plus qua faire BE U"’lC aBH,
dont le L\LLH.U.- ou le 1\e&.um,k ABG,
eft bien la moiti¢ du Redtang bl(. ABD

Fs Scaos
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Scio'r ER:

On peut de la méme facon divifer fe
Triangle donné ABC, en autant de
Parties égales qu'on voudra, par des Li-
gnes perpendiculaires ant c6té AB: com.
me {i on le voulois divifer par exemple
en trois Parties égales, il faudroir pre
mierement prendre la. Ligne BG, egale
au tiers du Segment BD, pour avoir le

uarré BE ; ¢gal au tiers du Reétangle
ABD, & par confequent le Triangle
BEF ¢gal au tiers du propofé ABC. 1l
faudroit enluite prendre la Ligne BG
égule aux deux-tiers du Segment BD,
&c. Mais il ne faur pas que le point F
tombe au de-la du point C,
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PROBLEME IV,

Divifer le Triangle downé ABG
en deux également , par une Li-
gne tirde du point downé D fur
le cdté BC.

A— Yant tiré du Point donné D, 2
Pangle oppole A, la droite AD,
tirez pat le point E, milietn de BC, ala

Ligne AD, la parallele EF, & menez Ia

B D r. C

droite DF, qui divifera le Triangle prod
=t ! D .
pole ABC, en deux ¢galement,

DEMONSTRATION.

Car fi on joint la_droite AE, on
- ' €011




132 Drs TrRiaNGLES.
connoirra par 1. 6. que le Triangle BAE
eft Ja moitié du Triangle ABC; & par-
ce que le Trapeze ABDF eft ¢gal an
Friangle BAE, comme nous avons dé-
montré dans notre Geometrie pratique
il s'enfuic que le Trapeze ABDF eft aufli
Ia moitié du Triangle ABC, & qu'ainfi
le Triangle propofe ABC fe trouve divi-
¢ en denx égalljfnnent par la droite DF..
Ce quiil faloir faire & démontrer,

S.C o LE.

On peut par cette maniere divifer [e
Triangle donné ABC en plufieurs Par-
tics égales, par plufieurs lignes tirées
du point D: comme fi on le vouloit
diviler en trois Parries égales, il fau-
droit faire BE dgale au tiers” de BC,
pour avoir le Trapeze ABDF ¢gal au
tiers du Triangle ABC, & enfuite fai-
te BE égale aux deux-tiers de BC, &,
Mais cela (& concevia mieux dans le
Probleme {uivant,
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PROBLEME V.

Divifer le Triangle donné ABC,
en autant de FParties égales que
Pon voudra , par des Lipnes ti-
yées du pomt dgnné D fur le cd-
2¢ donné BC.

Qur le divifer en trois Parties ¢ga-
les par exemple, divifez le coré
donné BC, aufli en trois Parties dga-
les, aux deux points E, F; & ayant ti-
¢ la droite AD, tirez-luy par les deux

ED:'-P/"‘."'-.

B ED F O C

points E, F, les patalleles EG, FH,
pour avoir fur les cotez AB, AC, les
deux points G, H; par lefquels on ti-
Ira au point donné D, les droites
) F 7 Dcm
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DG, DH, qui diviferont le Triangle
propof¢ ABC en trois Paies €gan
les.

DEMONSTRATION

Car fi on mene les droites AE, AF,
on conuoitra par 1. 6. que chacan des
deux Triangles BAE, CAF, eft [e
tiers du Triengle ABC; & parce que
le Triangle BAE eft ¢gal au Triangle
BGD, a caufe des Triangles égaux
GOA, DOE , parties des Triangles
égaux GAE, GDE, le Triangle BGD
fera aufli le tiers du Triangle ABC. Par:
un femblable raifonnement, on conhoi-
tra que le Triangle CAF eft aufli égal
au Triangle DHC, & caufe des deux
Triangles égaux APH, DPF, parties
des Triangles égaux AFH, DFH, &
que par confequent le Triangle DHC
eft aulli le tiers du Triangle ABC.
Dot il fuir que le Trapeze AGDH eft
aufli le tiers du méme Triangle ABC,
& qulainfi les deux Lignes DG, DH,
divifent le Triangle propof¢ ABC en
trois parties égales. Ce qu'il faloit faire
& démontrer,

SCO:
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S¢c oLl

§i on vouloit divifer le Triangle don-
né¢ ABC en deux fois plus de parties,
on devroit diviler par Probleme I. cha-
cun des deux Triangles DGB, DHC,
en deux également par des Lignes tirées
de [Angle D, & auffi. le Trapeze
AGDH en deux également, par une
Ligne tirde du méme Angle D, com-
me il fera enlcigné aw Probleme VII.
Chap, 11,

PRO-
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PROBLEME VL

Tirer du point downé D, an de-
dans du Triangle denné ABC ,
trois Lignes , en forte que Pune
paffe par P Angle donné A , &
que les trois divifent le Triangle
donné ABC en trois parties
égales.

Yant faic BE, égal au tiers de BC,,
tirez 3 Ia Ligne DE, par 'An-

B F E “c

gle donné A, la: parallcle AF, & 3 I
Ligne DC, par le point G, milien de
AF , la parallddle GH. Enfin tirez dy
point donné D, par les tois points A,

F; H;-
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F, H, les Lignes DA, DF, DH,
qui diviferont le Triangle propof¢ ABC,
€n trois parties égales.

DEMONSTRATION

Car il eft déja bien évident que le
Trapeze ABFD eft le diers da Trian-
gle ABC, & nous démontrerons au
Lrobleme PIT, C‘lz;zpitre II. que lautre
Trapeze ACED , eft divifé en denx
¢galement par Ja droite DH. D’ow il fuir
que le Triangle propof¢ ABC, fe trou-
ve ainfi divilé en wois parties égales.

Ce quil faloic faire & démontrer.
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PROBLEME VIL

Divifer le Triample domné ABC,
en trois parties égales 5 par trois
Lignes tirées aux trois Angles

A,B, C.

a Yant pris fur Pun des ci')_tez, com-
me fur BC, fa woificme partie

BD, tirez par le point D, au cbié adje-

B

eent AB, la parallele DE, & par fon
point du milieu F, tirez les trois Lignes
FA, FB, FC, qui diviferont le Trian-
;gle propolé ABC, en trois paties éga.
£s.
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DEMONSTR ATIODMN

Car il ot déja bien évident que le
Triangle AFB eft le tiers du Triangle
ABC, parce quiil eft égal au Triangle
ABD, qui et le ders du Triangle
ABC, par 1. 6. Il ft évident aufli que
chacun des deux antres Triangles AFC,
BFC, «ft le ters du méme Triangle
ABC, parce (lu’ils font ég;mx entrenx ,
a caufe des deux Triangles ¢gaux CFD,
CFE, & des trois égaux AFD, AFE,
BFD, par 38. 1. Dol il fuit que les
wois Lignes FA, FB, FC , divilent
le Triangle pt’npufé ABC, en trois par-
ties égales. Ce quiil faloit faite & dé-
LIONLECE,,

PR O-
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PROBLEME VIIL

Retrancher  du Triangle  donné
ABC, un Triangle ¢gal an don-
n¢ CDE ;, & ayant un Angle
€gal @ Pun de ceux du Triangle
donné ABC.

AYm.lt faitanpointD, 'Angle CDF,
¢gal 4 PAngle ACB, par la droite
DF, qui fera terminée en F par la Li-
guc EF, parallele au coté CD, faites CI

B I
¢gale a DF, & CHégalea CD, & mo-

nez la droite HI, qui retranchera le
Tn’mugle CIH egal au Triangle CDE,

DeEmMoNsTRATION

Car on connoir par 4. r.quele Trizn.
gle
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gle CIH eft égal au Triangle CDF: &
parce que le Triangle CDE eft égal an
Triangle CDE par 37. 1. il fuir que le
Triangle CIH cft auffi ¢gal au Triangle
CDE. Ce quil faloit fairc & deémon-

Lrer.

PROBLEME IX,

Retvancher  duw Triangle  donné
ABC, un Tyiangle éval an don-
né CDE , par une Ligne tirée
de P’ Anglé donné B.

Yant faic une confbruction fembla-

b ble a celle du Probleme precedent,

& de plus ayant tiré pat le point 1, a la

Ligne BH, la parallele IG, menez la

droite BG, qui retranchera le Triangle
CBG, ¢gal au donné CDE,

DEMONSTRATION

ar 4 caufe des deux paralleles CD,
EF, l¢ Triangle DCF cft ¢oal au donné
CDE, par 37. 1. & & caule des quatre
proportiopnelles CB , CH, CI, CG,
ou
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ou CB, CD, DF, CG, & des denx
angles ¢égaux BCG, CDF, le Triangle
BGC fera égal au Triangle CFD, & par
confequent au donné CDE, par 1§. 6.
Ce quiil faloit faire & démontrer,

PROBLEME X

Retrancher du  Tviangle donné
ABC , un Triangle épal an
donné CDE , par une Ligne t:-
vée par le point 1 donné fur le
¢ité BC.

e Yane fait au pointD, l'angle CDF,

¢gal a P'angle ACB, par la droite
DF, terminée en F par la LigneEF, pa-
rallele an o6t¢ CD, cherchez aux trois
Lignes IC, CD, DF, une quatriéme
proportionnelle CH, & menez la droite
HI, qui retranchera le Triangle CHI,
égal au donné CDE, & la démonflra-
tion s'en fera comme au Probleme pre-
cedent,

PR O-
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PROBLEME X1

Retrancher du Triangle donné
ABC, un Triangle égal au don-
né CDE, par une Ligne pa-
vallele au cité donné BC.,

%‘ Yanr trouvé entre la bale BC, &
la hauteur AF, unemoyenne pro-
portionnelle HI, & pareillement entre

G D

Ta bale CD, & la hautenr EG, une
moyenne proportionnelle LM, cher-
chez aux trois Lignes HI, LM, AB,
fine quatriéme proporrionnelle ANj &
tirez par le point N, au coté donné
BC, L parallele NO, qui retrancherale
Triangle ANO ¢gal au donné CDE.

D E-
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DEMOXSTRATIOX

Car puifque les quatre Lignes HI,
LM, AB, AN, font proportionnelles |
on auta cette Analogie Hig, LMg ::
ABg, ANg; & fiala place du quarré
HI, on met le Reétangle AFBC, qui
luy eft ¢gal, a caufe des trois proportion-
nelles AF, HI, BC, & i Ia place du
quarré LM, le Re@angle EGCD, qui
luy eft ¢gal, parce que la Ligne LM a
eftc faite moyenne proportionnelle entre
les deux EG, CD; & enfin qualapla-
ce des deux quarrez AB, AN, onmet-
te les Triangles femblables ABC, ANO,
qui {ont en méme raifon, }imr 19. 6:
on connoitra que le Rectangle AFBC,
eft au Rectangle EGCD, comme le
Triangle ABC, au Triangle ANQ.
Et encore fi a la place des denx Rectan-
gles AFBC, EGCD, on met leurs
moiticz, oules Triangles ABC, CDE;
on connoitra que les quatre Triangles
ABC, CDE :: ABC, ANO, iont
toportionnels, & que par confequent
¢ Toangle ANO doit eftre égal au
Triangle donné CDE. Ce quil faloit
faire & démontrer.
S co-
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Seories

Ce Probleme fe peut réfoudre autre.
ment & plus facilement en cetee forte.
Ayant trouvé 4 la hauteur CP, 4 lahaue
tewr EG, & a Ia balc CD, une qua-
tricme proportionnelle AQ, cherchez
entre AB, AQ\, une moyenne propor-
tionnelle AN 3 & tirez par le point N,
an coté donné BC, la parallele NO,
qui retranchera le Triangle ANO {gal
au donné CDE.

DEMONSTR ATION.

Car puifque les quatre Lignes CP,

EG, CD, AQ., fout proportionnel

G D
les, le Redtangle TPAQ fera égal an
Rc&anglc CDEG; ceft pourquoy leurs
Mo tiez, oules Triangles AQC, CDE,

G feropr
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feront auffi égaux : & parce queles Trian-
gles femblables ABC, ANO, font dans
1z raifon des quarrez AB, AN, qui eft
la méme que celle desLignes AB, AQ,
ou des Trangles ABC, AQC; le
Triangle ANO fera ¢gal au Triangle
ﬁQ@: & par Confec;ucnt au Tri;mgie
dormé CDE.

Nowus poztrriam' ajouter icy plufiesrs
autres Problemes tonchant ladivifion des
Triangles , par des Lignes tirees d'wn

oint domné au dedans ou as dehors du
Triangle propofe: mais comme ces for
tes de Problemes [ont plus curieni qiéuti-
des, € que lenr conflruftion eff plus
embaraffee, nous les laifferons powr ve-
iy pt:ir?"r & ln divifion des Figures de
quatre eorez.
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CHAPITREIL
De 1a Divifion des Quadrangles.
PROBLEME L

Divifer le Parallelogramme donné
ABCD, en awutant de parties
égales gu’on woudra, par des
Lignes paralleles an cdte donné
AD, on BC.

I vous le voulez divifer en trois pat-
ties cgaless par exemple, divilez le

D & b C
A E F B
cbté AB en trois egalement aux points
E, F, par ol vous tirerez & Pautre c6-

€ AD, les paralleles EG, FH, qui
G2 dlie
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diviferont le Parallelogramme propof¢
ABCD, cn trois partics ¢gales, comme
il eft évident par 36. 1.

PROBLEME IL

Divifer le Parallelogramme donné
ABCD, entroisparties égales ,
en commengant par I’ Angle don-
uwé A.

Yant fait les deux Lignes CE,
BF, égales chacune au tiers du

D B C
// |
/
oI Y
A ¥ B

coté AB, menez les droites AE, EF,
qni diviferont le Parallelogramme pro-
pofé¢ ABCD, en trois partics égales.
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DEMONSTRATION,

Car il eft déja bien évident par 1. 6.

que le Parallclogramme EFBC cft le tiers

du propolé ABCD, &par 34. 1. quelan-

tre ADEF et divild en deux ¢ealement
par la Diagonale AE. Donc, &,

PROBLEME IIL

Divifer le Parallelogramme donné
ABCD, entrois payties égales ,
en commengant par le point B
donné fur le cdté AB.

Yant divifé le coté AB en trois par.
tics €gales , aux points F, G,

futes DI éeale 3 EG, & divifez IC en
deux egalement au point K, & EB en
G 3 denx
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deux c¢galement au point L, pour tirer
les droites EI, KL, qui diviferent le
Patallelogramme propolé ABCD, en
trois paruies égales.

DEMONSTRATION.

Car fi T'on tite par le point F, au cb-
t¢ AD, la parallele FH, la Ligne DH
fera égale 2 la Ligne AF, & par confe-
quent a Ia Ligne FG: & i des deux Li-
gnes égales EG, DI, on ote les deux
¢gales FG, DH, il reftera la Ligne EF
¢égae a I Ligne HI; ce qui fait que
les deux Trangles équiangles OEF ,
OHI, font égaux, par 26. 1. & que par
confequent ke Trapezeide AEID eft ¢gal
an Parallelogramme AFHD , & conle-

nemment au tiers du Parallelogramme
propof¢ ABCD. Et parce que Panere
Trapezoide EBCI, fe trouve divifé en
denx également par la droite KL, com-
me nous démontrerons au Probleme VI
il s'enfuir que le Parallelogramme propo-
{¢ ABCD, eft divif¢ en trois partics ¢-
gales par les Lignes IE, KL, Cequ'ilfa-
\oir faire & démontrer.

PR O
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PROBLEME 1IV.

Divifer le Parallelogramme donné
ABCD, en trois parties €gd-
les, par denx Lignes tirées d
P Angle downé A-

Yant fait lx Ligne CE egale an tiers
du core CBY, & ayant tiré par le
point F, milien de la Ligne BE, 2 la

D e O
ok 78
A Y /
A B

Diagonale AC, la parallele FG, menez
les deax Lignes AE, AG, qui divife-
ront le Parallelogramme propolc ABCDY,

e, (7O1s partes ::galcs.
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DEMONSTRATION

Car il "a efté demoneréd au Probleme
IL que le Triangle ADE, eft égal au viers
du Parallelogramme propofe ABCD;
& 1l fera demontré an Probleme VI
quela Ligne AG divife le Trapeze ABCE
n deux également. Dot il fuic que les
Lignes AE., AG, divifent le Parallelo-
gramme propofé ABCD , en trcsfs pa-
ties egales. Ce qu'il filoit faire & démon-

490548
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PROBLEME. V.

Divifer le Parallelogramme donné
ABCD, en trois parties €ga-
les , par deux Lignes tirées dx
pownt donné B fur le cdzé donné
AB.

Yant faic les Lignes AF, DG

éoales chacune au tiers du coud

AB, & la Ligne GH ¢gale a.la Ligne

DG H /&

=t

EF; tirez par le point I, milien de Ia
Ligne BH, 4 la Ligne EC, la parallcle
1K, & menez les deux Lignes EH,
EK, qni_divi{erout le Parallelogram-
e propof¢ ABCD, en mols partues
€gales.

Gs D=
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DEMONSTRATI ON.

Car il a efté démonwé an Probleme
IL que le Trapezoide AEHD eft le
tiers du Parallelogramme ABCD, & le
refte fe démontrera au Probleme VII

PROBLEME VL

Duvifer  le  Trapezoide  donné
ABCD, en antant de Papties
égales gw’on voudra.

I vous Ie voulez divifer par exem-
ple, en trois parties egales, divifez
chacun des cdrez paralleles AB, CD,

B . G 0 €

& o
4 E ¥

B

e trois parties éoales aux points E, I,
G, H, & mencz les droites EG,
FLL,
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FH, qui diviferont le Trapezoide pro-
pol¢ ABCD, en trois patties égales,
puilque ces trois four compofées de
Lriangles égaux, &c.

PROBLEME VIL

Divifer le Trapeze donné ABCD,
en deux €galement , par une
Ligne droive tirée de DAngle
donné D.

Yant tiré par le point E, milicu de
b la Diagonale AC, la droite EF,
pacaliele a Fautre Diagonale BD, mcpez

Tadroite DF yqui divifera le Trapeze pros.
pof¢ ABC D, ¢n deux partics dgales.

GG De-
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DeMonsrraTIiON

Car {1 aux Triangles égaux DEA,
DEC, on ajolite les Triangles ¢gaux
AEB, CEB, on aura [e Trapeze
ADEB; ¢gal au Trapeze CDEB: & 4
caufe du Trapeze ADEB, ¢égal aun
Triangle ADF, & du Trapeze CDEB
€gal an Trapeze CDFB, parce que les
deux Triangles DEO, -BFO, font
€gaux, comme Pon connoitra en dtant
des deux Triangles égaux DEB, DFB,
le Triangle commun DOB ; il senfuit
que le Triangle ADF, eft cgal an Tra-
peze CDFB, & quainfi la Ligne DF
divile e Trapeze donné ABCD, en
deux également. Ce qu'l faloit faire &
demontrer,
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PROBLEME VIIL

Diwvifer le Trapeze domné ABCD ,,
en deux également , par une Li-
gne droste tirée du point B mi-
lien dy cdté AB.

Yant tiré par PAngle D , au cbeé

donné¢ AB, la parallele DF , ti-.
t¢z par {on point du milieu G, a la Li-

A E B
gne EC, la parallelc GH, & menez Ij
droite EH, qui divifcra le Trapeze pro.
Pol¢ ABCD, ei deux cgalement,
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PEMONSTRATION

Cas f& anx dcux Trapezoides AEGD 4.
BEGF, qui font égaux par le Probleme
VL on ajotite les Triangles GCD,
GCF, qui font auffi é crvau,{ par 38, 1.
on aura le Pentagone nE" CD égalan
"IanZt. FGLB ou le Trapeze AEHD
égal au lnpazc EHCB, a caufe des
douz Triangles égaux EGO , CHO ,
comme l'on connoitra en otant des deux
Triangles égaux EGC , EHC, leTrim—
gle commun EOC, ou des deux égaux
i(zH CGH; le commun GOH, &c.

S coenip.

€e Probleme fe peut refoudre autce:

o))

ment , & trésfacilement en cette forre,

A;ant tiré des deux poimts A, B, fur
ln.
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le c6té CD, les deux perpendiculaires.
A¥, BG, cherchez aux trois Lignes
AF t BG, BG, CD, une quatié-
me proportionnelle DH; & menez la.
droite EH, qui divifera le Trapezepro-
pol¢ ABCDj en deux parties cgales.

DEMONSTRATION.

Car puifque par laconftrution, nous
avons cette xﬂlﬁogiﬂ, AF7+BG, BG ::
CD, DH; en divilanr, on aura celle-
¢y, AF, BG:: CH, DH; & le
Redtangle AFDH fera égal au Redtangle
BGCH, & par confequent le Triangle
AHD au Triangle BHC: & 2 caufe de
Pégalitt des denx Triangles AEH,,
BEH, ilsenfuitquele Trapeze ADHE,
eft ¢pal au Trapeze BCHE, & quainfi:
la Ligne EH divile le Trapeze propolé
ABCD en deox parties égales. (E,c quiil
faloir faire & démontret.

Ce méme Probleme fe peut auffi re-
{oudre pat le moyen du. {uivant, qui eft
plus general,
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PROBLEME IX
Divifer le Trapeze donné ABCD

en denx également , par une Li-
gne droite tirée du point E don-
né fur le coté CD.

Yant tiré de PAngleC, 2 la Dia.
woxnls: DB la pa L.ﬂltic f\I' qui
rencontre le coté AB, prolongé en F,
divifez AF en deux é&fd«,munt au point

/\

T, G li.........'::.‘aiT‘
G & ayane tiré de PAngle D, 3 la Lic
gne EG, laparallele DH , menezladroi-
te EH, qui divifera en. deux egalement

le Trapeze propofé ABCD:




Cuarirre IIL 162

DEMONSTRATION.

Car a caufe du Triangle ADF, cgal
au Trapeze ABCD, comme nousavons
demontré dans ndtre Geometrie prati-
qus . {a noitié, ou le Triangle ADG,
{era aufli la moiti¢ du Trapeze ABCD:
& parce que ce méme Triangle ADG,
eft éoal ay Trapcze ADEH, a caule des
pamlT-*lcs EG, DH, il fuit que ce Tra-
peze ADEH, eftaufli la moitié du donné
ABCD, &que par confequent laLigne
DG divife le Frapeze donné ABCD en
deux parties égales, Ce qu'il faloit faire
& démontrer,

P R O-
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PROBLEME X

Divifer le Trapexe donné ABCD , |
en deux également , par une Li-

gne pavallele aw cété donné
AD.

Yant tiré par FAngle C, 3 L

; Biagonale DB, la parallele CE.,
qui renconire icy le cowe AB prolongé
e B, & ayant divifé AE en deux ega-

D ”.:.. gk

lement au point F, prolongez le coré
CD, julquia ce qu'il rencontre le coté
AB prolongé en G, & abaiflez du point
F, fir AG, la perpendiculaire FO,
qui fera finic en O, par un demi-cercle

scrit a Yentour de AG. Faites enfin

G
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GH égale a GO, & rirez par I poine
H, au cbté AD, la panalicle HI, qui
divifera Je Trapeze propofé ABCD en
deux parties égales,

DEMONSTRATION

Car % canfe du Triangle ADE, égil
ar Trpeze ABCD, comme nous
avons démontré dans notre Geomettie
pratique, fa moitié ou le Triangle
ADF, fera égal an Trapeze BCDEF:
& parce que le Triangle AOG eft rec-
tangle 5 pat 31. 3. les deux Triangles.
AOG, FOG, f{cvont femblables, peE
8. 6. & par 4. 6. 1a Ligne GO, ou fon
¢gale GH, fera moyenne proportion-
nelle entre les deux AG, GF; b
pourquoy la maifon de ces deux Lignes:
AG, GF, fera égale a celle des deux
quazrez AG, GH, par Coroll. 20. 6.
Laquelle raifon eft la méme que celle des.
Triangles. {emblables ADG, HIG,
par 19, 6. Et comme la raifon des me-
mes Lignes AG, GF, eft auffi ¢gale 3
celle des deux Triangles ADG, FDG,
par 1. 6. on conclud aifément, que la
raifon des deux Triangles ADG, HIG,
el égale a cdle des deux Triangles

ADG,
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ADG, DG, & que pac confequent Te
F riangle HIG eft ¢gal au Triangle FDG;
ceft pourquey fi de chacun on bte le
Trianglc comimin BCG, il reftera le
Trapeze BCIH, égal an T'rapeze BCDF,
ou a [a moitié du ‘Trapeze donné ABCD.
D’olr il {uit que la droite HI divife le
Tr:qmzc propofé ABCD, en deux par.
ties égales. Ce qu'il faloit faire & dé-
montrer,

Scori1 e

Ce Probleme & peut refoudre autre-
ment, & aflez facilement, pourvil que
lon fcache reduire un Trapeze en Tra-
pezoide , & divifer un Trapezoide en
deux également par une Ligne parallele
a l'un des deux corez paralleles, Ce que
nous enfeignerons icy briévement,

Pour reduire premierement le Tmpc-
ze ABCD, en Trapezoide, tirez de
I’Angle A, au coré BC, la parallele AE,
qui fera finie en E, par la Ligne DE,
perallcle i la Diagonale AC; & mencz
la droite EC, & e Trapezoide ABCE
fera égal au Trapeze propofé ABCD.

De.
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DEMONSTRATION,

Car i des deux Triangles égaux

AEC, ADC, par 37. 1. on ot le

i3]

¢

Triangle commun AFC, on aura le
Triangle AF E ¢gal an Triangle CFD;
& fi 2 chacun de ces deux Triangles
¢gaux AFE, CFD, on ajofite le Tra-
pcze ABCF, on aura le Trapezoide
ABCE, ¢égal an Trapeze donné
ABCD. Ce qu'il faloit faire & démon-
trer.

Bien que certe methode foit courte
& facile , neanmoins elle ne {¢ trouve
pas propre pour notre deffein, qui eft de
divifer un Trapeze en deux également;
parce que dans cette réduction il y a
deux cotez qui changent, Ceft pour-
quoy nous enfeignerons icy unc autre

methode
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methode pour reduire un Trapeze en
Trapezdide, en changeant feulement un
€Oté,

Pour donc reduire le Trapeze
ABCD; en Trapezoide, prolongez les
deux corez AD, BC, julqu’a ce qu’ils
fe rencontrent enE ; & coupez le c6-
#¢ AE en F, en forte que le cot¢ BE
foit au coré AE, comme le Retangle

CED, auquarré EF, ce qui eft facile.
Apres cela menez la droite CF, & luy
tirez par le point D, la parallele DG.
Enfin menez la droite FG, qui fera pa-
rallele au c6té AB; & le Trapezoide
ABGF fera €gal au Trapeze propoie
ABCD.,
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DEMONSTRATION.

.- Car 2 caufe des Triangles femblables
EFC, EDG le¢ Reftangle FEG, fera
¢gal au Rectangle CED, & l'on pourra
faire certe Analogie, FEG, EFg::CED,
EFgq; & a caufe.que EF eft une hauteur
commune awx deux premiers Rectan-
gles, onpourrafaire celiccy, EG, EF :2
CED, EFg. Et fiau licu des deux der-
niers termes CED, EFg, on met les
deux Lignes BE, AE, quifont en mé-
me raifon par la conftruction, on aura
cette derniere Analogic, 2G, BRSEBE,
AE, laquelle fait connoitre par 6. 6. que
le petit Triangle EFG eft {emblable au
grand EAB, & que par confequentle c6-
t¢ FG eft parallelcaucoré AB; &qu'ainfi
Ia figure ABGF eft-un Trapezoide, le-
quel cft égal an Trapeze propoié ABCD,
a2 caufe de Pégalité des deux Triangles
FDC, FGC, par 37. 1. defguels Orant
le Triangle commun B (C, o refterale
Triangle FOD égal au TriangleCOG;
Ceft pourquoy fi 2 chacun de ces deux
T tiangles ¢gaux FOD, COG, on
gjolite le Pentagene commun ABCOF,
on awra le Trapeze ABCD égal ay Txa-

P&
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pezoide ABGF. Ce qulil faloic faire &
démontrer.

1l ne refte plus qu'a vous enfeigner la
maniere de divifer en deux également
le Trapezoide ABGF, par une Ligne
patallele au coté¢ AB; ce qui {e fera en
cetee forte,

Coupez le coté AE en H, en forte
que le quarré EH, foit la moiti¢ de la
fomme des deux EA, EF; & menezpar
le point H, a la Ligne AB, la parallcle
HI, qui divifera le Trapezoide ABGF,
& par confequent le Trapeze propofé

ABCD, en deux ¢galement.
DEMONSTRATION,

Car puifque la fomme des quarrez
EA, EF, eft double du quarr¢ EH, par
la conftruttion , les trois quarrez EF,
EH, EA, & par confequent les T'rian-
gles femblables EFG, EHI, EAB, qui
font en méme maifon, par 19. 6. feront
en proportion arithmetique: ceft pourt
quoy lexcez du fecond fur le premier,
{eavoir le Trapeze HIGF, fera égal 3
Yexcez du troifiéme fur le fecond, ceft
3 dire au Trapeze ABIH. Ainfi la Li-
gne HI divifc en deux parties ¢gales le
Tra-
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Tl'.lpfzdid{: ABGF, & pat Cmvrcqucut
le Trapeze propolé ABCD. Ce quil
faloit faire & démontrer.

G DAR.O T R AT R B

11 fuit de L pratique de ce Probleme,
& du Probleme FI. une maniere aifée
pour divifer un Trapezoide donné, en
quatre partics égales, par deux Lignes
perpendicalaires entr’elles.

PROBLEME XI.
Divifer le Trapeze donné ABCD,'-

en trois parties égales , par deux

Lignes tirées de I Angle donné D.

Yant tiré de PAngle C, & la Dia-
gonale DB, h parallele CE, qui

rencontre le coté AB prolonge en Eo
H divi=
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divifez Ia Ligne AE , en trois patties

¢gales, anx pomtsF G, & menez les droi-
tes DF, DG, qui diviferont le 'Irl.pk.-
ze propofe ABCD, entrois parties ega-
ICb, A caufe du Trmn(rlr, ADE, qui ot
égal an Tnpx,m, \BCD & qui eft divi-
{& en rtrois t_qulumnrpaa les droites DF,

DG il faur prendre garde que le point

G ne doir pas p affer au dela du point B.
PROBLEME XIIL

Divifer le Trapeze donné ABCD,
en trois parties égales, par deux

Lignes tirdes du point E , don-
m'ﬁm le ¢dzé CD.

q Yant tite de Ancru, C, alaDiago-
male DB, la ELI‘.UJ.,IL CF, qui

AH G K B X

rencontre le ¢dté AB prolongé en F,
fai-




Cuarsranse 1E 19
faites AG égale 3 wn ters de AF; &
ayant tieé 2 la Ligne GE la pasalle-
le DH, & a la Ligne BE L paral-
le CI, faites HK ¢gale 2 la moiti€ de
HI, & menez les droitess EH, EK,
qui diviferont le Trapeze propofe
ABCD, en trois partics ¢gales.

DEMONSTRATION,

Car puifque le Triangle ADF eft égal
an Trapeze ABCD, & que le Triangle
ADG en eft le ticrs, par 1. 6. a caufe
de la balc AG égale au tiers de la bafe
AY¥ , par la conflruction, le Trapeze
ADEH, qui ot égal an Triangle
ADG, a caufe de la Ligne EG, paral-
lele a la Diagonale DH, fera auffi le
tiers du Trapeze ABCD: & parce que
le Trapeze reftant BCEH {e trouve di-
vil¢ en deux également par ladroite EK,
parce qu'clle div ife en deux €galement le
Triangle HEI, ﬂtli eft égal an J,‘rc_chzc
BOEH, il senfuit que les deux Lignes
EH, EK, di\'i[Cl]F le Tlmpc:zc propo-
f¢ ABCD, en trois partics ¢gales. Ce
qu'il faloic faire & demontrer.

H'2 PRO-‘
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PROBLEME XIII

Divifer le Trapeze donné ABCD>
en 170iS parties égales , par denx
Lignes paralleles au cité donné

AD.

Yant tiré pat PAngle C, a Ia Dia-
gonale DB, la parallele CE, qui
rencontre icy le core AB plol(mqn en
E, & ayant fait AF égale au tiers de
AE, prolongez le cbté G julques A

ce quiil rencontre e cot¢ AB prolongé
en G; & cherchez entre AG, G[#

wne moyenne proportionnclle GH, &
tireg
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ticez par le point H, au cot¢ AD, la
parallele HI. Aprés cela tirez par le mé-
me point C, 2 la Ligne IB, la paralle.
le CK; & ayant divife HEK en deux
¢galement an point L, cherchez entre
HG, GL, unec moyenne propoition-
nelle GM, pour tirer par le point M,
a méme co¢ AD, la paralicle MN :
& le Trapeze i?topoi'é ABCD {etrouve-
ra divilé en trois parties ¢gales, par les

deux paralleles HI, MN.
DEMONSTRATION.

Car on démontrera, comme dans le
Probleme X, que l¢ Trapeze ADIH cft
le tiers du propofé ABCD; & que la
Ligne MN divife en denx L"g:tlt:munt le
Trapeze HBCI, qui clt égal aux deux-
tiers du propofé ABCD. D’oun il eft ai-
{¢ de conclure que les denx Lignes HI,
MN , divifent le  Trapeze pl'opofé
ABCD, en trois partics l_-"galcs. Cequ'il
faloit faire & demontecr,

H ; P R O-
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PROBLEME XIV.

Divifer le Trapeze donné ABCD,
en {rols parties égales , par denx
Lignes tirées des deux _Angles
oppofez B, D.

Yant tiré¢ de PAngle C, ala diago-

nale DB, laparailele CE, qui ren-

contre le coté AB prolongé en E, fai-
tes AF égale 3 un vers de AE, & me-
niez la droite DF, laquelle cftane pro-
longée rencontrera la parallele CF,, aufli
pro}ongéc, en G ; & ayant divilé la Li-
goe I'G en deux ¢galement au point H,
menez la droice BH: & les deux Li
gnes DF, BH, diviferont le Trapeze
propofé ABCD, en trois parties ¢gales,

DEMONSTRATIORN

Car puilque la bafe AF, du Triangle
ADF, eft le tiers de la bafe AE, du
Triangle ADE, qui eft égal an Trape-
ze ABCD, ce Triangle ADF ferz par
1. 6. le tiers du Triangle ADE, & par

COLic.
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confequent du Trapeze ABCD: & pa-
reillement parce que la bale FH, du
Trianele FBH, eft lamoiti¢ de la bale
FG du Triangle FBG, qui eft egal an

Trapeze TBGD , o aux deux-tiers du

Trapeze ABCD, ce Triangle FBH clt
la moiti¢ du Triangle FBG, ouduTra-
peze FBCD, & par conlequent le tiers
du Trapeze ABCD. D'ou il fuic que le
Trapeze propufé ABCD, eft divilé en
trois parties cgales, par les denx Lignes
DF, BH. Ce qu'il faloit faire 8 démon-
trer,

H 4 PRO-
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PROBLEME XV.

Divifer le Trapeze doané ABCD,
en deux parties , dont la raifon
St égale @ celle des deysx Li-
gnes donndes AG, GH.

q Yanttire des Angles A, C, fur la Dia-

gonale DB, les perpendiculaires
AF, CE, & ayant prolongc: AFenl, en
{orte que FI loitégalea CE, divifez Alen
i en‘}ortc que les quatee Li gnes AH, AG,

I
2 G'i
|

A M ¥

Ly

Al, AL, f{oient proportionnelles : &
parce que le point L tombe icy fur Iy
perpendiculaire AF, du Tri:ﬂ.ngil.c' ADB,
divifez fon cot¢ AB en M, en forte que
les quatre Lignes AF, AL, AB, AM,
{oient proportionnglles ; & menez la

L P
QroLte
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leiEC D\{, l‘_lLli di‘i;itf IL T]‘ L’ki\'. P;g_
I‘ou_ ABCD, en deux parties ADM,
BCDM, dont la raifon eft égale & ‘.g]L
des deux Lignes données hG GH.

DEMOXSTRATION.

Car puifque par 1. 6. le Triangle
ADM eft au Triangle BDM, comme
AM a BM; en compof nt, le Triangle
ADM fera au Triangle ADB, comme
AM 2 AB, ou comme AL a AF: &pa-
reillement puifque le Triangle ADB efk
au Triangle CDB, comme ATl a CE,
011 FI ; en compofant, le Triangle

B fen au Trapeze ABCD, comme
AI & ﬁ a la place du Trian-
cle ~\DB de la Ligne AF, on met
h, lrlmfrlt. ADM & la Ligne AL,
aui font en méme raifon, “comme il

1
vient d erre di.,l’l'lOl'ltLt on CcOnnoicta Cllll.

le Triangle AD M eftau Trapeze ABCD,
comme AL 4 Al ceft pnurquuv en di-
vifant, le Tmnrfh. ADM eft au Trape-
ze BCDM , comme AL a LI, ou
comme AG 4 GH. Ce quil faloit faire

& demontret.

Sicio-

e
b
o |




178 DEs QUADRANGLES.
St o 1E

On void ailément que par le moyen
de ce Probleme, on peut retrancher d’un
Trapeze donné , telle partie que Lon
voudra, & de plus refoudre le Proble-
me VIL & diviler un Trapeze donné en
autant de parties égales que on voudra,

PROBLEME XV

Retrancher dun Trapeze donné
#ne figure dgale @ une figu-
1e donnée.

>

I l'on reduit en Triangle Je Tm[_)czze
propof¢ ; comme nous.avons fis
dans plufieurs Problemes de ce Chapitre,
& que de ce Triangle on retranche une fi-
gureégaleala donnde par les preceptes du
Chapitre precedent, le Probleme f{era re-
{olu.

Ou bien on confiderera laraifon de la
hgure donnée au T rapeze donné; & 3
laide du Probleme precedent, on divi-
fera le Trapeze dopné felon cette raifon,

C H A-
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CHAPITRE IIL

De la Divifion des Polygones.
PROBLEME 1L

Divifer un Polygone vegulier en
denxt également , par yne Li.
gne tirde du wulien de 'un de fés
cotes. -

Remierement fi le Polygone regulier
o B b} £ 28 L_4
eft compofé dun nombre pair de
cotez, comme IExago- :
b A T S
ne ABCDEF, on di-

vifera deux de fes co- /_ \
tez o:inpe{cz & paral- (F C
leles , comme AB, \

DE, chacun en denx e
i : A GBS
cgalcmcnt , aux points
G, H; par ol lon meneraladroite GH,
qui divilera’en dex parties ¢gales PExa-
gone pmpoie ABCDEF,
Mais {1 le Polygone propol¢ eft com-
Po=
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pole d’'un nombre impair de cotez, com-
me le Pentagone ABCDE, on divife-
ra Pun defescdrez com- o

> A F1 B
me-AB, endeux égale- i
ment, au point F; par

/

o Lon tirera a I'Anglc / \
oppole D, la droite &
DF, qui diviferale Pen-
tagone propofé ABCDE,
en deux parties égales.

Nous ne donnons pas la démonflra-
tion de ces deux pratiques, parce qu'el-
le.eft évidente; car on voidailémentque
chaque Polygone ¢ trouve divifé en deux
Trapezes dgaux, puifque les Angles &
les cotez de Pun, font é {

gaux aux Angles
& = A o b
; ux cotez de autre,
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L EM M E.

Reduive un Polygone propsfé en
Triangle.

Our reduire en Triangle un Polygo-
ne, comme pac exemple le Pmta.,

B ¥ G

cone ABCDE, tirez a 'une de fesDia-
"omlu, comme a la Diagonale DB,
par I %ng]u voilin C, ha puailuln_ [ G
qui rencontre 1c; le cote oppof¢ AB pro-
longé en F; & mencz la droite DF,
pouL avoir le Trapeze AEDF, cgal aie
Pentagone propof¢ ABCDE, a caule
du 'Iumﬁh_ DOC éga au ‘Lriangle
BOT: ¢ i pourquoy il n’y aqu ) redui-
re en Triangle ce Trapeze AEDF; ce
qui {¢ fera en tirant 2 fa Diagonale EF,
H 7 pat
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par PAngle D, la pmﬂluh DG, quiren-
contre icy lc_ cote AF prolongé en G,
par ou vous menerez la droite EG,

& vous aurez le Triangle AEG, ¢gal aun
Trapeze AEDF, ou au Pentagone pro-
pofé ABCDE, a caufe du Triangle
EOD ¢gal au Triangle FOG.

Aum vous voyez que Pon peut ailé-
ment reduite en Triangle tel Polygone
que Fon voudia, parce quon le peut
rou]oms réduire en une h ure d’autant
de cotez moins un, & cette autre hrruu.
en une autre d’antant de cOtez moins un,
& continuer ainfi julques au Triangle.
Comme icy de la hgure de cmq cotcz.
ABCDE, nous en avons fit une de
quate AEDF , & de cellecy une de
wrois ARG,




|

Crarirre III :8;
PROBLEME IL

Divifer un Polygone regulier en
deux également , par une Ligue
pardilele @ Pun de fes cites.

Remierement fi le Polygone regulier
eft pair, comme I'Exagone ABCDEF,
& quwon le veuille divifer en deux éga-

lement par nne Ligne parallele au cbeé
donné AB , on tirera cette Ligne par les
deux Angles F, C, qui font diametrale-
ment oppofez & dgalement cloignez du
coté donné AB. La démonftration en eft

trop claire pour en patler icy davantage.
Mais fi le Polygone propolé eft im-
pair, comme le Pentagone ABCDE, on
le divifera en deux égalcmcm par une Li«
8ne parallcle an coté donné AB, par une
' methode
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methode qui convient a toutes forees de
Polygones, comine vous allez voir.
Ayant reduit par le Lemme precedent,
le Pentagone propof¢ ABCDE, au Tri-
angle FCH , comme icy, par lelmoyen
des deux Lignes BF, DH , paralleles aux
deux Diagonales CA, CE; divifez I
bale FH en deux egalement , au point
G, & menez la droite CG, pour avois
le Triangle FCG égal & la moiti¢ du

Friangle FCH , on du Pentagone pro-
pol¢ ABCDE. Tirez enfuite parle point
C, an cow¢ donné¢ AB , une Ligne pa-
rallele, qui fe trouve icy la méme que la
Diagonale CE , parce que le Pentagone
propol‘é ABCDE cft regulier. Ainlt cet-
te patallele donnera fur le ¢6:¢ AE, pro-
longé quand il en fera befoin, le point
E; & le coré BC, prolonge, donnera
fur le méme car¢ AE 5 aufli prolongé,

o

-
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le point I, Ceft pourquoy vous cher-
cherez entre les Lignes IE , IG, une
moyenne proportionnelle IN 5 & vous
tirerez par le point N , an cor¢ donné
AB; la parallele NO, qui divifera le
Pentagone propofe¢ ABCDE , en deux

parties cgales,
DEMONSTRATION,

Car a caufe des Triangles femblables
ICE, ION, on connoit par 19. 6.
que la raifon du Triangle ICE, an Tri-
angle ION , eft égale i celle du quarré
1E, an quarré IN; & fiala place des
deux quarrez [E, 1N, on met les deux
Lignes 1E, 1G, qui font en méme rai-
fon, a cule des wrois pL‘upoitionnEI]cs
IE, IN, IG, & encore fi ala place
des deux Lignes 1E, 1G, on mer les
deux Triangles ICE , ICG, qui font
en méme raifon par 1, 6. on connoitra
que la raifon du Triangle ICE, au Tri-
dngle ION , cft égale a celle du Trian-
gle ICE, au TriangleICG, & que par
confequent le Triangle ICG eft cgal au
Friangle ION ; & fi de chacun on 6te
le Triangle commun IBA , il reftera le
Trapeze ABCG, ¢gal au Trapeze
. ABON,
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ABON, ceit a dire an Triangle FCG,
ou a la moitié du Pentagone propole

ABCDE,
PROBLEME IIL

Divifer un Folygone vegulier en gua-
tre parties €gales , par deux Li-
gues perpendicularres enty’elles.

o
¢ft pair , commel’Exagone ABCDEF,

divifez deux de fes cotez oppolez & pa-
ralleles , comme AB, DE, chacun en
deux cgalement , aux poines G, H, &

PRemieremcnt fi le Polygone regulier

EGD

menez la deolre GH, & le Diametre CF,
I eft évident que ces deux Lignes CF,
GH, font pazrgcndicu'lni}:rs entrelles ,
& qu'elles divifent YExagone propoft
7 ; ¢ &
ABCDEF, en quatre parties ¢gales,

Mais
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Mais file Polygone propol¢ eft impair,
comme le Pentagone ABCDE , divifez
Ian de fes cotez , comme AB, en deux
€galement , au point F, par lequel vous
tirerez & PAngle oppele D, ladroite DF,
qui fera perpendiculaire an méme cote
AB, & divifera le Pentagone propol¢
ABCUDE en deux parties égales.
Aprés cela divifez par le Probleme IL
le méme Pentagone ABCDE en deux
également par la droie GH, parallele

an méme c6re AB; ce qui fera que cet-
te parallele GH fera perpendiculaire 3 I
Ligne DF , & que ces deux perpendicu-
Liirez DF, GH, diviferont l¢ Peartago-
né propofe ABCDE, en quatre partics
¢galcs,
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PROBLEME 1V.

Divifer un Polygone regulier en
deux. cgalement , par une Ligne
virde &un point donné fur un
de s cites,

Remierement fi le Polygone regulier
€ft pair,commel'’Exagone ABCDEF,
& quil le faille divifer en deux ¢gale-
ment par une Lignc tiée du point don-

r 7 1D

/ f\\
< )
\.rl//c
AH R

né G, fur le coré DE: prencz fur fe ¢6-
¢ parallele AB, depuis PAngle A op-
ol¢ alAngle D, la Ligne AH égale &
ELignc DG, ou depuis I’Anglc B op-
pol€ a IAngle E, la Ligne BH {gale 3
ka Ligne EG, & menez la droite GH,
qui divifera le Polygone propofé
ABCDEF, en deux parties égales , com-
me il eft aif¢ 3 démontrer.
Mais
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Mais (i le Polygone propofé eft im.
pair, comme le Pentagone ABCDE,,
& qu'on le veuille diviler en deux €ga-
lement par une Ligne tirde du point

F ANH & &
donné O, fur le corédonné CD, (hivez
cette regle generale pour toutes fortes de
Polyoones.

¥E . >

Ayant reduit le Pentagone propofé
ABCDE, an Triangle FCG, & ayant
divifé¢ fa bafe F3, en deux ¢galement
aupoint H, tirezles Lignes HC, HO,
& A la Ligne HO la parallele CN,

B e ;

qui, donnera fur la bafe AR , le point N,
par ot tirant au point donné O, ladroi-
te NO, elle divifera le Polygone propo-
{€¢ ABCDE, en deux parties ¢gales.

De-.
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DEMoNsSTRATION.

Car il eft évident que le Pentagone
ABCON, eft égal an Triangle ILII a
caufe de la Ligne OH, par: Jhk alaDia-
qomft CN, & de la Ligne BF parallcle
a e Dngonalt: CA: & parce que le
Triangle FCH, eft la moitié¢ du Trian-
gle }‘CG ou du Pentagone propofé
ABC DE, ll s'enluit que le Pentagone
ABCON eft auffi la moin¢ du puuolt
ABLDL & quainfi lc Pentagone pro-

(¢ ABC DL Lﬂ: divi{é en doux Cpales
mun pm la drotte NOQ. Ce quil faloit
faire & démontrer.
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PROBLEME V.

Divifer le Polygone donné ABCD,
en 11045 parties égales , par deux
Lignes tivdes du point denné O ,
fur le cdté domné CD,

% Yant reduit le Polygone propofé
ABCDE au Tum"l; FCG, &

ayant fait FH egale au tiers de FG, me-
nez les droites HO, H(_' 5, & tirez A Ia
droite HO, par le point C , Ia parallcle
CN, qui donnera fur Lx b ¢ AE, le
point N, par lequel & par lepoint don-
neé O, vous mene rez ]1 droite NO,
Aprés cela reduilez la hTLIL\. NEDO
au Triangle NOI; & ayant ‘divilé fabale
NI en deax cgalement, au point M,
me-
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menez par ce Poim: M, an point donné
O, la droite OM; aqur.ilu avec la pre-
cedente ON, divilera le Polujom pro-
pof¢ ABCDE en trois parties ¢gales.

DEMONSTRATION.

Car on démontrera comme dans le
Probleme ptecedent, que le Pentagone
ABCON eft le ders du pmpofc
ABCDE, & quele Tll’ln”lc NOM eft
la moiti¢ du Trapeze NEDO Dot Fon
conclud ailément que les denx Lignes
OM, ON, divifent le Polygone propo-
¢ ABCDE , en trois 1,!.1 tics ¢gales,
Ce quil h;loit faire & démontrer,
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PROBLEME VL
Divifer en trois parties égales le
Polygone donné ABCDE , par
deux Lignes tirées de I'Adngle
donné D.
Yant reduit le Polygone propofé

ABCDE au Triangle FDG, di-
vilez fa bafe FG en trois parties égales,

B

aux points H, I; & menez les deux Li-
gnes DH, DI, qui diviferont le Poly-
gone propolé ABCDLE, en troispartics
L"g:ﬂCS.

¥R 3T I
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DeEMONSTRATION.

Car on démontrera, comime aupara-
vant , que le Trapeze AEDH, eft lc
tiers du.Polygone propolé ABCDE; &
comme le¢ Triangle HDT en eft aufli le
tiers, il senfuit que le Polygone:prapofé
ABCDE fe trouve divilé en trois par-
ties-¢galos,-par les deux Lignes DH,
DI Ce quil faloit faire & demontrer.

PROBLEME VIL

Divifer  le  Polygome  domné
ABCDE , en trois partics éza-
les, par denx Lignes tivées des
deux points O , P, donnes fur
le cdté CD.

A Yant reduit le Polygone propofé

ABCDE au Triangle DG, &
ayant fait FH égale au tiers de la bafe
FG, tirez par le point D, 3 la Ligne
HO, la parallele DI, & menez la droi-
tc OL De méfme ayant reduit le T tape-
ze IBCO au Triangle IOL, & ayant di-

vifd
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vifé¢ la bafe IL en deux ¢galement, au
point M, tirez 4 la ‘Ligne MP, parile
point O, la paraliele ON, & menez Iz

B r/ % kY
F A TIH N M E LG

droite PN ; & le Polyoone propofé
ABCDE [e trouvera divifé en trois pat-
ties égales, parlesdeux LignesOI, PN,

DEMONSTRATION

Car on démontrera commme dans e
Probleme IV. que le Pentagone AEDOI
¢ft le tiers du propofé¢ ABCDE, &que
le Trapeze IOPN eft la moirié¢ du Trape.
ze IBCO, & par cgnfcqucm ég;ﬂau tiers
du Polygone propofe ABCDL; & qute
pa confequent le Trapeze reftant NBCP,
cft auffi le ters du méme Polygone
ABCDE. Dol il fuit que ce Polygo-
ne ABCDE,, eft divilé en trois parries
€gales, par les deux Lignes OI, PN.

Ia PRO-
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PROBLEME VIIL
Divifer Ie Polygone  donné
ABCDE ; ez deux parties
dans la raifon des denx Lignes
données Al, 1L, par une L;-

gne tiree de I Aungle donné D.

% Yant reduic le Polyzone uolwfl
ABCDE, an Tl‘l’ﬂ' IL FDG, di-
vilez fa bale FG dans la raifon donnée

AL IL jau point H, enfore que ks |
quatre Lignes AL, 1L, FH, GH, foient &
proportionnelles; & menezladroite DH,
qui diviftra le Polygone propofé
ABCDE, en deux p‘hu...s m_Dd
BCDH, proportionnelles aux deux Lx-
:l Cs LlOu.li.‘u.S A]. 1L.

D -
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DEMONSTRATION.

Cat on connoitra aifement quele Tra-
peze A}_Di eft égal au Triangle FDH;
& que le l'rqw*n_ BCDH, cﬂ: ¢gal an
Triangle GDH: & comme les Tlh{ll"lfa
FDH, GDH, font proportionnels aux
deux Lignes FH, GH, on aux deux
données A\I 1L, LI 5mﬁm que lesdenx
Trapezes AED'—I BCDH , f{ont aufli
proportionnels aux deux Imnes don-
nées Al, IL. Ce qu'il faloit i.nrc & deé-

IMONtreL.

Les Problemes gue nous omettons icy o
€~ qui ne pewvent éire d'ufage, [¢ re-
fondront facilement , a imitation des

precedmm. C'eft ponrquoy nous meirrons
Jin a ce Trmte

o R K




FRACTION.S
DECIMALES.

AVERTISSEMENT,

N {itpar experience, quelle dif-
ficulté il yadans la pratique ordi-
) naire de cetre partie de I’ Arichme-
P tique qui regarde les Frachons; &
) 'on trouve trés-pen de gens qui
n’en foient aufli-tor reburez. On
a donc cherché le moyen de fe délivrer de cée em -
barras, & I'on n'a pascude peincd le trouver.
Voicyce quecieft:

Qua fuppofe premierement que toute Quanticé
(¢4}
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entiere fe divife en 10 parties égales, quis’appel-
lent Primes ; & chaquediziéme ou Prame., enco-
re en 16 parties , quis'appellent Seeondesy cequi
fait 100 3, puischaque centiéme o Seconde, en
dix parties’, qui s’appellent Tierces, chﬁuifxi'l:
1000, & ainhi 4 1'infini, en procedant tofijours
de dix en dix, fuivant le befoin que-1'on peut
avoir de ces fubdivifions, pour parvenir 4 une
plusggande précifion ; & cerepartied Arithme-
rique s'appelle d caufe de cela fimplement la Dixm
me.,. pacStevin,. quis’enattribug l'invention,

De plus i faue (gavair que leSigne de IEnticr.,,
eft un petit Zero renferme dans un perit Cercle ,
ainfi» (o), & fe mer an defius del’Entierons
cdré. Awnli 3 Toifes par exemple , s’exprimeront

(o)
par 3, ou 3 (a), c'eflt d dire 3 Entiers, ou 3,
Commencemens. Mais le Sione des Primes oft
(3); celuydes Secondeseft (2) ; des Tierees(3) »
&c. Ainfice Nombre Decimal

(e)(1).(2)(3)(4)
3 82 4 5 9, onfimplement 382459 (40

fignifiera 3 8. Entiers, 2 Primes, 4 Secondes, §
Tierces, & g Quartes; c'eft 4 dire 3 2 Enticrs;
& 2439

10006

Mais avant que de paffer aux Operations, je

traiteray prémierement de quelgues Reductions,

, qui. font neceflaires pout les:mitux compreidre

& les praciquer.
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CHAPITRE I

DES REDUCTIONS.

I. REDUCTION.

Edvire une Fra&tion ordinaire en Fra&ion De- !
L 1
clmaie.

©.Ecrivez  pare le Numerateur de la Fra@ion

propolée, & yjoignez un Zero,

2°. Divifez cc Nombre, ainfi augmenté, par
Ie Dénominateur de la Fradlion propolfde.

3% Prenez le Quotient'de cetre Divifion, &
faites en le Num, d'unc nouvelle Fra&ion , pre-
nant 10 pour fon Denominateur: & cette nou-
velie Fraction fera égale 4 lapropolée , pourvit
que la Divifion n’ait Laifl# aucun refte. Mais fi
cette Divifion a laifld quelque refte apréselle , joi-
gnez un fecond Zero cufvitedu premier, & coi-
vinuez la Divifion i Vordinaire, & placez l¢ tiou-
veau chifre du Quotient enfuite dupremicr que
vousaurcz pris pour le Num. de vétre Fra&, De-
cim.Puis jorenez aufli un fecond Zero an Dénom,
de cetre Fraét. afin d’avoir roo aulieude ro.

Que s'il refte encore quelque chofe au Dividen-
de, continvez la Divifion jufgu'a ce qu'il ne refte
rien , augmentant 4 mefure le Nam. & le Dé-

nom. dela Fracion Decim. celuy-la du nouvean
chifre du Quot. & celuy-cy d'un nouveanZero 5 1
aprés quoy la Fraction Decimale feradgaledla
pro pofée.

Mais {i en continuant [a Divifion, on trouve
tolijours quelque refte, on pourras'arréter aprés

la troifiéme on quatriéme ; aprés quoy cequi re-
4 s ¥ » e
flera ctant neghigd , n'apportera aucune erreur

fenfi-
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fenfible dans l'ufege , & {urcout i ce tefte eft
moindre que la moiné du Divifeurs & s'ileft
plus arand , on pourfa ajofiter une Unité au Nu-
merateur de la Fradtion Decimale 5 & par ce
moyen on pes’éloignera pas beaucounpdelapré-
cifion: & l'on en apprachera t.;mga‘cl‘on vou-
dra, en continuant encerela Divifion ; cartane
plus on la continutra, & tant plus la Fraction
Decimale fera jufte.

i (Fg S U T - Bl

Soit donnde la Fradtion -4 reduire en Fra&tion
Decimale:

1. Ecrivez le Numerateur 3 & part, & joi-
gnez yunZero, celaferd 3o.

2°, Divifez ce Nombre 3o par le Dénomina-
teur § ; le Quotient {era 6. c

3°. Au deflous de ce Quotient €erivez 1o, &
faites un traic de plume entre-denx , cela fera 2,
pour la Fraction Decimale. demandée ; laquelle
{era précifément r’g.l!c:"i la propolée 2, d’autant
qu'il n'elt rien refté furla Divifion.

a2 ]
3 5 1o

3.0 BB M PR,

Soit propofé de reduire Ja Fraction £en Frac-
tion Decimale.

1%, Ferivezle Num. 3 4 part, & joignez y un
Zerocela fera so.

2%, Divifez ce Nombre 3o parle Dénomina-
teur 43 le Quorient [era 7.

3% Au deffous de ce Quotient cerivez 10, avee
untraitde plunie enrre deux ; celafera Z, pour
une Fradion Decimale, laquelle repréfente 5
mais d’autant qu'elles'éloigne trop de la juftefie,
i cauledurelte 2, qui eft demeurd apreslaD:-
yifion ; lequel reprélente = (ou L) de &y cequi
f - 'S

* 3
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fait -, & qu'ainfi % eft une Fraction moindre
deZque 2: Dautane, dis-je, qu'il refte quelque
chole (ur cette premiere Divifion, je Joints un
Zero acerclte, cequi fait 20, que je divife ens
core par 4 ; le Quotienteft ¢, fans aucun refte.
Ecrivez done § enfuite du Numerateur 7 de [z
Fraftion Decimale , & joignez un Zero i fon
Dénominateur 1o ; cela donnera ZL pour la Frac-
tion Decimale , laquelle fera précifement égale d
2, puisqu'il o'eft rien refté fur [a Divifion.
e ( B
3. 2pp ico
< a4
« 3 ExegmpPLeE

Soit propolt de reduire - en Fradtion Decim.

LesOprrations fuivantes feréne connoirre que
terte Fradtion ne {e pent reduire en Fra&tion De-
vimale, quilby foirégale précifément , puis qu'il
zeftera rotours quelque chofe fur ladersiere Di-
wifion. Maisaptésla 4. divifion on aura pourtans
s5ice pour une Fradion Decimale qui apprachera
affez prés de lajufleffe. Ee d'autant quele refte
2 furpafle la moitié du Divifeur 3 , on pourra
ajotier rau Numerareur 6666 , afin d'avoir =
aulicude 2%,

£ eiv]
2322
LA ;
3' 2227 Ieco®

Fl. REDUCTION

R’E&ui.re une Fraction Decim. en parties Deciri,

1%, Prenez le Numeratenr de certe Fraction

& écriveza pare, eh le confiderant comme un
Nombre entier,

2% Au deflus du dernier chifire de ce Nombre

derivez [om Signe, qui expofes le nombre des

Nere
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Zero du Dénominatear de la Fradtion propofée.
3°. Audeflusdu penulriéme chifre dece méme
Nombre , écrivez lonSigne moindre de 1 que
celuy du derniers & ainhi de [nite furlesautres
chuffes, en diminuanttofjours de 1 le Signe de
chacun.
. ExXEmPLE
Soit propoft de reduire Sen parties Decimales.
1°. Ecrivez 75 4 patt.
»°. Surle § mettez fon Signe (2], 3 caufle des
deux Zero du Dénominateur 100.
3° Sur le 7 mestez pour Signe(1). Ainfi vous
aurcz(‘; l;) , qui fignifieront 7 Primes, & § See
condes, pourla va%cur de Z,
(1)(z) ,
‘..73_; ¢god_ 7§ celtadire % & :'é%o
2. EXEM?LE
Siovit propolé dereduire~53L-cn partics Deci-
males.
En voicy ['Operation , qui cftaifécd entendie.
6666 (1][1?(3)[4}
joco €g.a 6 6 6 7-
Clelt A dire ¢ Primes , 6 Secondes; 6 Tierces; &
7 Quartes ; Ol » Tos» wassr & e

©00 20000

11k REDUCTION

REd.uire ane Fraction ordinaire en partics De-
cimales.
Faites lameme chofeque dansla 1. Bedu&ion
pource quict dela Dlvihou._Mais an lien de for-
mer du Quotient unc Fraftion Decimale, eny
foulcrivant 'Unité avec des Zero confidercz ce
Quoricnt comme un Mombre entier ; & au dellus
de chaque chifie marque les Signes (1) (£) (3)
#cc. comme dang Ja Redullion precedente.
' i¢ 5. EXE M-




Soit propol¢ de reduire< ¢y pa
L'Operation feule ruhr.. poar

thofc,&'!'on trouvera que ; i fe rchu:‘:‘ltf‘.. ‘
5 & (1'
-8 i:};}v. MPLE.

3 . -
ot Prof : + ¢h patties Decimales,
yoicy I'Operation s "E iu‘Em

3 5'3
IV. REDUCTION

R'Pc‘ uire les parties ordinaires d’ une Efpece de

Quantité en Fraction ordinaire,

. W\LiLl“ par la Multiplication toutes les
parties a la dénomiiiation des plus petites qu
wusim:du]mws, 4\]». roduit {era le Nume-
r;;rc'ur devotre Fra&ion.

« Reduifezaofli par la Multiplication 1'Eg-
et en ces mémes plus petices p:.uu:s donnécs,
& vousaurez le Dénominatenr.

1. ExemMPL o
oit propofle de reduire 4 pleds, § ponees, ¢

!L'

ffgl es, en Fradtion ordivaired’ une Toil

( Hfaged’abord ! fuppoierque la Amig fe dl"1~
feen 6 pieds, lepicd en 12 pouges, & le pouce
tl ;-_15’1’:3.]

1° Re,
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1%, Reduilezles 4 pieds en 48 pouces, en mul-
tipliant 12 par 4. Aces 48 pouces joignez les §
pouces propofez , cela fera 56 pouces. Multiplicz
$6 pouces par 12 [ligncsf; vous aurez 672 lignes.
A ce nombre joignez les € lignes propolées, &
vous aurez 678 lignes pour lavalenr des parties
propoféesd'une Toile, 4 fcavoir 4 pieds, 8 pou-
ces, 6 lignes. Et ce nombre (678 fera le
Numerateur de votre Fradion.
°, Reduifez auflila Toifeen lignes . enmul-
tipliantpremicrement 6 picds paciz (pouces; )
cela donnera 72 pouces, q‘.r‘i. drant muleiplic par
12 !ignzs . ) donneront enfin 864 lignes , pour
lavaleur d*une Toife; & ce nombre fera votre
Dénominatenr : aitfi vousaurez g d'une Toife
pour la Fradtion demandce,

12 pouc. $6 pauc,

4 pieds. 12 lign,
43 L2
8 $6 .
56 671
p

678 lign. pour le Num,

12 pouc. §6 pouc,

H%_Pi;;ds. _zj‘_hgu.
7% 144
TL e

$6 4 lian. pourle Dénam,
2, EXEMPEZIE

Saitpropofd de reduire 1o Onces6->aros en
Fra&ion ordinaire. Snyez premiesement averty
que la Livre a peler{e divileen 16 Onces; & 'On-

ceen § gros; aprds quoy
1°. Multiplicz 10 Oncespar 8 gros; celafera
Iz 8o
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8o gros. Joignez-y les & gros propofcz, vous au-
rez 86 gros- Doublezce Nombre a caufe du de-
mi-gros y YOBS aurez 17z demi-gros; ‘;‘1 quoy
yous ajoureres r, cela fera 173 demi-gros,
pour les parties propof¢es de la Livre ;, & ce fera
vorie Numeratcar.

2°. Reduilez la Livrs enticre en demi gros,
multipliant 16 Ounces par g (aros, ) & vous au-
rez 128 gros. Doublezce Nombre , & vous au-
aurez enfin 256 demi gros 5 pour la valeurdela
Livre; & ce nombre {era votre Dénominateur,
Ainfi vous aurez 32 d'une Liyre pour la Fra-
&ion demandde.

10 Onc. 16 Onc.

-§_ grﬂs -__8_9')1'05
o gros 12§ gros
& %

24 gros 246 demi-gros pour le. Dé-
2 neminareur.

172 demi-gros
173 demi-gros pour le Nomerateur.

VoA ED LG T IO N.
REdu?re les parties ordinaires d’une Blpece de
Quantité , en parries Decimales.

1°. Reduifcz les parties propofées en Fra&ion
ordinaire par la Reduéion precedente.

2°. Reduifez cette Fradtion en parties Deci-
males par lag.Redudtion, & vousaurez vos partics
Pecimales demanddes,

1. ExEMPLE

Soit propof¢ de reduire 4 Pieds, & pouc. 6
Lignes, cn parties Decimales.

1°. Reduifez ces parties en Fra@lion ordinaire
par la Reduétion precedente; yous trouverez
£ d'unc Toile.
2% Re-
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2®. Reduifez cette Fraflion en parties Deci .
males par la 3. Reduétion , & vous aurez
{7 : 231] r';:’) (;], pour les parties Decimales sequiles ;.
en voicy I'Operation.
élr
44209
€78 3234(2 ({11(1)[5](4)
864 gisgesd N7 8 4 7.
Pk
B
biid
22 EXEMPLE
Soit propof¢ de reduire 10 Onces § +-gros en
parties Decimales d*une Livre,
1°, Reduifez cela en Fraftion ordinaire ; vous
trouverez 124d'une Livre.
2°. Reduifez certe Fradtion en parties Deci-

) (2)3)(
males; &vousauzezcnﬂu(s = '5] ?;),donrvoi‘-

oy ' Operation.

(2
xid
rgas 8 ((1)(2)(3) (4
173 iraggos L6 7 5 &
256 Asfpgp
¢§5f

Z
V. REDUECETRON.
R’Eduire des parties Decimalesen parties ordi-
paires d'un Blpece de Qoantiré,
1°. Muldpliez vorre Nombre Decimal, par
vorre Eutier reduit en fes plus grandes parties.
Piiis de ce Produit retranchiez autant de chifres,
de ladroire A la gauche, que vous défignerale
dernier Signe de vorre Nomb. Decim. Ec cequi
reftera d la gauche, ferale nombre des plus hau-
tes partiesde voure Entier, 2°, Mal-
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2°. Multipliez ce Nambre retranché , par uie
des plus hautes parties reduite aux fiennes pro=
chainement moindres. Puisdu Produit recran-
chez auffianrant de chifres , de la droite A la aan-
che, que vous en avez rerranché da ptufﬂier
Produit ; & ce quivons refterad la ganche, fera
le Nombre des parties moyennes de votre E . tier;
& ainfi de funre,

Soit propof¢ de reduire 7 § 4 7 d'une Toi-
fe, enPieds, pouces , & lignes.

1°. Muldiplicz 7847 par 6,( pieds.) qui font
les plus hautes parries de la Toife: vousaurez
47082. Puis dece Nombre retranchez les qua-
tre derniers Chifres, ainfi, 47082 ; parce que
le dernier figne de virre Nombre Decimal eft (4)5
& il vousreftera a ganche 4, qui feront déja 4
Pieds.

+®. Muleiplicz les Chifres retranchez 7082 5
par 12, (pouces,) qui fibdivifent immediatement
le Pied ; & vous aurez § 4984. Coupez en les qua-
tre derniers chifres, ainfi, 8j4984; S vous ay-
16z igauchg 8, c’eftd dire 8 pouces.

3% Mulsipliez le Nombre retranchd '49845
par 12 (lignes, ) qui fubdivifent immediare-
ment le pouce ; & vonsaurez §98c8. (‘.nupe‘v.-
en les quarre derniers chifres, anfi, 5j9808 s & il
vous reftera d gauche 5. qui ferone g ligues,
Mais d'aurant que les quatre chifresretranchez -
(9808 ) valenr ®*:3d'une Ligne, & que cerre

Frallon approche de I'Entier, vous ajofiterez
encore 1 ligneavecles §; 8:ainfi vous aurez 6 li-
gues 5 lefquelles vous joindrez aux 4 Pieds, 8
pouces; afin d’avoir en tout 4 Pieds , 8 pouces ¢
lignes, pour la valeur de vos parties Decimales
propofdes, Yeoicy lesoperations.

()
7
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)(4) 7847
7 ¢ Pieds.

Pieds 4f7082

12 Pouces.
4164
=081,
Pouces sl4984

12 Ligues.
9968
4984 -
Lignes slggos

2. ExXEMPL E
: 1) (2){3) ¢

Soit propoft de reduire (.5' (7‘(33‘;’) d'une Li-
vred pefer, cn parties ordinaises, ceft adireen
Ouces & gros.

Multipliez 6757 par 16 ( Onces ;) vousaurez
108112, Coupezen les quaire derniers chifres
amnfi, 108112 ; ilreftera 4 gauche 10, ceft a
dire 10 Onces,

2°, Multipliez e refte (8112 ) par 8 gros;
vous aurez 64896. Coupez en les quarre decniers
chifres, ainfi, 6/4856; il vous refterad gauche
6, c'elt ddire 6 gros. Et d’autant que ]%: refte
{ 4896 ) vaut At d'un gros, cleltddire prelque
un demi-gros, vous joindrez ce demi-gros avee
les 65 & ainfi vous aurez entour 10 Onces 6=
oros pour les parties demandées dela livre. Voi-
cy les operations.

(1){2)3((4) 6757
&7 5 T . 160me,

40542

6757+

Onc. tolrrrr

&GOS

Gros. 63896

C H A-
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CHAPITRE I
DES OPERATIONS.

ADDITION.

Pouraioﬁter enfemble plufienrs parties Decima-
les arrangez les Nombres comme des Entiers,
remphiffant.par des Zero la fuite des parties, fi
elle cltinrerrompuy, comme auffi celle de lenrs
Signes , & difpofant les chifres enforte que les Si-
gues dgauxfoientFun (ur1'aucre, ceft 4 direles
Entiers{ur les Enriersy les Primes fur les Primes ,
les Secondes furles Secondes: 8. Puis faires I' Ad-
dition 4 l'ordinaires; & la fomme quien vien-
dta, feracellequlil vous faut; a laguelle vous
donnerez les mémes Signes: que ccux des Nom-
bres particuliers dontelle eft compotée,
I. EXEMEL E

Soir propofe’ d'ajeliter enfemble ces rrois
Nombres,
(%)(IXZ)(B.) (0)(1)(23(3) (@)(x)E2)(3)
3 436 41roys 6306
Arrangez ces trois Nombres comme dés Ep-
tiers. & Ences I"Addition 3 'ordinaire; & lafom-

_ (o) (1) (2)13)

mequien viendra,d fGavoir 48 9. 2 7; Eracelle
des Nombres prapofez,

. (a)(1)(2)(3)

3 &4z 6
410 g
63 96
Somme 4 8 9 2 7 (3)
nExegMrPr s

Soit propof¢ d'ajofiter enfemble ces trois

Nombres,
e (1)(3) (0)(2)
T 3 8 13, 4109

Sup-
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Suppléez par desZero les parrics qui manquent,
& rempliffez la fuite des Signes'; puis ajofls-
tez 4 I'ordinaire , & vous aurez pour fomme

(9 (1)(2)(3) (e)(1)f2)(3)
406 o 2 u §o030
8012
41090

Somme 4 6 9 2 2 (3}

Soit propolé d'ajotireren femble ces Nomibres,
(e)(r)(2)(3)  (©)(3) (@)(x)(3)
3209, 194, 2 § 2
Suppléezles parties & les Signes qui manquent,
puis eperez i l'ordinaire, & vous trouverez

(o) (1) (2] (3)
pour fommez 4 7 1 g
(@(1)(2)(3)
3209
1900 4
1502

Soit propof¥ d'ajoliter enlemble ces quatre:
Nombres, :
(o) (e)3¥4) (3I4) (O)(1)(4)
36, Zr O, 4 g
Supplécz Tes parties & les Signes qui mane
quent ; puis Operez a l'ordinaire » & vous trouve-
(o) (1) (2) (3) (4)
rez36 8 o 6 1 pourlafomme deman-
dde.
(
2

(

’
)

)(x)(2

—

-

L)
oo
LB e P

3

-3

aOoO s H O
ke By 02

8
8

lo

Somme 3 6 {4

5 0V
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SOUSTRACTION.
P’Jur Souftraire un Nombre Decimal d'un an-

tre, on n'aura pas de peine 4 le fairc, apres
avoircompris I'Addition. Cariln'y a qu'a fup-
pléer les parties & Jes Signes qui pourroient man-
quer , & arranger les chifres enforte que les Si-
gnes égaux [oient I'un {uc l'autre ; puis operer i
‘ordinaire ; comme fi ¢'éroit des Entiers,
5 B X ) NPk R
Soit propofé de (ouftraire
(@)(1)(2)(3) ()(1)(2)(3)
64 29 8 de,B aax 0 2w
Faires la SoufltraGion & I'ordinaire , comme i
c'¢woitdes Entiers ; & vous tronverez pour rel-
(0) (1) (2} (3)
tamt 17 8 o 4,
{e)(1)(2)(3)
$§ 2102
6 42938
Relle 1 7 8 8 4 (3)
2. Ex 2 My L g
Soit propof¢ de Soufraire
©)(2) (O)(x)(3)
H 6

S O = idle
!n;rplm:z_ fcs parties qui manquent. comie
dans"Addition ; puis fouftrayez a 'ordinaire, 8¢

) (0) (1} (2} (3)
yous trouverez pour reffant ¢ 2 4 G.

(@)n)=)()

i
o
x (3}

X E M P L E
fouftraire

o)1)

de 4 8.
Suppléez & foultrayez commeanparavant ; &
yous

o

L)

4
E

r"}o\racx:

3.

Soit propoi€ d
(2)(3)
9 3

o
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() (1)(2)3)

vous uou\grezlmurreﬂm]r + 7.0 7
(1) (2)(3)
4 8 o ©
5 3

4 a 7 (3)

MUL'I II’LI(,AT 10 N.
P’)nr multiplier un Nombre Decimal par un

antre , rr_.n"h flez premierement la ful ¢ des
‘n'rm_s » fielle Lﬁ interrompué ; puis mumpl'CT
2 ordinaire, comme {ur des Nombres entiers. Et
le Produic qui viendsa , feraceluy que vous cher-
chez.

Mais pour lesSignes que vous devez donner a
¢e Produit, ]0|“'m‘z Culaubk le dernicr Signe du
Multiplicande , & ledernier do Mule lpma eur 3
& don nezla fomme, ouletout, pour Sigue au
dernier chifre du Produir.

Y0 BoXop 300p 3 F.

Soit propol€ de muluplier

(0)(1) )(2) (0)(1)(2)
3 9 .‘a par 2. 0.4
Mul:iplicz 4 l'ordinaire; & yous aurez pout

. (=) () (2} (3)( 4)
Produit 10 5 o

~

2 B 4 par Ry,
Suppléez & multipliez & ordinaire ; & vous

() (2) Ga ) ()
trouverez pout Produit 2 o ol]Ss.
DIYI-




Produic

DIVISION,

Our divifer un Nombre Decimal par un au-
tre , fuppléez & divifez 4 I'ordinaire ; puis au
dernier chifre du Quotient qui viendra, donnez
pour Signe la difference des derniers Signes duDi-
vidende 8 du Divifeur , & vous aurez le Quotient
demandé.

Que file dernier Signe du Divifeurexcede ce-
loy du Dividende, jorgnez un Zero, ou_Plu53
au Dividende , afind'doaler fon dernier Signe &
celuy du Divilenr. Puis divifeza V'ordinaire ; &
le Quotient {era celuy que vous cherchez. Et pour
trouver le Signe de” fon dernier chifre, foul-
trayez 4 l'ordinaire le dernier Signe du Divifeur
du dernier Signe du Dividende ; & cequi rf:ﬂc—
1a; feraaufli pour le dernier Signe du Quotient,

Enfin s'il refloit quelque choleau Dividende
aprds la Divifion faite , joignez y.plufieurs Zero
de fuire, & augmentez les Signesdans lear fite
naturelle, afin d'avoir un Quotient plus pricis;
car tant plus vous ajoliterez de Zero, & plus
votre Quorient approchera de la précifion.

1. EXEMPLE
Soit propofé de divifer
(0)(1)(2)(3)(4) (@)(1)(2)
IOofO0 92 pr 30 8.
Divifez & Vordinaire ; & vous trouverez poul
(o)(1)(2)
Quotient 2 16 4. 2. EXimM-
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¢
Ziggd fo)(r)(2)
J’sa‘wf;'z(dﬁ__(:. 6 4o
ZH888(3)
F9#
3

2. ExXEMPIL B
Soit propof¢ de divifer

a)2)(s) (©)(2)(3)
2 8 par 2 8 4.
Suppldez & divifez 4 V'ordinaire , & vous trouves
{1)(2)

ez pour Quotient 1 1z,
418 ([ 1){2)
__}_3‘5:&;58’1‘51 I 2
AER4L(3)
Zo®
3 ExeMprLE
Soit propolé de divifer
(el{1)(2)(35) {1)(z)(3)
85856 Pt 6 6 4.
Divi c:f.{n lordinaire, & vous trouverez pour
o
Quorient 5-1? > c'efta dire 54 Eutiers; od 'on 2
(o) pour le Signe dudernier chifre, d'auranc que
{3)moins(3) fait (o).
Zg (o)
_As2gB3) N5 4.
ForE(3)
ge
T Vi G 0L s AL
Soitpropoit de divifer
(o 1)(z) (1(2)(s)
2 3 1 par 3 8 5.
Joignezpremicrementun Zero au Dividende o
afin dé rendre fondemier Signe an moins égal aw
dernicr Signe du Divifenr, Vous aurez donc

(2)
2




. &e.
W)l 3) . (1) (2) (3)
2 3 1 oadiviferpar 3° 8§ ¢ Etfaifant!la di-

vifiona l'ordinaire, vous trouverez pour Quo-
0y
tient ¢ . :
_ZAXe(3) (o)
F850(3) A 6.
ExegMmperLeE
Soit propof€ de diviler
(0)(1)(2)(3] (1)(2)(3)
4 7 Q1 par I 4§
Divifez d’abord 4 'ordinaire ; & d’ancaiit qu’il
reftera quelgue chofe au Dividende, joigucz
troison quatre Zero 4 ce-refle; & continuez la
Divifion: & vous ‘trouverez. pour Quotient
©WEEG) - @WE6) .,
A e ou 49 7 s)}".‘;]OlJE;HI I, F!Zr'
cc que le refte ¢ o eff plus grand que la moitid de
de9as s quicitle Dinfeur,
(3
#4217

gii::ih . (;,"-T‘_’{:I{-’_‘:{j,?
2006 4 9 7 4.

P42 5553
g4

78
Comme les Extralians des Racines ne font
que de yrayes Divifions, ou le Divifenr efl 1n-
connu, & doitétreépalan Quotient: fi 'on a
bien compris les Regles de la Divifion ordinaire,
on waurapas de peine d lesappliquer aux Extrac-
tionsdes Racines. Cat il n'y aqu'a operer 4 l'or-
dinaire , & donner pourdernier Signe a vbrre Ra-
cine, la moitié de celuy du Nombre propofé.
Ainfi vous trouverez , ;arC\‘cn:plc que la Racine
o) (1)(z) (o) (1

quatréede .(LL.) (,,“:,.J.c g (3? Et laRacine Cu-

fo)lry(zy (3) . {o}(v)

iede 13 8Lz gecfta g
F-I N
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