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1 VRAAG: 'Pzaﬁiar_;‘"j‘.g.}.' N
IN deeze Mdan, geteekend met ADBC, s de Doog
ACB=—4728, en de Pees AB=3624, ook is de
Maan in haare breedfte middel-breedte gos Roeden, Vraas
ge, hoe lang is de buitenfte Boog ADB, en hoe groot
-:s'da"'Mimécr = J A 5002 F neh spnalase nahayit wiT
- A zooda O PL.OSSING. :Codp
1. Aangezien de lengte van den Boog ACLE ==4128,
en de PeessAB ==8624 gegeeven is, zo is derhalven
De Bogg A C==2114, en AE==1813 " & a0
‘tigte2 e

CHn

Dit is i:? reden als 7 tegen 6.

Dewyl nu F het Centrum van dep Boog AC Bis,zyn
AF, FC, FB aHe (traalen, _van,d&ez_ggl irkel , én-dus
is de Boog AC gelyk den hoék AFC, als mede de
lyn A E deszeifs Sinus. Derhalven moeten wy. een Boog
AC vinden , zodanig; dat deszelfs lengte im reden is
tot deszelfs Sinus , als 7 tot 6. i N

2. Om dit op de fekwaam&e wyze té deen,zullen
de lengte van de {traal AF, gelyk die der-SifueT
fel , op joopopooo fleHen 'y e iderhalven ook de
lengte’ van- deezen Boog A C 'in Zodanige gelyke deg-
len moeten neemen, om daar mede de lebgte van
den  geheelen Cirkel, e pevolgeiyk: ook de lengte
. van Boeg A€ ,tegen deszelven Sinus te vergely-

ken. Indienwwy dan de firaal zodanig neemen, zo
is de Ig.eheele middel-lyn 2oc008060. - [Dethalvéh:- 1
lam. o7 Omtr, < - IDiam.

1000000g 0w 314 15926§ — 200000000

i5-283 18530 voor den geheelen Omtrek.
CA) 3. Om



4 Oploffingen der konflige Vraagen

g. Om nu te bepaalen, hoe vecl Graaden de Boog AC
moet bevatten , op dat deszelfs lengte tot zynen Sinus
in reden zy, als 7 tot 63 zo is het klaar, dat, indien
de lengte van den Boog AC door 7, en die van den
Sinus AE door 6 gedeeld wordt , de Quotienten gelyk
zullen zyn.

(M) Ten carfien, fiellende den Boog A C==60 Graaden,
zo is:

560°:628318530::60° ¢ 104719755 den Boog AC.

7 —
De finus van 60° is 8660254 14950065
6 ———— 14433757

~ 526208

Ten taveeden. Stellende den Boog A C=—450Grad. ,zo is:
360°: 6283185301 50°: 87266462 den Boeg A C

_ 12466640
De finus van 50° is 7660445
6 ——— 12767408
. — 300744
Derh. 600 . . . +526’°3“826959
50 . « « —300744

2610400
18044640
? 44355940
826952 —

54 Graaden.
(B) Ten eerflen; (tellende den Boog A C =54 Graaden,
zo is:
460%: 628318530 33 549 : 9424778 de lel('tgte van
7 —

en Boog.
j 1346395
De Sinus van 54% is 8090170
§ e e 13487362

— 1977




oan LUDOLF van KEULEN. s
Ten tweeden. Stellende den boog A C==55Grad., 2ois:
360°:628318530:: 55°: 9509311 de lengte van den

7 —_—

(Boog
1371330
De finus van §5°is 8191520 3
i 6 PR
1365953
+6077
Derhalven 54° . . - —~1977l
58 % 4-50?7|8°5+
108735
328158
436393
8054 e
54:- |4-

(C) Ten eerften. Stellende denBoog A C—=754°14", 201is;
q6c° : 628318530 ¢ :54°14': 9465508 ’
7

1352816

De finus van 54° 14:s is 8114040
1352340

— 124
Ten twoeeden. Stellende den Boog AC =—=354° 15', Z0is:
860° 1628318530+ ¢ 54°15': 0468411

1352630
De finus van 54":5'25 8115740

1352623

54°15! of 3255 Min, .. .=4=7

+7
Derh. 54°14' of 3254 Min...—-xu"!y

(A2) 403038
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s 2l 0%, 403620 P58 ey
s LY 335 22778

Pl G i 3 00n miy wwad 0]
; 3254'56; /'y dusde Boog A C=54"14'56} %,

4. Hier door hebben wy dan den Boog AC, en gevol.
gelyk denhoek AF C, gevonden , naamelyk 54°14'565",
zodanig, dat de lengte van den Boog AC, in.reden
is tot deszelven Sinus (AE), als 7 tot 6. Nu is noo-
dig, dat wy alvoorens deezen Sinus,en dien van zyn

Complement (55°45'32"*) voor den hoek E AF vinden
om daar door de lcnéte EFenFC te bepaalen. *

Ten eerflen, Sinus 54°14' — 8414040
54°15'=—=911§749
B—— ———t S——

00/ s 17c0 _jé,gaf!

Y . T A r —mma

e e . ¥ E TN E i 261 S
80512 LT 8113040 .

21216t 8115652 fin. «EFA
Ten tweeden. Sinus 35°45" ==35842497 710 . |

. | ~35°46' —5844858
- x 3 60” o 2361—3}
PoLOR U R YA ] - w1g2}
ol 5842497
— —

o i, 5842619} fin, ZEAF
5. Zeg dan 8in.E : AF. 3t Sim A 2 BF- v
16000000 — 100000CO == 5842610}
‘ ~ = 5842610iEF
i ¢ 16000000 FC |

1
| ———— e ey

ol 4157380 ECL

6. Wy kunnen dan nu de waare lengtenvan E F enE C
1 ]

$2isch LA in




van LUDOLF van KEULEN. 2

in Roeden bereekenen, en by gevolg ook van FC,
den ftraal des Cirkels, want, de Sinuffen der hoeken
EFA, AEF, en EAF zyn bekend, als mede de
waare lengte van AE, die'gegeeven is; derhalven

AE (fin.EFA):AE :: finEF: EF
8115652 == 1812 — §843619,, 1304.494886 EF
waodhps: EC:EC
41573805 ,928.227758 EC

2292,722644 FC

Wederom 928. 227758 EC
Qo6 DC

_ b Lored oD -1 . 118344327758 DE.
7. Dewyl nu-DB H een halven Cirkel is , heeft men
CDE.EH=EB (Metk. IIL 11.) | :
Bygevolg DE . : - EB :: EB: EH(MeetkIV.0.).
1834.227758 — 1812 — 1812, 1790.041605 E
1834.237758 DI%

De Diam. van den buitenften Boog 3624.269363. D H

Q ——— — e —
' 1812.1946815 DG
1834227758 DE

22.0930765 G

8. Nu kunnen wy wederom deeze GE in declen berees
keénen, waar door wy den hoek GAE bekomen ,om
dat AG de ftraal is. ¢! s W or

Diam. — Diam,=— GE '——=GE

5624.269363 — 20000000 — 22.09§0765

komt 121917} finus van den hoek GAE.
Om deezen Sinus in Graaden te bepaalen, zo valt die

‘tuflchen 0°41' en 0®42’, >

(A 3) o 41!



& Oploffingen der konftige Vraagen =

o*41’,, 119262 119262
o 0"4e',, 102171 1219173
2909 — 60"/ 26552
komt na genoeg 54}/
o .‘l’OO "
0*41'54:"" <GAE
mo

C 04154 ZDGA

o. Hier door wordt nu vervolgens de lengte van den

buitenften Boog AD B bepaald, deor eerft den ge-
heelen Inhoud te vinden, op deeze wyze

600000000 — 3141598653 = 3624.269363 Diam. DH, 7

11385.978003293790039 Omtrek,
00° 41'54%"
Zeg dan i
360° — 11385.078003203790030 — 181" 23/40%"

komt 5737.1770217322 de Boog ADB
2

2

2863.5885108661 de halve Boog ADDB
1812.1346815 de halve Diameter DH

-— Vverm.
§198268.7274920 Inhoud ADBGA

{o. Wederom de
Boog B C==2a114 dat is, ; BoogBCA
2234.722644 halve Diam. AF

verm
4719975:669416 Inh. ACBF A.

‘1. Nu moet nog alleen gevonden worden, de groot-
beid van het binnenfte fluk AGBFA. Aldus:

GE=



wvan LUDOLF van KEULEN., [}
GE=— 22.0930765

E F— 1304.494880
verg,
G F==1326.5879025
Perp. BE—1812
verm.

komt 2403777 . 3880500 AGBF A
4719975.669416 ACBF A 4rt. 10.

2316108.281366 AGBCA
5198268.7274929 ADBG A Art. 9.

2882070.4461269 ACBDA
Voor den Inhoud van het Maan-ftuk ,en wel zo naauw-
keurig , dat zulks geen ;51555 Roede meer of min van
de waare Grootheid verfchilt.

11, VRAAG. Plaatl. Fig. 2.

In een halven Cirkel is een ongelykzydige Vierhoek
A BCD befchreeven, waar van alle de zyden gegee-
ven zyn, als AB—24, BC—=11, CD=8, en
AD==14. Indien nu uit het CentrumE , tot den hoek
C, een regte lyn CE getrokken wordt, welke den
Vierhoek in twee deelen brengt, vraagt men,hoe groot
elk deel in ’t byzonder is?

AANMERKING,

1. Om dit Voorftel klaar, duidelyk, en uvit den grond
op te loffen, zonder eenige Eigenfchappen te onder-
ftellen , of uit andere Schryvers over te neemen 5 ZUle
len wy die , welke tot de Oplofling noodig zyn , voor
af bewyzen. Daar toe is ons dienftig het volgende

LEMMA

De Regtboek van de beide Diagonaalen eens Fierboeks
in een Cirkel befcbreeven , is gelyk aan de Sem der beide
Regtboeken 5 onder de overflaande zyden begreepen. (")0

m

(*) Dit Tbeorema i ook te vinden in de Gronden der
Meetkunft Boek ILL. Theor. XVIL , en aldaar op eenan=

dere wyze betoogd.
: CAg)



10 Oploffingen:der konflige Vraagen -

Om dit te bewyzen, zo laat ABC D . de voorgeftel-
de Vierhoek in den Cirkel zyn, en AC, BD de Dia-
gonaalen, Zie Plaat I, Fig. 3. :

Bereiding en Bewys.

Trek BE, zodanig, dat de hoek CBE —= ~ABD is;
Dan zyn de Driehoeken ABE, CBD gelykvormig.
Want, <CBE—=<ABD Bereid,
<EBD=<LEBD -

'—-—VE‘!' .
Dus £CBD—=<ABE Ax.f. Meetk,
<ZBDC—==<=BAE Meetk. 1II. 5.
<ZBCD=—<«BE A Ibid. 1. 10.

Derhalven AB:AE::BD:DC Ibid, IV. 11.

COOAB.DC=DOAE.BD Ibid. IV. o,
‘Wederom zyn de Drichoekén BCE,en DAB gelyk-
vormig, want:
~ZCBE =<2 ABD Bereid,
ZBCE=< A DB Meetk. III. 5.
<BEC—=<«BAD Ibid, 1. 10,

Derhalven BC: CE::BD:AD Ibid, IV. 11.

CAD.BC—=OICE.BD Iid. 1V, o.
‘COAB.DC=CAE.BD kv bew.
COAD.BC+OABDC=CIAC.BD Ax. 4. Meetk.
2. Deeze Eigenfchap, van den Vierhoek in den Cir-
kel, beweezen zynde, kunnen wy daar door de leng-
te van deeze Diagonaalen bereekenen ; en dewyl dezel-
. ve, tot de oploflinge van dit Voorftel, volfirekt moe~
© ten gevonden worden, zullen wy dit op eenige ver
fchillende wyzen doen,

EERSTE WY ZE.
Plaat 1. Fig. 2.

Aéngezien de Drichoeken ABL, CDL, als mede
BCL,




van LUDOLF van KEULEN, I
BCL, ADL, twee adn twee, gelykvormxg zyn , zo
zyi de zyden evenredrg.

Hier door kan men de Proportie irin deeze Diagonaa-
len winden. Neemende CL =1,

1. CD'+AB ::.CL +*BL:.
* 8_“—‘4‘““! ETH BL—S.

2. BC +AD ¢: BL AL
- a-—l

: , AC.—_'.],;“.
3. Derhalven BD ACHrgY t4.3

‘Iﬂ-d——u__; ll i\i. ....
Dat is 5 als 47 tot 53/
D1euvoigens 53BD=—=—472AC.

Vervolgens worden deeze Dzagonmln door het voor;'
gaande Lemmag bépaald. P

AB=—g4 o, AD..n.lq.
CD.=i 8 CBOSSw
St verm., e e YOI
192 Lo s
2 o o gl o S

[DOJAB.CD+4CJAD. 30*345 _.:.'7
1. Nuis 53 BD==47AC {8

BD=#AC SRR
AG

“DAc w—‘-;mc ....346!mc.__
W

346%53’
47

AC—V 3901:"
2. We.




12 " Oploffingen der konflige Vraagen
2. Wederom 47 AC=338D

AC=#BD

BD
COAC.BD=#BD =—146

=5t ___346x47

ED =

BD—V 306%
TWEEDE WYZE.
Door de Algebra kan dit mede verricht worden, want

Stellende BS::I:a At.—::
CD= 8—b|CL=y
AD=1—¢ BL___Z}heeftmen
AB=24=—d|DL =3

1. Door de gelykvormige Driehoeken BCL,en ADL.

BL : CL :: AL : DL
2.t 3.1t & ¢ 3

xy—zs. Dus =-§£=CL.

BC:BL :: AD: AL

a 1z T ¢ X

ax
cz=—=ax. Dusz— -E-'::BL.

2. Door de gelykvormige Driehoeken ABL en CDL
heeft men

AL:AD::DL:DC

x¢ dir 53 b

ds==bz. Dus :=%£'=DL . .;::?: DL.
X . z5 bx

Dit, voor Hiny=— geﬂeld,zoisy:%rz CL.

C 6x

]
3. Komet
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adz+bcx
- 3. Komt alzo BD=— :;—

__abztedz
- cd
d-b - .
Neemende -a—-i!‘a—-c—zf , z0 isBD=fx.
| ab<4cd
—g =8 AC=—3gm

4. Nu is volgens het Lemma, Art 1,
COBD.AC=OCD.AB+CBC.AD

Derhalven fgax=—"bd-+a¢
bd+4ac
Maar a=—=11,b ==8,c==14,4==124, en —_-__4-’—'3'_5_‘:
_ abted
—  «¢d

113 24+3%14 264-f112
14%24 336
1IX8411%24 88 4336

Hierdooris f—=

—_— —tid— it
g_ 14%24 m_ 336 —33F = 42

By ge gxot+tix14 1924154 346
volg sx = 7 = o .

4°%53 47%53 47%33

42x42 42% 42 42%42

—_—2

346x42 __ 346x1764

47%53.7 2498

—_—%

L 3Oxar x4xay _ dkyy 10062,
Fr="47%53 xa2naa— 353 53 ~

BD=y/ 364}
BB XXz
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e TRl
: 346%x42 x53%53 346%53| 18338 D4
= axsaxania g7 =g =39

il 7y Y Sty
Ha Ty ”AC:VSQO;-L
. DERDE WYZE,.

1. Indien wy nu deeze genomene waarden in de gevon-
den Vergelykingen brengen,'zufteh’ wy een eigent-
lyk Theoremd vinden, waar door, de Diagonaalen al-
to0s diret kunnen bepaald worden, als de vier zy-
den van een Vierhoek , in ‘den’ Cirkel; bekend gee
eV Zyaa (WaG 4, (1) -

P e L S-aALLL L) S
'8 “ad+b
—ad=be -

bd-ac . e
A W 7 LIS “cd —bd4ac.ad+b¢c
= (_ cotebded T ‘ab4cd
ok Bt cd
- dfa bd+ac.p
zx;—'_*-—b—i-ﬁ:-, dus gg xx=—— -5 4k
ey S B 1Y ey e M
& i - ¢ e - c = i et : =Tt dd

"Fd-_-]-ac plde v B i

. T2 L_ubd+ac.abfcd -
(“ ad+bc, ., ~ ad+bc '
cd

L e A AR iy 3
Datisab+c§;¢d+§c::bd-1—a-c:BDz -
" wd4beiabtcd:bataciAC
#.Derh. 11 x8+§4'£lg.',;,94x 1148 X 145, 8 x 24k 11x 14
T 0 of 88 4 936+ i 264112 ,, 1924 154

4%4"‘”‘ ST % mgs;, ¥ 346
' .kmﬁéﬁ'—ﬁ”ﬁ;‘;’

En

¥
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En 14 x84 24% 11,5 14%X24+8% 11,,8x24 4 11x14
of 1124-264 ,, 336 - 88 » 102 + 152

L R L Y S 346
komt AC—-340%53 |
| 47

q. Hebbende dau-in dit 2d¢ Art, de Diagonaalen A C en
BD gevonden, kan men nu den. Inhoud van ieder
Drichoek ABC, ACD, en vervolgens die van den
geheelen Vierhoek bekomen, het geen wy op twee
byzondere wyzen zullen verrichten.

— Om den Inhoud van ieder Driehoek te vinden,

zo trek de Perpend. CI, en DH, dan.is
~ In den;Drichoek ABC bekend, =
AC—=V 30 s AB =235 B€ =mn

- - —— v
—f - et —— | ——
AC= 390;; , AB =576 ,__B_C'z,=m
BC =t1ar
——-Verg.
—z 69y :
' A_C =300;}

R QDAB.BI=306§$
2AB=48 ——-

14401 o 4807
= 47%48 % 47 %16

- L E

" BI

-]-S—Il__n_f;to?zﬂ_
=, 395504
—2 2
fod __BC..-_—.G& 59&_—_121

— 365504

e —aryerss
T 565504
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1080% 41615
752% 752

p
CI=33V41 15

752
I1AB=—12

VeIl

__ 33x12V 41015
Inh. ABC= =ah
__ 33%3V/ 41615
— 188
=|§’§ V416t5'
In de Drichoek ACD is bekend,

AC=1v 3900:,CD =3 , AD =14

2 fe— e )
AC = 390,,CD =64, AD =196

—1
CL) —=="6g
e e VET B
—t 4543
AD — 1906
afget.
2O AC.CH=—258;}
o AC=21/390;5 — 6067
i 120:4 . 47 . »
CH= 500 i 18338
338’ 606
Daarom V gedeeld in — TR =3 #
18338:3_?_
V=irx41
Vlﬂssf;xn gedee]d in 5047 047
GoG6 606
komt CH==—l e _2-L
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861886
oot S0t
CD === ooty

—~——2 18352215 . . 441x41615

DH =—55s6 fgeaes
v ¢ 21V 41015 o, .
DH= 756~ -
-Vﬁélﬂiﬁ-‘ y

94 -

Inhoud ACD=—=1%}v"41615
Inhoud A DB C=—,}iv 41615

‘3 Bﬂ)ir.'_AC'_——

verm. o

Verg. hyadird
Inh. ABCD==}¥ 41615, .. % .

== Men kan den Inhoud van den Vierhoek wel direcs
vinden, volgens het Theorema van Ptoloméus, dat men
beweezen vindt by A. pe Graar 'Inleiding tot de Wis-

funfl pag. 295. Aldus: ) B N i

24
11
8

|
=2 s
57 Som der zyden -

28} halve Som, 28!, 3! , 23!

WS A CET R %
‘ " — afget.

4 5 7 TI17i, %0, 143

S 5o

(B) ' Dee-
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Deeze vermenigv., komi {$x3sx41x29

of "%".‘ 4{6[5
gl i g

Inhoud AB dgz_j V 31615,

4. Vermits de” Deel-1yn, uit her-€emtrum-E-van den
Cirkel tot den hoek C getrokken , deezen Vierhoek
‘in twee deelen :fnydt, zo is nu noodig,’ de Diame-
ter des Cirkels te winden. e b

Hier toe zy getrokken de Diameter AEG, en laat
vervolgens de Figuuf op deeze wyze beteid worden,
naamelyk rpd )

Trek GC, GB, en CE, welke A B in F doorfnydt,
als mede E K perpendiculair op AB; dan is ACG een
regthoekige Driehock ( Meetk. 1ll. 7.), zo wel als
BIC, hebbende, behalven den regten hoek, den hoek
AGC—ABC (Meetk. IlI. 5.). Derhalven zyn decze
Driehoeken ACG, BIC gelykvormig, en dus

CI:BC:: AC : AG:

(]
4 .31:V416i5__’" | y’s 1836
| RN 3 ?53 H ¥ N 4?
- af 33V 41615 —11x752 _ ,
11 » ¥ 861386,
3V 41035 Y2~ —
47

qx%47 ¥ 41615 — 752 — V/ 861886

= 3V 41615 — 16—/ 361886

Vv 9x 410615 V 256 x 861886
Vv 314535 V 220042816
komt AG ==V 589;%173}

——

AG == 80,4478}
iy ,

AB —= 570

afget,
—_—
BG



vt LUDOLF vin KEULEN., 1%
m—— " SE: 1 S |
- ‘TBG 21371?51‘;‘? 15 %7 X
i : (e T ™ N
Dewyl nu de Perpend, EK in het midden van AB
valt (Meetk, JI._2.), 20 ds . .. . . _
AB-;-BQ AK KE oo Ry
84— 144 Tﬂ!"”,"'"“’"“" e

P

T KE =gty of v i
N7 000 1227664x374535 L5 u.
o G TV 7 D
i “O&VS?ms-~
o4 i e, . o,
_' udSl?ganﬂﬁ
v T 374335
s Ast
BKI:."IEZ H l;_%”.ﬁﬂ
IK= .y g U

1:.‘::3”’3% V41615=KE

5. Nu zyn oak de re hoﬂklinnﬂe'ﬁﬂekenICF KEF
i elykvormig, om dat zy beidm ‘eemn gﬂyken hoek F

ebben derhalveu =01 DB
Cl: EK:: IF : FK .. =00b v naddail uld
CI4+EK:IC::IF+FK:IF =7
Pr s g "'"?_;{"" yqd Lkl RV [oTs { |

CI+EK:ICse IK : IF
Cl=}ivVneis Art. 5 -~ 57
EK=;HWV4NS!5 Art. 4.
| e WREG L SIS S T Y

: (B 2) 14859303
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24859303 _ v 41615 — 31V 41615 — 5412

374535 % 752
14859303 4217
“Ta7as35 33 752

752X 14859303 =— 33X 374535 ~—— 4217

52120665135 of S1373555045 |
752:'1485’9303 752% 4953101

Art.3. isge- _
vonden BI==633f - ~ - of 23809556507

komt IF—=

752 %4953 101
‘ - verg.
BF— 4!183mssn 54764776
T 752x4953101 T 4953101
'CI_;T.;V‘;ISU
e verm.
L 27389388x33 :
Inh. BCF= 753% 4953101 sa SV 41008
145611 x 33
‘ =1 x 4933101 V 41615
o o 145611%33 | Ings
Y ol s 94983108 x4V An
4800483 |
—‘——4953101 %3V 41615,
Nu hebben wy door 3 '
Art. 3. laatfte lid InhvABCD 3%}V 41615
3806483
Door Art. 5. Inh. BCF—*4953191"‘V41615 _
8 yib3
10052820 ‘
het deel ADCF = 2953101 %V 41015

¢. Dewyl nu gemeenelyk zulke antwoorden in zuig‘e're
= L ﬂf-_
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- Surdifche Waarden worden uitgedruke', zullen wy
deeze nog zodanig herleiden. -
De Inhoud van
145611% 33
BCF was -—-——4953——~lm
. 4806483 __ 4800483
Dat is 933101 % 4V4'dl5—19812404
4806483 x 4806482 x 41615
19812404 x 19812404
v 23102278820280% 41615
) 3v2531352259216
v 961401333480861748
39253135225921G

92051708041751
houd BCF—V 2449——— =+
fHbow 4 449392531312259216

xivV 416150 At 5.

V41615

—

De Inhoud van
10052820 ‘ fo

ADCF was 4953101_::,1/41615. 4rt. §.

2513205

4955101
Y 2513205 X25 13205 x 41015

4953101 x4953101
26284863686682037+%

24533209516201

24363319750062
Inhoud ADCF ==y 107137 =00

IIL VRAAG. Plaat I. Fig 4.

Yan een Drichoek ABC, in een Cirkel befchreeven,
zyn de drie zyden bekend, als AB=40, BC==33,’
en AC==28. Nu heeft meni yit de hoeken B, enC,
op hunne overftaande zyden, twee PerpendiculairsB D,

E, en uit den hoek A den Diameter A H gerrokken
gt (B3g) wels

v 41615

——




a2 .1 Oplffingen,der ;konflige Venagen .. .

welke degze beide Perpendiculairs inK en L door(nydt

en daar door een anderen, Driehoek L K{GI‘:bmncgydeﬁ
eerften maake, Men vraagt, na de lengté der zyden
(G L, GK, KL) van den binnen{ten Drichoek? = ..°

~OPLOSSING.

1. Dewyl de griq:zyden AB, AC,; B,C, ieder byzon-
det , ;bekend zyi, kunnen wy ligt de Perpendiculair
op iedere Bafis‘¥inden. ‘

ATHAR Gty MBI O g9, AC=——128

T TN ToT oI vV
¢ AB ==1600,BC == lo;u.AC! =784
—3 - . )
BC = 1024
— e VET .
2624
*AC-I=-78¢ - X b
Uiz — afget.
BQCDBC.BN=184O »T
3BC =04, - o ——1
2T U UBNE=Zegr of =) dus BN = 13227
» 4 16
BC=3s. o 25600
RS aaa —~AaAb =
o Y 1660==A t =
-~ . --——z-_'_ ]23?5 _
; AN == 16—
i ( 16
1/ 1§ :
.Q‘N:;— V55.

Op. de. zelfde _,wyp; kunnen de Perpendiculairs, die
op de twee andere zyden’ vallén, gevonden worden;
doch wy. zullen ons_lTieflt, om de verandering, van de
évenredigheden bedienet, die it de gelykvormige Drie-
hoeken afgeleid worden, " T T

B W ot s dsod st sid De
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De iegthoekige Dnehoekﬁn AHN CBE he “'E
een gemeenen lioek B, en zyn dus gciykyormig.

halven i ...f.
AB:tAN :: BC:+EC wsssindsiscs et rasy. 50T
0—11V15~32 ' v
komt 3V55=Perp.EC, of, dat Het: ze!(fdb 198, t e
& ==1 Tre
AB s BNt BC : BE & 10 Hd
40— — 32 ,, 23=BE IOV
go=AB: . 52 :: Bd:LA
FRE, < e

Wederom zyn de regthoekige Driehoeken BDC,
A N C gelykvoriig ,om dat zy een gemeenen hoek C hebe
ben. Daarom. - !
AC: AN :: BC:BD
28 — V 55 98- i

komt £ V55_.Pérp BD, of, dat het zelve ls,

(BD =235V 5
AC: NC:: BC ::DC :::
28— 3} —— 32 5, 3} =DC T
28 —=AC ki
24:=—=AD s
2. Dewyl nu in de Driehoeken NBA CHA, de. hoe-
ken N en.C tegt,en ZCHA=<CBA zyn (Medtk,
L 5.), zo zyn dezelve gelykvormig, en dus kun-
nen wy de Diameter A H daar door bepaalen.
Want NA : AB:: AC: AH  ; .
LY 55— 40—28 5 298‘;1/ﬁ=AH

v

. .

163 ’:“%—AH 2 sl A

it rt—3 b -‘ iF

é 16& ‘J-!-—n AB v
e afgﬂ.

34V s=BH
B 3. N
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3: Nu kunnen wy de deelen van de Perpendiculairs , en

~ by gevolg de tuflchen-deelen, of de zyden van den
Driehoek LK G, vinden.

De regthoekige Drichoeken EBC, NCG zyn gelyk-
vormig. e :

.~ EC2CBs:: NC:GC

105V 3t =323} 5, UV 1GC

De regthoekige Drichoeken ABH , AEL zyn gelyk-
vormig. :

AB:BH :: AE: EL

40—34iV3i~—17 5, 143V 1=—=EL

165 V' i —EC

\

1504V 4 —=CL
3V A=CG

afget.
153V —LG

4. Op diergkelyke wyze worden nu de beide overige
deelen ook gevonden.

Om GK te vinden; zo is-
Srm— ¥
AH — 16214}
AC -

784

- afget.
S §, i
HC = 83741, dus isHC==214}/ ;1.
Nu zyn de regthoekige Driehoeken ANC, ADG
gelykvormig, ~ :
Dus AN : NC:: AD: DG
BV I5=3i—24; /] 2151V 3=DG
Wederom zyn de regthoekige Drichoeken ACH,
ADK gelykvormig. 0
DusAC:CH :; AD: DK
28— 2143V 57 - 243 // 186,34V  ==DK
o eItV a=—DG

afget,
1653 V4=—=GK
Om

J
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Om de zyde KL te vinden.
De regthoekige Driechoeken ACH, ADK zyn, ge-
lykvormig. :
Dus AC: AH :: AD: AK
_ 28— 2083V ;1 — 24} // 259;1 ¥ ;i =AK.
De regthbekige Driehoéken ABH, AEL zyn ge-
lykvormig. - .
Dus AB: AH :: AE: AL
40— 208} Vst —17 /1 1261 V 5y ——=AL 1
, 2504V A=—AK

13254 v ss—=LK
AANMERKING.

Het zal een veel fraaijer bewerking voorftellen, en
teffens veel korter zyn, indien wy vooraf de leiding
der gelykvormige lynen nagaan; waarom wy die nog
eens, doorde zelfde gelykvormige Driehoeken, zullen
bepaalen; en om dat wy gemakkelyk kunnen begrypen,
dat die zyde (KL), welke in den Diameter ftaat, een
byzonder voorregt heeft , zullen wy deeze maar alleen
vinden, en de overigen, na dat wy deeze Figuur een
weinig nader zullen ingezien hebben. Want het hoofd-
zaakelyke van deeze Figuur behelft, dat ’er een Drie-
hoek A BC in een Cirkel gefteld zy, en uit twee van
de heeken, als B en C, Perpendiculairs. BD en CE,
als ook uit den derden hoek A een Diameter , getrokken
worden. Dewyl dit nu eene regelmaatige verkiezing
is, zal ook blyken, dat de Eigenfchappen mede regel-
maatig zullen zyn, waarom wy deeze twee volgende
Tbeoremata zullen {tellen.

THEOREMA L
o Plaat 1. Fig. 3. '
5. Indien een Drieboek ABC in een Cirkel iep!aatﬂ i5,
en uit twee wan de bseken, als B en C, Perpendicu-
lairs getrokken worden, als mede, dat de Diameter uit
den derden boek A getrokken zy , zal de afge[needene Drie-
boek G KL gelykvormig zyn aan- den geftelden Drieboek

ABC.
' (Bs) BE-
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BaBE: Wi ¥aS w0
19, O’ dat ‘AE G 1Y een Vierhoek is )’ waar van de.
twee hoeken E en D regte hoeken zyn; : Ao
daarom <E AD4E GD—2Regte. Meetk, 1.'11.
; RTe b=t 0D -+ Cor. 2.
£ BGE+EGD==qoRegte. lbid. 1. 1.

Dus <EAD+EGD=<EGD+BGE
ECGD=<EGD.,. '

T :  afget,
_ Derhalven zZEAD—=«BGE
29, Om dat de hoek A'B H=—regt (Meetk. III. 7.), en
dus=<AEL is, en deeze Drichocken een gemee-
_nen hoek A hebben, daarom = ,
<AHB=<ALE. Meetk. 1. 10. Cor. 1. .
<ACB=<AHB  <ALE=<GLK. Meik,
3 1 01 ; . CIIII s- en 1"3‘

Daarom <ACB=<CLK "

Dienvolgens £AB C = < LKG.Meet#. I. lb.'Cblf..J_I'.'
THEOREMA IL
" Plaat 1. Fig. g,

6. Indien een Drieboek in een . Cirkel geplaatft is, en uit
twee van de boeken,als B en C, Perpendiculairs (B D,
" ICE ) getrokken worden, als mede , dat de Diameter
- (A H) uit den derden boek (A) getrokken zy; danis bes
< 'werftbil der Regtboeken wvan de zyden, en.ieder ander
afgefneeden deel, gelyk aan den Regtboek s begreepen van
die zyde , welke in den Diameter is, en de Perpendicua
Jair, die uit den derden boek CA) getrokken is, Dat is
DOAB.AD—COAC.AE=CIKL.AN.,

B'E'"W Y'S,
:.‘C

AN:AB::AC:AH//(0AH.AN=[JAB.A CQ Meetk.
AB:AH:AEWAL/LIABAL=

CIAH.AES IV, 9.

i A‘Bc _
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AB.AH.AN. AL_._AB VAH.AC.AE

.OAN.AL=DOAC.AE

AC:AH: AD AKHI:IAHAD'—I:IAC AK
-1 AC.ARB=EJAH.AN bov. hew.

AHACADAB==AH.AC.AN.AK

CIAD.AB—OANAK

O AC.A E=1AN.AL bov. hetv?
'ﬂfﬂru
COAD.AB—[JAC.AE—CAN. LK.

Dat te bewyzen was.

COROLLARIUM

7. Het volgt dan, dat het Voor{’cel, met behulp van
deeze twee Tbearsmatu, op een veel fraaijer wyze,
als wy het hier voor gedaau hebben, kan opgeloft
worden.

Want . ‘
AB—g¢o , BC =32, . AC =—of

AB.AH

AH,AC

e 2,

—A_I-;:—lxﬁao, BC =1024, AC. = l 33-4,;[

—3, L w3
. AC — 7134 AR —1600"
1808 vt 9384. "
—-—z - “Ln
G oo B — 1600 BC = 1024
o[ABC.NC=—=20c8, QDAB AE ==13060
2BC= 54——--—-——-—— 2AB—-80-——-__..
) NG = .53 S AR
-———-———1/ AC::s;
CNC= 102 DIAEAC=s
AC =784 :

"t s
¢ AN
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‘ m ::7731!- .
: 12375 o2%

e——

N | e T ®55

14
1
AN..-:T:-';/;S
aOJAC.AD=—=1360

2AC—356 : _
170

AD=— ;

AB=——y40
CDAD.AB —g71}

[JAE,AC=—=476

2 Theor. . . CDJAN.LK=—=495!
AN=y55=
LK=——132,*V ¢}.

Nu is, door Theorema 1.
BC:AC :: KL : LG
32— 98 — 132%;#V 1 // 115}V F=—=LG
BC: AB :: KL : KG :
32— 40— 132,V ;1 // 165;V ;} =—=KG

SCHOLIUM L

8. Dewyl wy gezien hebben, dat de gegeeven Drie-

hoek ABC, en de Driehoek GKL, op deeze wy-

. ze afgelneeden, gelykhoekig, en dus altoos gelyk-

vormig zyn , zo kan dit Voorftel ook omgekeerd

~worden,' zulks, dat, indien de zyden van den Drie-

hoek G KL bekend gegeeven zyn, wederom de zy-

den van den Driehoek A B C kunnen gevonden wor-
den. By voorbeeld :

s Indien een Drichoek A BC in een Cirkel gefteld -

" 4y is, en uit twee hoeken, als B en C, Perpene

49 diculairs BD, CE getrokken zyn, en zo me-

sy de,uit den derden hoek A, een Diameter A H,

s» ontftaat daar door de Drichoek GKL. Zo

3y RE

afget.
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s DU de drie zyden van'deezen Driehbek be«

s» kend gegeeven zyn , als KL—132:3v/ 4},

s LO=115}¥V 3, eI GK== mS-:Wﬁ‘,mic‘;t'

s, men na de:({ rie zyden van den Driehoek ABC?
OPL OSSING

KL=132;#V +, LG=115%YTF’GKz165'§fo'

132;% 1153 1653
g 35
4624 . 406 5780

© 578 ;
InProp.KL==8tot LG==7 tot GK=—==1p,
Nu zyn de Driehoeken KGL, en ABC gelykﬂoe-
kig; en daarom, Itellend_g BQ:Bx,
KL : LG¥ BCx AC
§——7—8x // 23=——AC
e T 3%=58C
KL : GK :: BC: AB
8 — 10—=—8%x //10x—=AB.
Dewyl nu de driezyden, by ftélling, bekend s 20
kan men wederom de zyde’KL'vindEr:‘, volgen?sy%‘bco;
BC = 8=z J}C —7% , AB — 102

vV

- — T —,

—T, ‘: -
BC =643x, AC —492x, AB —1002%

—
~ AC = goxx
" o 5
—_2 140X%
o ~ BC = o64x=
_ L. 2CJAB.AE— 85xx
2AB==20x q s
it 5 “AE=4ix
N . AC=7=x
VErin,

AC»



sa  /Opldfingen. der: konﬁ:ge VMagm ?
HU i AE Aﬁimﬁﬂ :

‘13'1-4155'—1629‘{! 'ﬁ——_AD =)

..... 1S5 yELY 1901

xox—-AB
e sl verm.
5 Nylwis r 3618 l?mx’ﬂ_ . - };
fovian = &l i =DAD.AB
npxx
D e =[AC. AE
' S g : afget.
c:mN KL.__-B—”i—DAB AD=CACAR
i lf I -’.!
BC == 64::.1: :

'——'8

AT ol gy —

: —i O rrzax’
—=2cADB ==1recoxx -

ndBC NC== agzs. '

Bb—'rﬁ'x

—— A — -{é N ‘ |I
TT }vc_,,,;i;, _

i oy e
U RE =22,

) 2 — Bjﬁm
YT 12544
by #‘_AC T as6

ﬁf 12375
- 256

v
6 AN=aV 12375

CJAN«



s 1 ﬂﬂNKL—_:%m
AN=:xy 12375 -

el
KL"*” 28}'/’163753: 159
N =V

16% 867 ¥==132% % 281/ 225"
16)(86;!.';k‘.'--—-;[:*gﬁ?t 28x '} ks

o 4 “ -.iixv‘\.: 4.1" '
By gevolg BC=—="8x——172
byt mn e ASSTmm S el o DR SR |
PIETEIREE A?m: 103 === 40 enz. + ol
-4 i - "‘.‘. ( VA = -.,.‘ THRTRL X , : "l_,‘fv_r
. i S OH OL FUM IL- ¢ s
9. 'De menigvuldige ‘Eigenfchappen , welke in deeze
Figuur te vinden zyn, ves{chaften een ruim veld van
fraaije en nuttige befpiegelingen. Het zal derhalven
+ ‘niet ongevoegelyk zyny, een korte aanleiding hiet toe

« t¢ geeven , en .deeze Eigenfchappen: by wyzé van
Theoremata te vervolgen. ch s

CrRBOREMA L
" Pliat. bg g
x0, Als, in een Drichoek AB C,uit twee van de boe-
ken, als B en'C, Perpendiculairs BD en CE getrok-

ken zyn ,zal de Iyn ,uit den derden boek A, door dit /ny-
punt G getrokken , mede Perpendiculalr op de derde zy-

“BCH B woyls)

Befchryf op A G en BC, :_als_ iDi‘a;m,r_er:, de Cirkels
BEDCFi en igDGE.; deedde‘ z:]:l!eh-beide door de
punten E en gaan , om dat die hoeken regt z
(Meetk. 111, 7.). ? i e g A

=l 3B ot] 11515551 % I

o Nu
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Nuis <0 A = <GED § Meett. 1L 5.

Dus £«GAD=<GBN ai W
2DGA=<NGD Meetk. 1. 3
Derh. <ADG=—<=BNG Ibid. I. 10, Cor. 1.

£ A DG =— Regt. Gegeeven

Dus £BNG —Regt. . e
By gevolg fnyden de drie Prrpmdzculmr: malkanderen
in ’t zelve punt G.

THEOREMA IV.
Ph’lﬂtl- F’go6‘:,

1x. Als een Drieboek ABC in een Cirkel ﬁaat, en mt de
drie boeken Perpendiculairs op buniie overftaande zyden
getrokken , en verder tot aan den Omtrek des Cirkels
verlengd zyn, dan zullen GP, GQ; en GR, door de
zyden des Drzeboek: 5 in twee gcly&c deelen gcdeeid wor=

den,
",BEWYS

Om dat de regthoekige Driehoeken DCB ACN
behalven den regten hoek , eenen huek C gemeen heb-
ben, daarom

ZNAC=—=<DBC Mm&._]:..lx.o.'(.'or. I.
ZNAC—=<NBP Ihid. 1IL. 5.

<DBC of GBN==<NBP . _
. N N = Rege
/ ; _ BN=——=BN gemeen

Derhnlven GN—=——=NP Metk. L 15..
Zo 0ok GD=—=DQ =
GE=——ER

COROLLARTIA.
x2. Hier uit volgt

1. Dat altoos de drie Iynen , uit iederen hoek get;ok-
en,
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ken , aan malkanderen gelyk zullen zyn, dat is
BP=B{3—=BR; PC=GC=0C; AQ—=s

- AGE==E AR ' -

iI. En om dat CJAN.NP=CIBN. NC ( Meetk.
IIL 11.) . en NP=NG is,zo blykt, dat CJ AN.
NG=[BN.NCis; en zo is wederom CIBD.
DG=0OCD.DA, als mede COCE.EG=—"
COAE.EB, enz.

THEOREMA V.
Plaat 1. Fig. 6.

13. Indien een Drieboek ABC in een Cirke! flaat, en uis
tawee boeken B en C Perpendiculairs BD en CE getrok-
ken worden , dan zal, trekkende wuit den derden boek A
een Diameter A H, de Figuur BHCG altoos ¢en Pa-
rallelogram zy7.

BE W'Y 8.

Dewyl 2ABH= cen regte hoek (Meetk. III. é.)
—~CEB is (Stell.), zo is ook BH parallel aan CE
(Meetk. 1. 7.).

Wederom < ACH— een regte hoek (Meetk.IIL. 7.)
=—~2BDC (Stell.); daarom HC parallel aan BD
( Meetk. 1. 7.).

Dienvolgens is de Figuur BHCG een Parallelogram.

Dus HC==BG, en BH=——=G C (Meetk. L 21.).

Om dat de hoeken P en N regt zyn, zo is HP paral-
fel aan BC, de Boogen, en de lynen PC=—BH, en
by gevolg <BAH—<«PAC (Meetk. l1l. 5.). Ver-
volgens zyn de Driechoeken ABH, CAP gelykhoekig,
en gelykvormig.

COROLLARIUM.

14. Uit de evenwydige lynen BH en EC is de hoek
BHL=LEKG (Meetk. 1. 7.), en HBL—=KGL;
dienvolgens zyn de Driehoeken BHL , GKL gelyk-
vormig ; en ieder gelykvormig met den geheelen
Driehock ABC, volgens Tbeorgma L.

(C) SCHO-
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SCHOLIUM IIL

15. Indien wy deeze Figuur nog een weinig nader be-
[chouwen, ziep wy, dat daarin ABHC, ABPC
Vierhogken ayn. ;

Dat de Vierhoek ABHC in een Cirkel ftaat, en
¢én van zyne Diagonanlen, als AH, de Diame-
ter des Cirkels is. -

Dat de Vierhoek ABPC ook een zodanige Vier-
hoek is, die in een Cirkel ftaat, zulks dat de
Diagonaalen malkanderen regthoekig {nyden.

IV. VR A AG. Phaal Fig.7.

"In een gelykzydigen Driehoek , waar van iedere zyde
29 doet ,is uit elken hoek een Cirkel befchreeven , waar
van de Diameter is s2. Indien nude punten D, E, F
daar deeze boogen malkanderen fnyden , door’ lynen
faamengevoegd worden, ontftaat: daar uit de binnen-
fte Driechoek DEF, Men vraagt na de lengte deezer

zyden , «n na het vermogen des Driehoeks ?
. OPLOSSING.

1, Dewyl deeze Driehoeken ABC, DEF gelykzydig
zyny zo is het klaar, dat ieder Perpendiculair op het
midden van iedere zyde valt. Hierom, ftellende ie-
“dere zyde van den Driehoek ABC==24, is AK=—
.BM=—=a. Neemende nunog den firaal der Boogen

BF =5, dan is:

2. In den regthoekigen Driechoek ABM, de zyde AB

2

— —_—2 4
.~ =oa, dus AB =4aa; hier af BM =aa, zo is

A Mzz 3as, en by gevolg . . AM=—=av ng
3. Wederom is in den regthoekigen Driehoek FBM,
e ) —

BFzzbb, hier van BM z.-.-::.r:m, blyft FM —1¥b a
_aas,enbygevolg . « . . FM==ybb—aa.
Deeze FM dan van @_l‘i g_e_t_r_gkken 5 I8 he:_'overhlyf-
fel AF—aV/ 3 =V bh—aa.
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4. Vervolgens zyn, in den Drichoek ABF, de drie
zyden AB, BF, AF, ieder byzonder, "bekend,

. ‘waar door de lmgta Al kan gevonden worden wl—
-gens de Gronden der Mutkunﬁ IR8 -:* ;

AB=2a ,BF..E- AF—'-,M'G'YS—!'YI’,E—.-?M'. gx

AB...4aa,BF bb, AF-'-zaa-l-bb_zal/:;lb-sM*
B—-q,aa G el '

— verz.

LT i 6aa+65-—aal/d75'—3m
BF —— ! . = w

afg.
2[JAE. Al""'daa-—nav;),bb—gaa‘

aAB=—y4s —
Al=—1la — iy 356—3&5

AK=——a / - '

FL=1 K*_—_'.-r—af;'a-}--;l/gbﬁ — 344

oyt e 2
FD——a+ v 3bb—3aa
5. Indien wy nu deeze uirdrukking in getallen over.
brengen, zo is hier mede de zyde van den gelykzy-
digen Driehock DEF gevonden,  Want, a==14},
en b:zd gegeeven zynde, zo is

PO ] Yv/3x26 — 1at
=14+ V 5% 676=—210}

— 143 3465}

—14;+ vV 13975

== 13V x 09

— 14; -j—’y_’ 69

= — 145441V 0y .

6. Nu kan het Vermogen, of de Inhoud des gelyke
zydigen Driehoeks BEF emaiﬁhlﬁ gevondu;n WOre
den; want zoekende de g: , Verfies

ni(vuldlgd men die met de halve afi :, om het be.
(Ca) geers

HI



36 Oploffingen der. konflige Vraagen
. geerde te verkrygen; of men kan de bewerking, op
- eene gemakkelyker wyze, dus inrichten. ‘
;- Vermenigvuldigende AM=—aV/ 3 met de halve Ba-
fis BC=—=a, komt de Inhoud des Drichoeks ABC
—aav 3, en om dat a—14} is, daarom aa=—210},
en dus de Inhoud A B C==210}v 3;datis, in eene al-
gemeene Surdifche waarde , ==/ 210t x 210} x 3= »
V 1336151 :
7. Dewyl nu de Driehoeken ABC, DEF gelykvormig
. zyn, ftaan hunne Inhouden tot malkanderen in re-
- den, als de vierkanten der zyden (Meetk, IV. 23.).

Nu is de zyde AB =29, dus AB‘=341; weder-

- —
om, de zyde DE—-—14}+ 4: v 69, dusDE —-
6470 =522 ¥ 69° .

4.
— i g
Derhalven AB : AABC :: DE : ADEF
6430— 522V 69
408 5,5, 83V 3 o 4

6430 — 5221/ 69
4

of 4 53 V3 4

16y, V'3 5, 6430— 1522V 69

8.4y '3 4y 3215— 261V 69

aQ Q- 20 6
Jomt: <yt 1SV 3 2 1Y XS b DEF

Om deeze nitdrukking in algemeene Surdifche Termen
te vinden, zo is:

V3215x63215x3 e 261 %261 x 207

64
. 10336225 68121 %207

T 64
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31008675 14101047

=V V.6
Dat is, de Inhoud DE F=—=484510}} — 1/ 220328}%.
AANMERKING.
By deeze vierde Frasg tekent LupoLr aan, en zegt;

ss De eerfte Vraage van deeze vier ,hebbe ik (Gedezy
sy Glleen de Eer) gefolveerd, door de Tafel Sinuum; de
5 andere drie opgeloft, en het begeerde gevonden in
ss irrationaale getallen ”. Gelyk wy nu ook gedaan
hebben ; en alhoewel LuboLr op deeze Vraagen gee-
ne antwoorden geeft, zal het nogthans zeker genoeg
zyn, dat wy het waare doel-wit derzelve getroffen heb-
ben. Men kan uit deeze aanteekening gevoegelyk be-
fluiten, dat deeze vier Voorftellen, in dien tyd, voor
zwaare, of kunftige, Voorftellen zullen gehouden zyn,
daar dezelve , myns bedunkens, echter niet zwaarwig-
tig zyn, én volgens de eerfte gronden der Meetkunft,
met behulp van de Theorie der Surdifehe grootheden,
gemakkelyk opgeloft kunnen worden.

V. VRAAG. Puaatl Fig.s.

Daar zyn twee ftukken Lands, hebbende elk de ge-
daante van een Regthoek (Reflangulum). Als men van
de grootheid des kleinften, het getal der lengte des

ootften aftrekt,is het overblyflel 460. Van her klein-

e Stuk ftaat de breedte in reden tot de lengte; als g
tot 5;en als men de breedte van hetzelve van de breed-
te des grootlten Lands aftrekt, blyft ’er § van de leng-
te des grootften. e
_Indien nu deeze beide Stukken, te faamen 36co I3
Roeden inhouden, vraagt men na de lengte ep breedte
van elk ftuk Lands?

OPLOSSING.
Stel de breedte AB—a3x

z0 is de lengte AD—j5=x
Inhoud ABCD=— 102z
EHz=z

Yerm.

— ——— afget,

iz, ) (C3) jes
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1ox% == 2= 460

of z==10xx+460
22 == 100 ¥*~=~ 9200 2% 4 21 1600
7%x2 =70}~ qpa0x
- 8tel de breedte EF =4y
de lengte EH —=z

Inhoud EFGH=—yz
Iuhoud ABCD: 10 %%

Verm.

Verg.
1o xx 4= y 2 ==3600

' 3600 ~—10%
komt y:3 =

2x afgq

30600 — 10Xx—=2%2
zi

—
——

z

~le

25300 — 70X — 14 XZ—=22%

: 22 == 12600 — 35 XX == 7 X%
De bovengevonden waarden van 2z, en 7%% nu in

deeze Vergelykinge gebragt, bekomt men eene Verge-

lyking, waar in maar ééne onbekende gevonden wordt,
Men heeft derhalven

100 %% == 200 %5 4 211600 == 12600 — 3§43 — 7027 #

b s gt (4 3220%

of 1c0x%4 705" — 0165 7% = 32202 + 190000 =0
5 ———

20 2% 4 14 3% = 183922 — 644 % 439800 =0
- go x4 14 234 390800 = 1833 2% 4644 %
AANMERKING,

Deeze Ver%lyking is de zelfde met die, welke Lu-
poLF op dit Voosfiel aanteekent. Dewyl nu dit Voﬁz:i
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{tel van weinig belang is, en niet veel moeite vereifcht
om tot eene Vergelykinge te komen, ziet men lige ,dni
de geheele hoofdzaak van hetzelve , eén zo ook van
eenige volgende Veorltellen , voornaamelyk behelft,
den Wortel, uit deeze en diergelyke hooge Vergely-
kingen , door nadering te vinden. Het {chynt, dat
LupoLr, eén miflchien meer andere Schryvers van dien.
tyd, hier toe eene algemeene Leerwyze gehad hebben;
maar hoe, en op wat wyze, die geweeftzy, is my 6ns
bekend. Indien men nu geene moeite in het Rekenen
ontziet, gelyk Luporr dit veelvuldig, en voornaame.
lyk in dit Boek over den Cirkel , getoond heeft; is het
niet veel kunft, om deezen Wortel door nadering te
vinden: echter is het noodzaakelyk, dat ’er een weg
gebaand worde ,1angs welken men den wortel, déor na.
dering , uit de hoogere Vergelykingen kan vinden, als
zo men, zonder denzelven ,deeze Voorftellen wel tog
eene Vergelyking kan brengen, doch geenzins de ant-
woorden vinden. Ik zal derhalven eenige wegen voor-
ftellen , langs welke men tot de ontdekking der begeer-
de Wortelen kan komen.

SCHOLIUM L

Om dan deeze hoogere Vergelyking, door naderin;g,
te bepaalen, kan men zulks op de volgende wyze doen.

1. Zoek altoos eerft tuffchen welke bepaaling de
waarde van x begreepen is. En na een weinig over-
weeging , bevindt men, dat x =8 te groot;en $=7
te klein is. Want

Neemende x—8, zo is s¥=—=04, a’=—g512, en
x* == 4000, ‘
Derh, 202*=——=81920  1833ax——117312

14 VS 9168 O4q4% — '§i52

—_—— 122464 dus xte
128883 g (groot.

 Neemende x=—==7, zo is xx=4p; P ===1943,
#*—240I.

(C &) 20%%e
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gosx*——48020  1833Xx——89817"

142 —— 4802 044% —— 4508
39800 —
—_— 94325 dus » te klein.
92622 ,
2, Neemende x——7.5, zo is xx =——§6. 25,

x'——=421.875, ¥*=—31064.0625.

2014 —=063284 . 25 1833 xx =——103106.2§
Igxi—= %§936.a§ O44x =—= 48730
39800

——

—_—

107036.25 dusx te
108990 . 50 (groot.

3. Neemende x ==7.4, 20 is xx==54.76,
w'—=405.224, 2*=—=2998.6576.

202*=y50073.1§2 1833 xx —= 100375.08
142°=— 5673.136 6447 —= 4765.6

39800 L
———— 105140.63 dus x te
105446.288 ‘ (groor,
4. Neemende ¥==7.3, zo is ax ——=53.20,

a?=—==180:017, ¥* —=2839.8241.
203t —=567906.482 1833 *x —=—: 97680.57

g xP=—= 5440.238 644 ¥ =——= 4701.2
90800 JER
—tr .+ 108381.77 dus x te
103042.72 (klein,
5. Neemende ¥=—=17.35, z0 is a%¥ == 54.0225,

& =——1397.065375, ¥*—=2918.430500625.
202t = §8368.610125 1833 %% =——99023.2425
142° == 5558.91525 644% —= 4733-40

39800
— 103756.6425 dus
103727.525375 (x te klein,

6. Nege
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6. Neemende % =—=7.36, z0 is ¥% == 54.1696,
#? =——1398.688256 , xt=——2034.34556416. 45

20 x*—= 58686.0112832 1833 2% =—=09292.8768
143’ =—= 5581.635584  044% —— 4739:84

39800
104032.7168 dus
104068.5468672 (x te groot,
7. Neemende x =——=7.355, 20 is X% == 54.0006025 '
¥3——1397.876263875 , %* —= 9926.63799308000625.
sox* =—y58527.5984100125 1833 %x = 99158.013815
14x5° = 5570.26769425 G445 = 4736.02
39800 - R
103804.633825
103897.866 1102625 (dus xte groot.

8. Neemende x=—=7.354, 20 i$ 28 == 754.081316,
%} =2307.713997864 , ¥* =2924.788740291850.
0% == 58405.77480583712 1833 %% ——00131.052a28
143°== 5567.995970096 044 % == 4735-976
39800

103867.028228
103863.77077593312 (dus x te klein.

Dit dan op deeze wyze vervolgende , zal men einde-
hyk de Waarde van x zo ma kunnen vinden, als noo-

ig is.
SCHOLIUM IL

* Indien men dit, volgens de getoonde wyze , moet
verrichten, zou ’er nog eene ongemeene moeite ver-
eifcht worden, om den wortel zo na te vinden, als Lu.,
poLF dien opgeeft. Want men vordert daar mede tel-
kens maar ééne letter, indien men het ten beften aan.
treft, of men doet wel eens alle moeite te vergeefs;
zelfs is het byna ondoenelyk , als de getallen zeer groot
worden, ten ware men hier eenige Weeken aan wilde
arbeiden. Hierom zullen wy eenen anderen weg aan-
wyzen, om, ware het mogelyk, telkens eenige lette-
ren meer in den wortel te vorderen. Deeze gefchied:
yolgens den Regel Falcis, door het bemiddelen van de
: Cs) ver=
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verfchillen; en indien men zich bepaalt, dat door de
eene fielling = te groot bevonden zynde, door de an-
dere wederom 2 te klein komt, zal deeze bemiddeling
veel fterker aantrekken s dus zullen wy met de zélfde
moeite , die reeds in het eerfte Scholium gedaanis, wel
zo veel vorderen , dat de waarde van x na genoeg bepaald
zal worden. -

De Vergelyking was 20 3%+ 1427 - 30800 =— 1833 #
ax4=044x. -

1. Neemende x ==8, 20 is xx==64,27 == 512, 2% =

- _ (4096
20x*——=381020 18332y —=—=117312
145 =—= 7168 644 —= 5152
30300 ——
et 122464
128888 128883
0404
Neemende ¥==7, zo0 is 2 =—49, 27 =143, x¥==
(2401.
20 x4 —= 48020 1833 xx 80817
1427 == 4802 O44x —= 4508
q0800 —_—
e 94325

02622 02622
E==7...—1703

E==8 4w +64n4”3127_

44968
13624

58552

———

8ra2y
komt x=—=7.3

2. Neemende ¥==7.3, zZo is ax==53.29, a’=s
480,017 » %4==2830.8241.

20 gt
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a0 3*==56796.48¢ 1833 22 =97680.57

140°== 5446.238 644% == 4701.2
39800 iy

— t— 102381.77
102042.72 - 102042.72

~— 1%0.0§

Neemende x — 7.4, 20 i8S zx:§4.76 s X3I==405 .0
(224, x* =12008.6576.

202t =—50073.152 1833 ¥ == 100375.C3
1453 =— 5673.130  644% —= _ 4705.0

30800 e :
W i i 105140.68
105440.288 _105446.233

T4 hgoseetll o

2230.9384
2508.970
e e

4739.9084

e

644.658
komt £ ==7.35.

3. Neemende 2=—=7.3§, 20 is ¥ ==54.0225
& ==1997.065375 » %' ==2018.43050625.

20 x* — 583068.610125 1833 @z ==909023.242§

142 == 5558.01525 644% == 47334
: vl 103756.6425
103727.525375 7 103727.52537%

—20,117125

Neemende %==7.46, 20 is &r==54.169, g==o
© "( 398.688236, x4 == 207434556418

20x%s
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20 x* == 58686.9112832
142 = 35581.635584

39800
104068.5468672
1833 ¥ ——00202.8768

6447 == 4739.84 .

104032.7168
104068.54_68679 ‘

7 36 = = =~ 4-35.8300672 I
7:35 = = - =29.117125 l 649471922

214.30204
263.35099392

- 47765303392 .
64-9471928 ——— —— e
komt x = 7.35449

4. Neemende x =—=17.3545, 20 is xx = 54.08867025,
%= 307.795125353025 ,8* == 2925.5842494132350625.
a0 x* = 58511.68498826470125

14x° == 5569.13175495075
: 39800

103880.81674321545125

1873 %% ==00144.53256825
644X =— 4736.208

103880.89056825 ‘
103830.81674321545125

— 0.01382503454875

Neemende x == 7.35451, 20 i8 xx == 54.0888173491,
¥=307.796748015038851, x*=—=2925.6001612507022
‘ : . ; (45906801,

20 xte



van' LUDOLF vax KEULEN. 43

a0t == 58512,00322501404878 13602
14 2= 5569.154472223143914
39800

103881 .15;}6972371926953602

1833 xx == 99144.8021844033 -
6445 == 4736.30444

103881.10662 449033

103881.1576972371 926933601
103881.1066244033

x=7;35451 v oo . 0.,0510728238926953600
==7. 3545+ « «+ =+ « « 0.01382503454875

3756150833188280265909
1016763548402273625

47729143816805538p0509

6489785844144 :
komt ¥x=—7.35450213043

Dus hebben wy dan het antwoord gevonden, gelyk
LupoLrr ftelt, naamelyk, dat x=—7.35450213 te min,
en x ==17.95450214 te veel zy, waar vit men ziet, dat
deeze nadering, door den Regel Falcis , veel gemak
aanbrengt, en den arbeid niet weinig verkort, voornaa-
melyk, als ’er veele deelen zym, en dat dus de ver-
{chillen klein worden.

SCHOLIUM IIL

ArceMEENe WYZE, om de Wortels, door nadering, ts.
qﬁi{ndeu, uit eene Vergelykinge van eeme willekeurige
agt.

Niet tegen(taande de voorgaande Leerwyze zeer
dienftig s, om de Wortels der hooge Vergelykingen ,
door nadering té vinden, is nogthans de bewerking ee-
nigzins laftig , om dat de getallen; die fomtyds al vry
groot zyn, tot zulke hooge vermogens moeten verme-

nigvuldigd worden. Wy zullen derhalven nog eene
AT ane
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andere Leerwyze voordragen, die , behalven dat dee
zelve fterker aantrekt, in de bewerking veel gemakke.
lyker is. Wy zullen dus onze gevondene Vergelyking
nog eens neemen., en derzelver Wortelen , volgens dee«
ze Leerwyze bepaalen. ARt
De Vergelyking is 20x'+4-14 31833 4% — 644 5 =
s { = 39800=0.
By het eerfte onderzoek, vindt men =8 te groot ,
en x==7 te klein ; daarom , neemende z—- 747,
zo is3 :
205+ == 48030427440 y+5880 yy+560 y*--20y¢
1437 == 480242058y 20437+ 143}
<= 1833 4% ==~ 89817—25662y —1833 5y
— 644% == 4508 ——044y - -

— 17034 3192 943413y + 574 '+ o
. (20y*=0

of 43419y4 3192y ==1703 — 574 P— 20 Y=o
Neem 43415y + 3192 y==1703, 20is y==0.36; _
: ’ dus x==7.16 te groot:
Want 4341 9y-+3100 y==1703 ~—5743*~20y*
. . ' 4341

— { :
4341 Yy 4341%3102 ) = 7392723
K] 19;

= 2547216

o

i e '
4341 37 +4341%3192 3+—;-l ==0930939
v

43415+ 1596 =3152

%

4341
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- 4341y==1556"
434[ - e e I X .
£y y= 0.36 te groot, dewyl van dit Surdi/che
V9930919 de -overige Termen 574Y°—209%* behoor-
den afgetrokken. te zyn geweeft.

Stel nu wedérom x==7.35 41y, zo is:

20 ¥ == §8368.610135 + 31765.23 y+6482:7yy

i ke +5885° + 2054

42 —=—= 5558.0152504 2268.045y 4 308.7 )}

‘ (33-!41’,

1835 XX == e 99023.2425 ——26045.1  y—1833 ¥y

—044x —=— 47334 - 044y
.=~ 39800

\

—20,117125 +6445.075 )+ 4958.4 7
; W02y’ 20y =0
Neemende 4958.4 Yy 4 6449.075y=20,117125
R (— 602> =—20y*
. 3222.537§
10384747'.93890625
144374.3526000=20.117125%4958.4

10§20122,20150025

73944.8509048
3222.5375

... 22.3334048
. 4958.4 -

. komt y=—=o0.004502137
; 7-35

X¥==2.354502137 te groot,

Want van de Surdifche waarde y/ 10529129.25!5069_&
behoorde nog 602 Y2~ 20 y* afgetrokken geweelt te zyn,
Doch om dat y nu zeer kilein is, daarom yy nog veel
kleinder; wederom »* nog veel kieinder , en'y* nog one
. ge-
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gemeen veel kleinder, en derhalven is dit kleine ver-
fchil van zeer weinig helanﬁ; dat nog nader blykt,door.
dat wy hier mede reeds het begeerde antwoord van
LunoLr gevonden hebben, naamelyk, » meer als 7.
35450213, €n minder als 7.35450214. :

AANMERKING

" Wy kunnen nu, met weinig moeite, de waarde van
3 nog veel naauwkeuriger bepaalen. Want, indienwy
aanmerken; dat de Ruimte ABCD (Plaat 1. Fig. 9.)
het Surdifche Quadraat (v 1052012299150625 — 602 #
3 —20)*) verbeelt, zo is BC na genoeg ==3244 .#
8609048. Stellende dan den Haak ECG=602Yy'+ »
209*, zo is de Regthoek EBCH na genoeg —301#
9* 4 109*; neemende hier in y=—o0.004502137, z0 is
g01y + 10y = 27469320676269440160 (24) , deeze
gedéeld door B C== 3244.8609048,

komt na genoeg HC=—= - - - - - - 846548
¢ BC of DC==0.004502137 4

Blylt y——o0.0045021362534515
7-35

*==7.3545021361534515
VL. VRAAG.

Daar zyn twee andere ftukken Lands, ‘hebbende elk
vier regte hoeken, waar van de breedte des kleinften
in reden is tot zyne lengte, als ¢ tot 5. Als men tot
de grootheid van beide, het getal der beide lengtens
vergaart , komt’er 7505 en vergaarende den Inhoud van
het kleinfte tot de lengte van het grootfte, is de Som
200. Men vraagt na de lengte én breedte van ieder
ftuk Lands?

2 OPLOSSING. Plaatl. Fig. 1o.

Laat zyn, de Inhond AC—=10%%
bl de Inhoud FI—— 39y
&5 AD—= 5%
=20 FH=—= 3%
o ‘=7 A verg.
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100x + 33455+ 3y=—=750 '

103% ‘ +3y—=200
— afget.

_ 39y+5% === 550
10 X% 4§y =200

of §y—=1200 — 102% ‘
}verm.
LY

3 — . —— ——
200 —=~ 10 XX
JE=T
AR

4moo44oooxx+.toox*

3Py=—= 3
5.’3‘.‘:’:5:&'
verg.
‘40000 — 4000 1% -4 100 x*
33’?4—5“-—-5-“"' 3 =550

15 & 4 40000 = 4000 2% 4 100X+ ——= 1650

ibo#‘—:;oooxx;l— 15x+38350—==—o0a
a*—4oxx40. 15841383 .5 ==0
of a*40.15x+383.5 40x%

De waarde van & wordt door nadering, volgens den
Regel Fulcis gevonden. Men befpeurt aanftonds, door
een naauwkeutig onderzoek , dat x——4 een Weinig te.
klein is. Want

1. Neemende x —4, zo is xx__td en x* —=2506.

¥*t——a56 , 4oxx ——040
Q.154—— 0.60
383.5

G640.1
640

o.I te klein,

( D) 2. NCIO

100
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2. Neemende */==4.,00], 20 is ¥& == 10.00801 ,
1 =—— 2506.2560960 16001
o.I5x—— o0.60cls
8835

640.356246016001
402% ——0640.,320040 )

.te klein 0.036206016601
3. Neemende »=—=4,002, 2p is xx =—=16.016c04,
——=256.512384128016 .
0153 —= ©.600!
383.5
640,612684128016
40 xx === 640.640160

4.002 . o . 4 0.027475871084
4.001 . . . —o,osﬁzpdomocx

144896476036002
10993096380798§

254827439843986

% =—4.C0I5683
Derh, x==4.00156 te klein, en x==4.00157 te groot,

- 63681337085

Is nu gevonden x=—=  4,00157,

zo is 2x——= 8.0c314
s$3¥—= 20.00785

—————— VEIm.
Inhoud van’tgrootfte 1o x4 =—=160.125624649

van 200

3Y== 39.874375351
y—— 13.201458450

 ——— verm.

In-
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Inhoud van ’t kleinfte gyy=—= 529.9886032
10 xx —— 160.1256246

§x=— 20,00785
3y == 39.8743753

749.9954531
- . moeft zyn 750
Het geen nog ‘geen .%,; van een Roede verlchilt, en
derhalven is het antwoord na genoeg gévonden.

AANMERKING,

1. Luporr tekent by dit Voorftel aan, dat bet ligter
is, als bet voorgaande, het geen ook waar is, alzo
de Vergelyking, wegens de getallen , zodamig is3
dat men de waarde des Wortels, met weinig moei-
te, door madering kan vinden; doch voor het ove-
rige is die van de zelfde natuur, als de voorgaande,

2. Hier op volgen nu vier.byzondere.regtlynige Fii
guuren 4 te weeten; een Vierhoek, Vyfhoek, Zes-
hoek , en Zevenhoek , welke begeerd worden, in
eent Quadraat te veranderen. Deeze hebben geen
Ne°., en fchynen van het getal der Voorftellen uit-
gefloten te zyn ; het is nogthans niet waarfchyne-
lyk, dat dezelve als een aanhangfel der voorgaande
zyn opgegeeven , alzo zy van een gantfch andere
Natuur zyn. Wy ;ullen de wyze aantoonen, hoes
danig dit gefchied , het geen iemand Kklaar genoeg

_ zal voorkomen , die zich de g7fte Brog. I, Boek, en
14 Prop. 11. Boek van Euclides herinnert.

1. Om een Vierboek in een Quadraat, of gelykzydi te
boekig Vierkant , te wrm%erm. iy 5.

OPLOSSING.
Plaat 1. Fig. 11.

Laat ABCD de gegeeven Vierhoek zyn.

1. Trek BD, en uit C, daar: aan evenwydig ;. de
regte CH, ontmoetende ALY, of deszelfs verleng-

de, in H § ; 3
(D2) 2. Trek
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2, ‘Trek uit Bop AD de Perpendiculair BE ; deel de
zelve in twee gelyke deelen in Q, en trek door Q
de.onbepaalde lyn FG, parallel aan "AH j vervol-
genil ftel AF en HG perpendiculair in de puuten A

3. Verleng AH, maak HM=—=HG, en befchryf op
AM een halven Cirkel.

4. Verleng dan GH tot deezen Omtrek in I, en maak

~op ‘HI een Quadraat,dan zal het begeerde vesricht

zyn.

BE WY S
ABCD=—=BDH Meetk, IL. 2. Cor. 1.
AABD—=ABD

i verg.

ABCD=—AABH ‘

AABH=—AFGH Meetk. II. 2. Cor. 1, 2.
AFGH=DOHI Meetk. IV. 16.

Dienvolgens ABCD .. . . =OHL Dat te beavy~
(zen wur,

" 2. Om een Pyfboek in een Quadraat te veranderen,
OPLOSSING,
Plaat 1. Fig. 12,
Laat ABC DE de Vyfhoek zyn.

1, Trek de Diagonaalen AC, CE, en nit Ben D,
evenwydig aan dezelve , de lynen BF en DI, tot
dat die AE, of deszelfs verlengde, in Fen I ont-
moeten,

2, Zo.is dan de Driehoek FCI gelyk aan den Vyf.
hoek ABCDE; maak derhalven , als vooren, het

Quadraat 1K L. M gelyk aan dien Driehoek, dan is

“~

hiet begeerde verricht.
5. Om een Zeshoek in een Quadraat te veranderen.
OPLOSSING.
Plaat 1. Fig, 13.
Laat ABCDEF de Zeshoek zyn.
1. Trek de Diagonaal DF, en uit E, evenwydig l:lan
: e~
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dezelve , de lyn EG; trek ook DG 4 zo is de
Vyfhoek ABCDG gelyk aan den gegeeven Zes-
hoek ABCDEF. i

2. Verander deezen Vyfhoek ABCDG in een Drie-
hoek CIK 3 den Driechoek CIK in een Regthoek
KL MI, en deezen in het Quadraat IOPQ ; zo is
iig PZéshoek ABCDEF gelyk aan het Quadraad

4. Om een Zevenboek in een Quadraat te veranderen.,
OPLOSSING.
Plaat 1. Fig. 14.

Laat ABCDEFG de Zevenhoek zyn.

1. Trek de Diagonsal E G, en daar aan evenwydig
FH, vervolgens trek E H.

2. Wederom trek DH , en daar aan evenwydig EI;
vervolgens voeg de punten D, I te faamen.

Dan is de Figuur ABCDI een Vyfhoek van gely-
ke grootte. 0

3. Aan de andere zyde op gelyke wyze gedaan , zo
is L DI een Driehoek van de zelfde grootte.

4. Deezen Driehoek L D1 dan veranderd zynde in een
Regthoek AMNI, en deeze in het Quadraat IPQR,
zo is het begeerde verricht , gelyk™ uit de Figuur
klaar genoeg te zien is.

VII. VR AAG. Plaal Fig. 15.

In den Vierhoek ABCD is de Diagonaal AC ge-
trokken, maakende met de zyde CD een regten hoek
ACD, en uit den hoek A,op de zyde BC, de lyn
AE; indien nu AB=14, AC=13, BE=—=CD,
:3, en E C—=6 gegeeven zyn, en dat uit het punt
E “de lyn EF evenwydig aan A B getrokken wordt,
vraagt men, loe lang AF, FD, BF, en EF zullen

zyn?
OPLOSSING.

) 1 Inl den regthoekigen Driehoek ACD, is AC=13,

CD=9; dus AD—5V 10.
2, In den Driehoek ABC, s AC=13, AB =14,
(D 3) en
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en BC—=1 i,dua vindt men , volgens het 149¢ Voor-
ftel Boek IX. van de Gronden der Meetkunft, BK »
=8}, CK=6%, en AK=—n1}

3 Dewyl nu AK en DH Perpendiculairs zyn, en de
hoek ACD regt is, zo zyn de Driehoeken AKC,
CHD gelykhoekig ( Meetk. I. 9.), en dus ook ge-
Iykvormig.

Derhalven AC:KC::CD:DH

13=06} =~—9 /f 4it=—=DH —=0K

11 « ... —AK
6% « » » « —=AO
AC:AK::CD:CH , -
13—11}—-9/,fg§$__CH
1 ==—=CK
) 143 =2=KH.

"4 Aangezien nu ook de regthoekizge Drichoeken
AOD, AKN gelykvormig zyn, zo is:

AO: AD:: AK: AN

tr—5V 1lo—11:// 83 v 10,
AO: OD:: AK: KN

gt 1435 —— 11} // 24533} ==KN

8 —= BK
— ——————yerg.
gzt ==
$ === BE
i ﬂfget.
294+ == NE

. Dewyl nu E F parallel aan AB is. zyn de Driehoe-
; Ken ABN, Eg N gelykvormig (Meetk. 1V, 10.),
waar door dan de deelen AF , DF, als mede de
““iyn EF, gevonden worden. Whant

BN : BE :: AN : AF
3t —9—8iiv 10 [/ 235/ 10 ==AF
: ‘5 on;x:&D

2§ ¥V 1o 2==DF
AF==
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AF==a% V10 :

AN=—8}iiv 10

BN : AB :: NE : EF
3951 — 14— 233 // 10;ff ==EF.
6. Om nu eindelyk de lynm BF te vinden; zulks kan
gemakkelyk, door middel van den regthoekigen Drie-

oek BL F, gefetiieden, deot eefft dé fegthoeksdy-
‘deén BL , FL van dien Drichoék té bepaalen.

Dewyl de Drichoeken AKN, FLN gelykvormig
Zyn, zo is

AN : AK: FN:FL
8351V 10— 113 — 6335 v 10 /[ FL=8}}

et 184633111_
: Fh= 2805625

AN : NK :: FA: KL
811V 10— 2433 — 052V 16 //K L = 62134¢

1877

BK =8} ,
—_———verg.
BL=15%% |
BT ... 638370750
B o= 2805625
ﬁ':_— 184633744
2805025
iy m:’ve:'g.
BF e 2830045

=" 2805633
Dat HTFS:.- 20%; 346
BF== 293,

(D4 VIIL
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VII. VR A A G. Plaat 1. Fig. 16.

Indien men , in den voorgaanden Vierhoek , uit een punt
in de zyde BC tot A D, een lyn parallel aan A B trok,
zodanig; dat ddar door van den Vierhoek een ftuk af-
gefneeden worde , dat even zo groot zy, als de Drie-
hoek A BF; vraagt men na de lengte van deeze lyn?

OPLOSSING.

in de voorgaande Zevende Fraage zyn alle de byzon-
zondere deelen van deeze Figuur gevonden, waarom
wy dezelven hier flegts zullen overneemen.
1. NB=72;%, dus N B=—16}}>
Perpend. F L— 8;31}

VErms

—— Verm.
Inhoud A BN —=#2izée,

g. Nu zyn de Driehoeken ABN » PRN gelykvormig ,
daarom:

. z z
Inh. ABN : Inh,PRN :: AE : PR Meetk. 1V, 23,
2
SR ——HENt =196 // 14153 =PR

V1312t — PR debe,

o _(-geerde lyn.
AANMERKING,

"Indien dit Voorftel in getallen wordt opgeloft, zoals
Luprir zulks begeert, is hetzelve van weinig belang,
gelvk uit de voorgaande Oplofling blykt; en al wierdt
dir Meetkunltig™ gégilcht, is de Vraag nogthans niet
zwaar , dewyl dezelve dan voornaamelyk hier op uit
komt; ,, Om den Driehaek PR N zo groot als den
4 Drichoek BF N, en gelykvormig aan den Driehoek
9 ABN te maakeil.”

CON-
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CONSTRUCTIE.
Plaat 1I. Fig. 1.

1. Trek uit A en F, parallel aan BN, de lynen AT
en FS, en ftel uit W, het midden van BN, en uit
N, de Perpendiculairs WZ, NT ; zo is de Regt-
hoek NWZT gelyk aan den Driehoek ABN; en
de Regthoek NW VS gelyk den Drichoek BFN,
om dat die Regthoeken van de halve Bafis BN, en
ieder Perpendiculair AK en I L. gemaakt zyn,

2. Maak dan NQ=NW, en befchryfop Q T, en op
Q5 halve ronden, deeze doorfnyden NB in X enY,
waar door dan QX T, en QY S regthoekige Drie.
hoeken zyn (Meetk. IIL. 7.), hebbende de zyden even-
redig. ,

NG INYINY:NS e, Iv. 6.

Derh. NX =—INQ.NT
NY =ONQ.NS

3. Trek dan delyn AX, enuit Y, evenwydig aan de-
zelve, de lyn YP, fnydende AN in P; vervolgens
uit P de lyn PR, evenwydig aan AB; zo is deeze
(PR) de begeerde deel-lyn; want, de Driehoeken
ANX, PNY zyn gelykvormig,

Dus AN:PN::NX:NY Meetk. IV. 10.
Fig. ABN:Fig. PRN::NX :NY Meetk. IV. 23.
Maar Drieh. ABN _—__-“D_I;_door het Werk, Art. 2.

Dienvolgens APRN:ﬁ’zFBN Art, 2.
AABN -, .. =ABN gemeen.
afget.
ABRP. .-, =AABF.
IX. VRAAG., Plaat II. Fig, 2.

In de voorgaande Figuur, waar in de zelfde bekend.
(D 5D ' he-

Meetk. 1V, 9, \=AABN
=AFBN




58 Oploffingén de# kinftigh Praaden -
heden onderfteld worden, begeert men @en lyn RP,
parallel aan de zyde D C,_te trekken, zodanig, dat het
ongefchikt Vierkant APRB aan den Driehoek ABF
gelyk zy. Men vraagt na de lengte van RP?

OPLOSSING.

In de voorgaande Zevende Fraage zyn alle de byzon-
dere deelen, van deeze Figuur, gevonden,waarom wy
die in dit Geval zullen overneemen.

1. BN—=4a}1t
BC==1i}

CN=—=173:

:DH=—= 27, 0m dat D H =47 gevondenis.
Verm.

afget.

Inhoud CDN=*2{3¢}! y .
Nu moet de Inhoud P RN=—=NFB zyn, die dldaar
=—28134! gevonden is.

| —

. 2. En,om dat de Driéhoeken NCD, NRP gelyk-

- yormig zyn, zo is;

foh. NCD : Infi. NRP :: CD : PR

SUAE ML gt /) 66,8 PR
Ty
AANMERKING.
Dit Voorftél kan mede, op de zelfde wyze, als het

| voorgaande , meetkunftig opgeloft worden, want, de

geheéle zaak is wederom; ,, om eén Driehoek NRP
sy 20 _groot te maaken, als een gegeeven Driehoek
»» NBF, zodanig dat dezelve gelykvormig zy, aan den

' 9 Driehoek NCD.”

CONSTRUCTIE.
Plaat 1I. Fig. 3.

1. Trek vit F en D, parallel aan BN, de lynen FS,
DT, en mask NV==:NB, ss médé No=:NC.
’ . Ze
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s CINV. NS=!CINB.CF=ABFN;CINo.

= IANC.DH=ACDN. ’
a. Befchryf op SV, en op To halve ronden; deeze
doorfnyden de lyn NB in X en Y3 waar door dan
TXwv, en SYV regthoekige Driehoeken zyn (Meetk.

——1
1L 7.), en dus NY==CONV.NS=ABFN, als

medeﬁzﬁﬁNw.NT:AcDN. :

5. Trek dan de lyn DX, en uit Y, paraliel aan deeze
DX, de lyi YP; deeze zal ADin P ontmoeten.
Trek dan eindelyk uit P de Iyn PR, evenwydig aan
DC, dan;zal deeze de begeerde lyn zyn, Want, de
Drichoeken NDX, en NPY zyn gelykvormig.

Dis ND: NP :: XN s NY Meetk.1V. 11.

z

Fig. NDC:Fig. NPR::NX :ﬁzMutk. V. 23.
Fig. NDC=NX door’t Werk Art. .

Deth. NBR=NY “=ANBF 4rt. 2.
NAB .. :.-—ANAB

Dienv. ABRP . . . —AABF.
X. VRAAG. Plaat 1. Fig. 4.

Men vraagt ,op wat wyze men, in den bygevoegden
Zeshoek , meetkunftig eén lyn, die evenwydig aan DC
is 5 kan trekken, deelende denzelven in twee deelen;
zodanig, dat het deel naar de regterhand gelyk zy aan
een gegeeven Figuur GHIK?

OPLOSSING.

Teri cerflem, ia de Figuur G HIK, ,
1. Verander de gegeeven Figuur GHIK, in eert Drie-
hoek GKL; dat is; ek KH, en uit I'de Iy IL
Parallel aan KH 3 vervolgens trek KL, 2o i§ de
Driehoek GKL gelyk aan den gegeeven Vierhoek

GHIK. :
2. Breng dan deezen Drichoek GKL onder de hoogte
. van
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van het punt B; dat is, trek uit B, evenwydig aan

" GL, de lyn BM, ontmoetende het verlengde van
LK in M. Dan trek GM, en uit K delyn KN Pa-
raliel aan MG, vervolgens trek MN; zo is den Drie-
hoek MNL gelyk aan de Figuur GHIK, en onder
de hoogte van B. |

Ten tweeden, in de Figuur ABCDEF.

3. Trek BF, en uit A de lyn A O Parallel aan BF; in-
dien dan BO getrokken wordt, zo is de Vyfhoek
OBCDEO van gelyke grootte als de Zeshoek AB
CDEFA. Neem nu OR=NL, zo is de Drie-
hoek OBR == den Driehoek L MIN, en dus ook —
de Fignyr GHIK. Dienvolgens blyft ’er het ftuk
RBCDER nog overig. :

4. Verleng dan B A tot Q, en trek BP Parallel aan de
zyde DC, waar tegen de begeerde Deel-lyn even-
wydig moet getrokken worden. Daar blyft dus ale
leen nog overig, om den Drichoek QXY gelyk aan
den Drichoek QR B, en gelykvormig aan den Drie-
hoek Q PD te maaken, het geen wy, als op de voor-
gaande wyze, zullen verrichten.

&+ Trek door Q, de Perpendiculair QS, om daar door
de lengte der Perpendiculairs, tot de Driehoeken

BR, QBP te verbeelden ; neem daarom QT=—"
Bafis QR , en Ql'uziI Befis QP. zois daar nit [
SQ.Q T=den InhoudQBR ,en CISQ.Q v =den
Inhoud QB P. :

6. Befchryt dan op ST, en Sv, halve Cirkelen; dee-
ze doorlnyden QPin V en Wj en dienvolgens is

z\

.(3-‘;\’ =0OS5Q.Qv== Inhoud QBP, en zo we-

2
derom, op de zelve wyze, QV =0 $Q.QT—=
Inhoud QBR. )

7. Eindelyk, trek BW, en vit V delyn XV parallel
aan BR; deeze zal AD in X ontmoeten: derhalven,
wek XY, parallel aan BP, welke de begeerde Deel-
lyn is.

Want, de Drichocken QB W, en QX V zyn gelyk.
vormig, en daarom: :
(] QB
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QB: QX ::QW:QV Meetk. IV, 11

Fig. QBP:Fig.QXY::Q_WiQ—VTzIHd. IV. 23.
Fig. QBP:arvzdoor t Werk drt, 6.

Dus XQY=QV o

ey ETT1‘=Drieh,-QBR door ’t Werk

‘ (drt.6.
By gevolg QXY .. . . = Drich. QBR
QAF ..V = . . QAF gegeeven

Dus AXYF ... =ABRF
Maar ABRF—=OBR =—Fig. GHIK. _
Deghalven AX YF=—=Fig. GHIK dat begeerd was.

L AANMERKING.

Hier mede is dan aan de Prasge voldaan, naamelyk;
dat het afgefneeden ftuk AXYF gelyk is aan de gegee-
ven Figuur GHIK, en dat de Deel-lyn XY parallel is -
met een der zyden D C; doch hierin is de gegeeven Fi-
guur GHIK kleinder genomen, als het atgefneeden
deel ABPF, waar door het dan zodanig uitkomt, dat
de Deel-lyn XY in de Figuur zelve bepaald is. Dewyl
nu de Drichoek QXY gelyk moet zyn aan de Figuur
Q BR,en tevens gelykvormig aan den Driehoek QBP,
zal het gebeuren, dat, naar maate de gegeeven Fignur
GHIK grooter wordt, derzelver gelyke Driehoek en
afgelneeden Figuur A XY F ook grooter zullen worden.

Zo nu deeze Figuur

1, Gelyk wordt aan de Figuur ABPF, zal BP de be-

geerde Deel-lyn weezen, in gevalle de lyn BP, dat

- is het punt P, in de Bafis EF valt, gelyk zulks

hier zo genomen is : maar indien P in de verlengde

E[ viel, zou men genoodzaakt zyn,deeze Deel-lyn

" BP te verleggen , zodanig , dat dezelve binnen de
Figuur het bepaalde deel affneedt.

2, Indien nu de gegeeven Figuur G HIK grooter gea

geeven ware, als het deel ABPF, zal hét punt X

Ze-
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. zekerlyk in de: verlengde A B, en mogelyk het punt
Y ook in de verlengge EF komen, waar doori:nen
ijy gepe dubhele zwaarigheid zal vervalleny dewyl,in
dit geval, de punten X en Y in de lynen BC, ED
moeten bepaald worden , om daar mede hep gegeeven
deel af te fnyden, ]

I. AANMERERING.
‘ Plaat I, Fig. 5.

|
1. Om deeze zwaarigheden weg te neemen, zo laat de
Figuur GHIK 20 groot genomen worgden, dat , wan.
neer men dezelve in een Driehoek, als E}iL, veran-
dert, en deeze wederom onder de hoogte van het
punt B brengr, de Driehock NML=—=GKL=
GHIK zy; zodanig, dat alsOR=—NL genomen
en dus de Drichoek OBR gelyk aan de Figuur G
1K zy, dat ook het punt R in de \ﬁ:len de EF is,
deeze BR moet verlegd worden. Hier 'lgxe trek EB,
-en uit R, evenwydig aan deeze EB, trek %S,o.nt-
moetende ED in S, en trek BS, dan zal OESBO
. gelyk aan den Drieheek OBR, en by gevolg ook ge-
lyk GHIK zyn; dus i8 BSDC het overblyvende.
2. Dewylnu deDeel-lyn YX%aheel aanden anderen kant
valt, en evenwydig aan DC moet getrokken wor-
den , zo kan nu,over den anderen kapt,BC en ED
verlengd worden tot Q, en derhalven moet men maar
-alleen een Drichoek Q YX maaken, gelyk 3anQSH,
en gelykvormig aan den Driehoek Q DC, het geen
niet noodig is te herhaalen, dewyl zulks hier boven
reeds geroond is.

XL VRAAG. Plaat I, Fig. 1.

 Men begeert in de Figuur C, uit een punt H, in de

zyde GI, een regte lyn te trekken, welke den Zeven-

hoek in twee deelen {nydt, zodanig, dat het eene deel
elyk zy, aan den Inhoud van den gegeeven Zeshoek

EFigué:r D), met nog het vyfde gedeelte van de Fi.
uur €.

. OPLOSSING.

3. Laat ABCDEGIA de gegeeven Zavenhwk-ync
Zyn,
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2Yyn ,en verander dien in eep Driehoek FGK van de
zelfde grootte, op deeze wyze. Trek 1B, en daar

n e_venm{dl,g AZ; trek 1Z: wederom G Z, en uit
i*de lyn IK parallel aan G Z, trek GK,dan zyner ¥
over deezen kant, twee hoeken afgefpeeden;iaat nu
over den anderen kant op gelyke wyze gedaan wor-
den; trek EC, en uit D de iyn Da parallel aan
EC, trek Ea, Ga, en uit E'de lyn EF parallel
aan Ga; vervolgens trek GF zo is de Zevephoek
in een Driehoek F G K verandert.

2. Laat MNOPQR de ge ceven Zeshoek D zyn;
-en insgelyks in eem Drichoek veranderd worden.'
«Trek PR, en'nit Q de evenwydige Q T, dan P T,
- Wederom, trek O'T', en nit P'de evenwydige Po,
trek Ov,zo zyn ’er ook san deezen kant twee hoe-
ken afgefneeden, Doetinsgelyksaan den anderen kants
trek O M, en pit N de evenwydige NS, dan QS;
zq is géeze Zeshoek D in een Driehgek SOw, van
de zelfde grootte , verander rgreas dan deezen Drie-
hoek SO v onder ?_‘f zelfde hoogte , als den Driehoek
FGK, met door G een lyn (GV), parallel aan So
‘te trekken 5 verleng dan één der zyden, als 9O, tot
V, vervolgens trek VS ; vit O, daar aan evenwy-
dig, OW, en eindelyk VW, zo is de Drichoek
V%V*u van de zelfde grootte als de Figuur D, en on-
der de hoogte van den Driehoek FG K,
g+, Deel dan den Driehoek FGK, of wel, de BafisF.K,
~in vyf gelyke deelen, z0 dat FC het ! van FK zy,
zo is _de Driehoek G FL het : deel van den Drie-
- hoek FGK, en gevelgelyk het £ van de Figuar C,
Neem nu LX=Wwo, z0is nog GLX=V W o—
de Figuur D, en dienvolgens GXBAIG het over-
blyffel. Dus is alleen nog overig, om deeze Deel-
lyn GX te vcr}lp_lggen, zodanig, dat die nit Hkomt;
hier om trek XH', en uit G de lyn GY parallel aan
deeze X H, vbrwigen& HY, deeze zal de begeerde
Deel-lyn zyn, e '
Want AHGX==HYX

XBAIH—XBAIH"
komt GXBAIG—HYBAIH.

En
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En derhalven foydt deeze HY het gelyke overblyf-
fel af, door een Deel-lyn, welke uit een gegeeven punt
H, in de zyde GI, getrokken is, naar den eifch der
Vraage.

AANMERKING,

De eenigfte bedenking , die men by deeze Ontbinding
kan hebben, is; dat het zou kunnen gebeuren, dat de
Deel lynen GX, HY, het zy een van beide, of beide
te {aamen, met hunne buitenfte punten X of Y, buiten
de Bafis BC, of een zyde van de gegeeven Figuur C,
vielen; doch deeze zwaarigheid is van weinig belang,
dewyl deeze dan {legts behooren verplaat(t te worden,
zodanig; dat derzelver inhoud binnen de Ruimte der
Figuur afgefneeden worde. Nuis het

1. Dat het punt X nooit in aanmerking komt, het zy
hetzelve in de lyn BC, of in derzelver verlengde
valt; want dit heeft alleen plaats met opzigt tot het
punt Y, als het zelve in de verlengde B C valt.

2. Laaten wy hier toe een voorbeeld uitdenken; zoda<
nig, dat de Figuur D, of ook het punt H, zodanig

. gegeeven worde, dat, door de Conftrultie, het punt
Y buiten de Bafis BC valt, als in Plaat III, Fig. 2.3
dus -moet dan, zo als gezegd is, de lyn HY flegts

. verplaatlt worden. Trek, tot dat einde HC, en

" wit Y de lyn YZ parallel aan HC, ontmoetende D C

. in Z 3 vervolgens trek de begeerde Deel-lyn HZ, zo
zal deeze , binnen de Figuur, wederom het begeer.
de deel affnyden.

Want AHCY=AHCZ
Derhalven HYBAIH—=HZCBAIH

Maar HYBATH was het begeerde overblyflel.

Dienvolgens HZCBAIH mede het begeerde over-
blyffel.

XIL
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- XIL VRAAG. Plaat Il Figig. : ¢

Zoek een vldkke Figuur, gelykvormig aan de Fignur
A, welke in reden is tot den Drichoek BA C, als de
Jyn B tet-de lyn F, of als tx tot 16, Indien nu de
zyden des Driehoeks, zo als die in.de Figuur getee=
end {tdan, ‘gegeeven zyn, en dat het begeerde Meet-
kunftig voldaan’is, vraagt men, hoe lang iedere zyde
van de Figuur A moet zyn?. .

_ "OPLOSSING.
== 1D ek Telkunftig.

1. Om dit Voorftel door:Rekening, of Telkunflig, te
beantwoorden , is van weinig belang. Want, aans
ezien. .de -drie zyden van den Dfichoek ADC be-
end zyn, vindemen gemakkelyk: dem Inhoud ABC
__:-84- [it i) Ty Ry -

2. Nu is de Proportie van den:Inhoud A B C tet den In-
houd van de Figuur GHIK, als 11:16::84:122:%
voor den Inhoud GHIK. -

Wederom kan de Inhoud van den Vierhoek DEY G
ook met weinig moeite gevonden worden, ' Want'de
drie zyden vai den Drichoek DEG zyn 8%, 93, 103
en de drie zydenvan den Drichoek E FG zyn 8,6,
103 waar’door: de: [nhoud' van ieder Drichogk 4/ en
gevolgelyk van den geheelen Vierhoek DEFG: ge.
vonden zal worden te zyn G, HIbo

‘4. Dewyl nu begeerd wordr, dat deeze Figuuren GH=
1K, en DEFG malkanderen gelykvormig moeten
_zyn, en men bekend  heeft. den Inhoud van deeze
beide Figuuren, als mede alle de byzondere deglen
van den Vierhoek DE F G, kunnen alle de byzonde+
re deelen van den Vierhoek DEFG ook gemakke-
lyk' gevonden worden , na het 238¢ Theorema des
vierden  Boeks van de Gronden der’ Meetkunft.

t:#

Ny
>

RO tedm B wRNRE
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Inh. Inh.

il i
8 U EF =g //-I-E’m ﬂ%—;-l-i
WIS SN FE s T '—’i?:—:—ﬁ
GD =75; (/?}Ti':%“si’—“
(‘}_E_z::..— 100// GI z= %;—'5
Derhalven HIz==3561/ ;1] .
éﬁz ;2 Zifi de byzondere deelen

273 > van den Vierhoek
GH=—j:v,}¢| GHIK, = '
Gl==6ov i)

I1. Meetkunfiig.

Indien men dit Voorftel Meetkunftig begeert op te
loflen , komen ’er twee zaaken in aanmerking.

1. Dewyl de reden van den Inhoud ABC tot die van
GHIK, als 11 tot 16 gegeeven is, moet men een
Drichoek vinden, tot welken de gegeeven Driehock
ABC in reden is, als de gegeevene Proportie, dan
zal men de grootheid van de begeerde Figuur, on-
der de gedaante van eenen Drichoek , kunnen bepaae
len. ;

2. Dah wordt ’er nog begeerd, om deeze gevondene
Figuur in een andere, van de zelfde grootte te ver-
anderen , zodanig, dat dezelve gelykvormig zy, aan
de gegeeven Figuur DEF G.

Om dit in een gefchikie orde te doen, heeft men
de volgende Confiruflie met aandagt in te zien.

Plaat 1Il. Fig. 4.

1. Maak AB=1,BC—=11, en BD:IGgerkedel:e-
en
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“len; befchryf op AC en A D halve Cirkelen , en
“flel BF pefﬁyendz'cufuir op AD, dan zyn de Vierkan-
- ten' BE en BF tot malkanderén in reden , als 1t
oL, 16, : : A
Want, AB: BE:: BE: BC .,
g (e g 11 // BE =11.
AB:DF :: BF : BD __,
' t—— 16 // BF =16,
2. Maak B G Lgelyk den gegeeven Driehoek (13, 14,15),
en trek EG, als mede F H parallel aan dezelve, ont-
moetende BG in H; dan HK parallel aan G I, zo is
BHK de grootheid van de begeerde Figuur.

Want BE : 'BF :: BG :BH"
—

BE: BF s BG :BH Meetk. 1V. 4.
AGBI:AHBK::ﬁ_G—z:lTﬁ:IEM, IV. 23.

AGBI:AHBK:: EEZ:TB_Fz Ibid, 1IV. 5. Cor. 2,
it 11 3 16,

9. Verander den Drichoek HBK in eep Quadraat ; dat
is, trek de Perpendiculair HL , en regihoekig door

het midden derzelve dedyn QR; dan is CIBQRK«
=A HBK, i

Neem MK —K R, befchryf op BM een halven Cir-

kel, en trek uit K de Perpendiculair KN, zo is het
Quadraat KNOP=—=BQREK—BHK.

4. Verander ook de gegeeven Figuur A ih een Qua-
draat (Plaat III, Fig. '52; dat is5-trek va parallel
aan T W, ontmoetende de verlengde S W in a. Trek
Ta, 2o is de Drichoek S Ta gelyk aan de Figuur A
dan door het midden van de Perpendicuiair T g de lyn
be getrokken, evenwydig aan Sa, zo is de Regte
hoek Sabc=—=AS Ta=Fig. A, Maak dan Sd—

—
Sc, en befchryf op da een halven Cirkel, zo is S¢
—_
=—Fig. A, Neem dan Sf—KN, zo is Sf —=
 ABHEK. i ’
. (E 2) 5. Ver-

T —
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5. Vervolgens trek e W, en uit f de lyn fV paraliel
aan eW. Maak dan op SV de Figuur SVXY ge-

. lykvormig aan S Ww T, zo jis het begeerde verricht.
:Sf :: SW : SV, Meetk. IV. 11,

Want Se Sf
—_—2 —2 :
Sez:' Sf :: Fig. A:Fig.SVXY.

Se == Tig. A, dus g-fq “=Tig. SVXY.
i S ; ;
By gevolg S‘f =—=Figi BHK —=Fig. SVXY. "
XI1IL. VR A A G.y»

Zoek: een- getal , dat, vermenigvuldigd zynde met
s2i, het Produfl 41} minder zy, als 1z maal de Cubic
van dat zelve getal.

- -O‘P‘[,'O SSING.
: Stel het Getal === : 4 U
52,
Jagus e i
413 verg.

De Cubic «?
34 ‘
1xi—=g2ix44i;i.
¥ ==4ia43t
— e verg.
- Wl pame—=ax44i2 43}

Komt axx ——a 43

11

Kefe 1

xx — == 33
3

|

i

verg,

ax—x4i—4a

4

|

2

X—3:

X——2%
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XIV. VR A AG.

Zoek cen Getal, welks Cubic 192 minder zy,. dan
16 maal deszelfs Quadraat

OPLOSSING. e
Stel het Getal —=x '

69

zo is ¥ —— 16 xx —— 192
G % . 64
— afget.
_64216:1:1' — 2§50
T4

a‘x+4x+ 16—16x+ 64

xTx — 12X =—4R
36=—136

- verg.
Tw —12%-4-36——284

x—6=— V84, komt alzo

(x—=64v84.
XV. VR A AG.

Daar is een getal; als men tot. deszelfs Cubic drie-
maal deszelfs Quadraat vergaart, i§ de fom 1§ meer,
als 7 maal het zelye Getal, Vraage na het getal?

OPLOSSING.
. Stel het Getal —=x
20 is B’ 4+ qxx—=7x 418
4= . e} HD

— ——afget,
O fyxx—4=7x1 14

Xx -k —o=—7
2 =72

xx+ 241 == 0}
B i=—1/ 9}

(E 3) . IXVIL

Py

Verg. .

Wl
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XV, VRAAG.

Zoek een getal zodanig, dat zo men tot deszelfs
Cubic tweemaal deszelfs Quadraat vergaart, de Som 15
meer zy, dan 8 maal het zelve getal.

OPLOSSING.
Stel het Getal —x.

2018 ¥ Foxr ——=8x 415
9O=— ..+ 0

verg,
P¥oxxdp——=8a+4a}
o ol ~
i% — x+4-3—8
2 ——=1}
o -—afget
a:x_:""l":lF_"-‘.’-+
L ——1 ¢
""—hz+V5+

XVI. VR AAG.

Vindt twee getallen, zodanig, dat, als men de Som
hunner Cuben deelt door de fom der geullen het Quo-
tient 400 zy; en dat ’er 6oo kome, als men het ver{chil
dier Cuben door het verfchil der ge-ta‘llen deelt, Welke
zyn die getallen?

OPLOSSING

Stel de ge-
tallen — x4y {dan zyn }1*+3xry+3xy7+ya
en x—1y {de Cuben (2 —=32xy+3xyy~ 133
Som 2x&  Som 2a° . . <Gayy
Verlchil 2y Verflchil 6xxy+4245?
De Som der Cuben gedeeld door de Som der getallen,
(komt xx 439y —=4co

Het verfchil der Cuben gedeeld door *t verfchil der ge-
(tanen, komt 3x%4 yy =600

. Derh.
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Derh. 3ax+yyx3=—6ocx 3 %%+ 3 Yy ==400

—9xx<43yy=18eo XX 40w T=17F
%% +3)y= 400 : afg.

. afget. 3 yy =225

82%..» 021400 3-—-—-——‘———

8 o W= 15

L RS — S & A SR Y —_———

¥ == - Y=V

% oo =V138

Dus x=v175 of 5v 7
y=V 15 0f5v3

T+y=vi7s+V 75, datissvy+5v 3.

X=Y=VI75— V715, datis 5V 7=5V3
XVII. VR AAG.

Deel 6 in twee deelen, zodanig, dat, als men het

vierkant des grootften deels met het kleinfte deel ver-
menigvuldigt, het Produ@ 7 zy. Welke zyn de dee-

len?
OPLOSSING.

Stel het grootfte deel ===x, zo is het kleinfle == G =1.
¥

—_—
xx
62

verm.
6xx — 3=y

V=6ax —7

T=E qam ad

, Verg.
Xl 1 =—=6%5 — 6
% 1

2 — %4 I=—=06x—6

xx.&?},’:-—? ™
120= 12!
e verg.
(E 4D el b
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Xx=—7%412) =53

iy T —

T=7rl4V 5, het grootite deel
6—z=2!—v 5} het klemﬂ:e% '

XIX. VR-AAG.

Vindt twee Getallen, als men_het Quadraat van hunne
Som, met hun verfchil vermenigvuldigt, komt’er 1003
en als men hun verfchil met het Quadraa: des kleins-
ten getals vermenigvuldigt, komt ’cr 10, Men vraagt
na de Getallen? -

OPLOSSING.

Stel het grootfte 'getal ==, en h.grt kleinfte =—1.

Z>is de Som =a+y..0 .. sxd22y+yy
“het verfchil —x=3y . . .. a—y verm.

¥XF22y4yy. X —y= ‘OO} gedeeld,
Jy.3—y= 10

x:-:-l-ax_y_—_l:y_y_ o
Xy
v -+
. x4y
=V 10
oy 4
-Dus xa—=—— 143y 10
—y'_—.‘—z +3V 10
gedeeldgw-x—_:;:lo Iy
T I0
39"“-——2;?-}73{#’ 1o .
J
ya__.__‘."

—a+Vic
) Om



van LUDOLF vAN'KEULEN. 3
Om 3. te vinden. s L
Deel — 24110 ¢ o o 00 o .o 10

24/ 10 ' 2+|/m
¢ N R LOTRA SRV Sy e e
—4'+ 10 ' 204 10V 10
T T E e . 3 ged.
Y31V 10
=3;4+V 27}

—

Dus N=V3‘+V22,.
_ Om x* te vinden.
Wy hebben gevonden x'=—=w—y+y/ 10

Dusa=y:i—1=4+vI0 ;
v

A==y} = 3113V 10
10 4+ 5V 10
3

verm.

Y=

—3lo—155V 10
<+ 1301/ 104650

s 340 —25V 10
T 3

=113} —8L vV 19, of 113;-—|/694;

T

&

H
x— ¥ 1131 —V/ 694?% het groot[’ce )
}getal.

— e .

?_V’ 3} 4 V/-27; het kleinfte

Om de Som x==1y te vindm

Daar is gevon-
den x4y —yV 10
s4+9y'=y. 107 10"
x4y =7. Ao e
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oy 145110

3 )
=1t soo=r10CV 10
s+3'] = 3 of 166331 V10
) 3 -
24 y==V 166} 4V 11111}

Om bet verfehil x—y te vinden.

Daar is gevonden x—y ;:'y —24V 10

-x_—EI'zy".—Gs+ 22/ 10
' 10+ 51/ 10

=
J 3

2—1y|' =140 — ¥ 16005

Dus x--g.r::I,/lq.o--l/maco
XX, VRAAG.

Zoek twee Getallen zodanig, dat, als men den Vier-
kants-wortel uit de Som der getallen met het grootfte
getal vermenigvuldigd, het predu@ 10 zy; en dat ’er
2c kome, als men het Quadrast des grootiten getals
met het kleinfte getal vermenigvuldigt. Vraage na de

getallen?
OPLOSSING.
Stel de getallen ==x en y, zo is de fom =—a +7

Derh. v s +yxx==10 gr. get.x // Quadr. xx
- V‘kleiﬁﬂ:&,...j’

XX . X =y == 100 e verm.
.  y== g0 Xy =20

afget. ,7
¥’ 8o, dus x=—=y 8o,

. We-
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Wederom:, dewyl xxy=—=a0 is

- 20 is #° y*=goo0 } !
a3 ==80 zynde, is %° == 6400 {8cdeeld
‘ s — Pl

Yo
y=V i
XXI. VRAAG.

Daar zyn twee Getallen, als men het JProdutt derzel.
ven nog met 5 vermenigvuldigt, komt *er 80 min het
Quadraat van de Som der getallen; en als men de Som
acr Cuben van deeze getallen, doer de Som der getals
len de;lt, is het Quotient 16, Men vraagt naar de ge-
tallen

OPLOSSING.

Stel voor §x4-y2dan zyn'§x9+3xxy+3x. yy?
de get.gx—-y de Cuben 9 x3eg xxy.}.gxg;__};a

Produlf xx ~yy  Som ax?® . . 46xyy

.—-.-.4-—-———5 2% ———
SXX—5YY X% . o« 3Yy=16
45% — it
S i 9xx 27 yy =144
9Xx —5yy==80 .. 9rT=— §yy—==80
afget.
32y=64
syy=10 42—
" — e verg. Y= 2f/y=vV2

03% « oo =200 . + . . .XX=I1O0//A=V10

Derhalven x4 y—v 10+ v 2
s—y =y 10o=—2

XXII. VRAAG.
Deel 8 in twee deelen, zodanig, dat, als men het

Quadraat des grootften deels met het kleinfte vermenig-
vuldigt, het Produ®t 4o zy. ob
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OPLOSSINGHIN
Stel het eeneideel ==, zo.is het andere =8 — 3.
* ‘Derhalven .8 —x verm, = /.20 T

met Xy
Komt gax— x¥ 40
of ¥ =g rx — 40

JBEEALL S B

P4+ 8 —=gwx——2qg2

w2

:rx—zx+4:_.-8x—-16‘

= o KK — 0% = 20
25 "—". .. 25

r—

X% —10% 425 = §
3

X =—F=V's

Derhalven x =515 het eene’ %
8 — x == g~/ 5 het andere getal.

XXIIL VR AAG.

Als men 3 quadrateert, en het k_b_rhendé rodut , dat
o0 is, met 7 vermenigvuldigt, komt *er 63. Men vraagt,
of het getal 10 niet in twee andere deelen kan gedeeld
worden , zodanig, dat als men het Quadraaz des klein-
ften deels met het grootfte vermenigvuldige , het produtk
mede 63 2y ? . ( _

~OPLOSSING.

tel voor 3—_$--.-D;--9;Gx+xx
de deelen) 742 . .+« 74+=x .

.l Tty J i e verms,
63— 13xax4-a’—=063

—3xtax 4 2I= o 3
x ran
s e
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S0 e —'33+x+1x= o

T verg.
xx=p x4 —q3¢. i

C adi—ygs

A gl ST 93h
Derhalven 5 —x—=—=3% =1/ 33} "
e ppae—piyigan o o 0
: ACAINMERKING,

1. Déeze Praag is van dezelfde natuur, als Praagtuk
705 715 725 73 van deeeffle bonderd konflige Praagen
van MarTENIWILKENS ) Baamelyk:

—In Vraagﬁuk 70 n 71 wordt begeerd; een ge-

geeven getal Zodanig “te deelen, dat bet Quadraat

" des -kleinflen deéls:, met. bet grodufe vermenigtul-

digd zynde:," een bekende Som-uitmaak:. STl

=In Pradgfluk 72 én 7§ wordt begeerd ; een'grgee:

gen Getal zodanig te deelen, dat bet Q:mdraatgdu

. grootfen debls , met bet kleinfle vermenigouldigd
~, zynde; een bekende Som uithaaks.

2. En dewyl de Ontbinding, zo als die hier gedaan is,
ons betér als‘die ‘van-ManTen' WiLkens voorkome
zullen- wy de Vraag hier nog cens, doch in generaa-
le Termen , oploflen ; flellende,. dater twee getallen
gegeeven zyn. ol L

Stel voor§ a—x ;. )od==ag¥q-xx’ v

de debl:ﬂ-;‘:b—(-s%dus b .

R ‘ verm, -

asb+4as —2ab.x4b—2a. %74 a3==435 °

—rr———

aa—aab.x+b—2a. 3542 —o

x

—2ah—f-b—24d. x4+ 20—0

XX
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28 _ Opldffingen: der: konftige Viddgén .
'xyfb:&éd.x_—:aab—m
e nrdb—o| =ibb—ob+aa
— verg.
G wx b — z,a._{flfiwf_’_-fﬂla =—ibb+4-ab

—— wa

i xFibLla=vibbrab

Waar door wy'hebben s =g — b+ V;.—;b-]- a’
R T T (e e sm—
Derh. zyn de deelen ¢ —x==}b=v'b. b+a
| LT U beaZ=adibiEV bt b4a
: Laatnu in dit Voorftel van LupoLr bekend zyn, -
i ==y bI=ps 20 isie— o ==g} e ¥/ 33} 7
b e = OE ey 33,
12 CORY ELIAR FEEM
-\ Nu zyn hier door de asngehaalde 7ol en71fe Vraag.
ftukken van MarTEN WiLkews nng:oatbgnd'en, ofn
dat daar in het eenc paar getallen gegeeven is. |
Want, in No, 70, 1§ g==3, b=—=8; * '~
i dienvolgens @ —x==4 =V j0.
| . ST b+x==7 +V 4o.
In N9 71.is a==2, b==5 ;derh, g —~x==0} =1/ 16!.
. ; bt x==45 4V 16].
XXIV. " VRAAKG. "
Zoek twee Getallen, welke g verfchillen,’ van zoda.
nige eigenfchap, dat, als men!by het vermenigvuldig-

de deszelven het grootfte getal vergaart, de Som een
rationaal Quadraat zy. '

- OPLOSSING.

Stel de Getallen ==x, en x4
Dan moet xx} ax<-x-}-a een rationagl Quadraat zyn.
. Stel den wortel ==x~-5, .

Z0
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z0isxxtax424-a=3x—abx+bb
cbeatd s ey

e

- bbwan
a 2b4-a-41
Nu is a=—3 gegeeven, en laat b==22 genomen wor-
den, zo is =231, .
Disnwolgens :4::3:} de getallen,
XXV. VRAAG.

Zoek twee getallen , zodanig, dat, als men bet klein.
fte van het grootfte trekt ,de relt een rationaal Quadraat
zy; en als men by het Quadraat des grootften het kleina
fte getal vergaart, en by het Quadraat des kleinften het
grootfte getal vergaard, elk der komende Sommen by-
zonder een rationaal Quadraat zy.

. OPLOSSING,.
Stel het eene getal ==z +~ayyQ .

étt het andere ==z —gyy$ % _moet nog ?Yﬁ .

x+2yy|’+x—-=99}
x =2y gxtoyy
-J 435 ¥4 xyy b4yt %= 27y rationacle Qua-
"V axx—4xyy+4y 4 x425yS draaten.

]

dat: is P

Verfchil 8xyy « . ~—=gyy
De Deelers zyn 2x =1, en 4 Y, Waar van de halve
Som is x —24oyy ¢
4355 +423)+4) s —2yy==ar 44y yt — x4
_ . Caxyy—2y
Komt ax =1, dus a=1,

Nu mag men y naar welgevallen neemen’, om dat die
~door de herleiding verdweenen is. =

. Neemende y==3, zo zyn de getallen ;; en f;—:A
TS o
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Indien men de getallen =—=x en 1y ftelt, zo moeter
x4y, Y+%e. %4y rationaale Quadraaten zyn.
De twee eerfte® zyn xx+7y

et . .

Vérfchli i — Yy —E4y"
Deelers x—1y, en x+y_.. i
Hier van is de halve Soth x—1%

?*3-?‘%+ﬂ=5%§7—x+%

' ’ aln .’ x+ym+. 5 Ao ' ‘
Waar uit blykt datﬁ % ‘en 1y nadr welgevallen' kunnen
‘genomen worden en ‘dat alle’ de- getallen‘ zullen vol-

"doéﬁ, mdlen humaé Soni 0014g.19 714643
» R J‘. P b o & > ' 4 } ; .‘ -

XX Vg : VB A Aoy 1

Daar zyn twee Gethllen \ﬁaar van’het eene driemaal
20 veel is als het anderes len zo men: het, kieinfte getal
tot de derde-magt wverhelt, en van het komende het

uadraat des grootﬁen aftrekt y 18 de reﬁ een rationaale

Cubic. Vraage na de, getallen?
0 PL :O S:§-1 N. G

Srel-de getalltn ‘-"'x Ett f;x zo moét x’-——p.tx een
rasionaale C’ub:é*-zyﬁ. TR RS S
Stel den Wortel -—-a.r

20 15 xs-—- gxx.__.;a.’ x’

!x “' s
e x ——-,9,_.._ a¥'x
r Lt 5 ey O "
b L v il e ol I T Hah vy k.
: ofxééwx::b‘*' e o
it I_g,—:.'_a,’, ey, L g —er-eteer-Agi=~ S . " -
P L e §: - ¥ “9‘“””
o g ! . x i
il qr i aap il » l___a o TRt i

d#hA

Neemende a._,, zo 18- x.__ro’ hét eene - }geta"l

2. 52 het andere { enz.
- ap=d XVIL.
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XXVIL, VR AAG.

Zoek twee Getallen, zodanig, dat, als men tot de
Cubic des grootften het Quadraat des kleinften vergaart,

dé Som een rationaale Cubic zy.

| OPLOSSING.
Stel de Getallen —ax, en b x,zo moet &’ 5* +bb 5%
een rationaale Cubic zyn.
Stel den Wortel —=c¢x ,

V.

a® x* = bb xx =—¢* x*

a* x4 bb—c* x

xx

% —a'x—Bb

-bb
¢ —at

abb
¢t —g?

b3

¢ —a?
Nu moet 3 volgens het Voorftel, a grooter genonen
]

cl _al

r=

Derhalven g x =—

b=

worden als b, om aan de Conditien te voldoen; en vole
gens de Vergelyking moet wederom ¢ grooter zyn als
a, om megative getallen te vermyden. '

Neemende a=——=2, b—1, en c ==3, zo zynde getal-
(len 5, 5.
Neemende a—=2, b—1, en ¢==4, zo zyn de getal
_ (len +%, 3y

XXVII. VR AAG.

Zoek twee Getallen, waar van het eene tweemaal
grooter is als het andere, zodanig, dat zo men hunne
uadraaten te {aamen vermenigvuldigt, en tot het pro-
dult het Quadraat van’t grootite getal vergaart, dat’er
kome een rationaal Quadraat, , |
SRV (F) OP-
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OPLOSSING.
Stel de Getallen —ux en 2x, zo zyn de Quadraaten
kx en 4 xx; deeze vermenigvuldigd, komt 4 %*; hier by

het Quadraat des grootften getals vergaard , heeft men
4 x*4=4xx, dat een rationaal Quadraat moet zyn.

Laat de Wortel 2ax zyn;

e

Dan is gat4 428 —=4a0xx

4 X%
xx 41

XX ——=aa — 1; dit moet nog een rationaal
-~ (Quadraat zyn.

aa

Stel den Wortel —a—5

08w 1==a3— 2abbb

2ab—=5bb+41
2b —~
bb'i-l-
‘ 2b
Neemende b—2, zois a==1!, en x=: de getal-

2x=1!( len.
XXIX. VR A AG.

- Men vraagt naar twee Getallen, welker ver(chil is
een rationaal Quadraat, en, als men tot jeder byzon.
der de eenheid vergaart, dat ’er kome een rationaale

Cubic.
OPLOSSING.

Stel voor de % @’x> — 1 { dan heeftmen rationaale Cuben,
getallen ) b?x® — 1 { wanneerde eenheid tot elk der
(getallen vergaard wordt,

Het‘verfchil is a* x3 — D’ x* {tel =—=ce xx een rat. Quad.
xx

a* % —= b x ——c¢c

cc
m———' —

G0 KD Nees
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Neemende a—2, b—1, c==7; zo is x=—7;dus
Caz—143;b8=—173
Derhalven a* %°* =—=12744, en a’*x’ —1=—2743 (de Ges
b*x?*— 343, b'x'—1—= 3542 {iallen.

XXX. VRAAG.

Vind twee getallen, zodanigs als men tot de Cubic

des kleinften het Quadraat des grootften vergaart, dat
de Som een rationaale Cubic zy.

OPLOSSING.

Stel ax en ba voor de getallen,zo moet a® &+ 4~ bb %%
een rationaale Cubic zyn,

Stel den Wortel ===c¢zx

zo is a*x’ 4= bbhxx —— ¢* %?
xx
ax+bb——c'x
D s =
c’x —atx——"bb
| bb
* A &
abb
Derhalven ax —=~ -
_ Ct—a
B3
bx"’"—‘c’—a'

Nu moet g kleinder genomen worden als B, om adan
de Conditie van 't Voorftel te voldoen, en wederom a
kleinder als ¢, volgens de Vergelyking.

Neemende 6 —1,hb==7,c==2,20 zynde get. 7.en 49..
AANMERKING.

De zes laatfte Voorftellen, als mede het volgende

3afte, worden ook gevonden hy MarTeEN WILKENS in
de eerfie bonderd konflige Praagen, naamelyk ;

(F 2) Ne,
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N°. 24 van LupoLr is by M. WiLkens N°, 1.

25 . L) . L ] L] . [ ) ® 5.
206 . o - . " . 0.

27 ® - . s * . ®
28 . . . . - s ;.
30 L] . L} L] L] (] 8.

i 3‘2 (] * . . . . ® ® 10.
XXXI. VR A AG.

Vind twee rationaale getallen, welker Som is een
ratjonaal Quadraat, en zo men de cenheid by ieder ge.
tal vergaart, dat ’er rationaale Cuben komen,

OPLOSSING.

Stel de get. =@’ —g3aax 4 3axx — ' — 12 dan heeft
en b'~-3bbx+3bax 4 — 1§ men rat.
Cuben,als de eenheid by elk der getall. vergaard wordt.

De Som is a* 4= b +3bbx—3aax4gaxx4gbax—2,
(welke ecn ration. Quadraat moet zyn,

Stel den Wortel —¢cx—¢

20 is &’++b’+43 bhx=3a0x 4362043 bax—0 —¢¢ xa:l:

(=—2c¢dx4dd
Neemende 3axx < 3bxx ——ccax
zo vindt men hier door 3a4~4-3b =——c

En dan is _
nog a' 4 b +3bbx=30ax—2=—=—2cdx+4dd
dd<2—qa3 b3
dd~+2 —a’ b}
ch-l-:f;bb-— 344G

Nu inoet maar alleen in agt
genomen worden 3a--3bh —==¢c

2cdx=43bbx — 3aax

X

cc—3b

| 3

Neemende ¢==3, b==1; 20 iS a==2; en d =4
f S NEE=

Waant, daar door is a——



van LUDOLT van KEULEN. 85

neemende;zo isx=—:sdus a—x=—=1i;enbfxr=1}3
welkers Cuben zyn 3%, en 3%, hier van de eenheid
blyfl 23 342 1k
getrokken, zyn de overblyffelen 13%, en 37, welker
Som is ¢31, of %! een rationaal Quadraat, zo als bee
geerd was. E i -
XXXII. VR AAG.

Vind twee getallen, zodanig ; als men tot de Cubic
des grootiten het kleinfte getal vergaart, dat ’er even
veel kome, als of men tot de Cubic des kleinften het
grootfte getal vergaart.

| OPLOSSING,
Stel voor de getallen x en y, dan is door het Voorftel
&y =—==) +x

K=Y T X -y

L=
xx+xy4+yy—1

-_a;x-l-xy_—_.:: [ —:33;
FIY=3)
i verg.

xx ¥ Y4 §yy ==1~—}yy dat een ration. Qua-
' ( draat moet zyn.

Stel den Wortel ——1-—ay

Zo 18 Ia.f}yy:;l:—nay-l-aayyv‘
aayy+iyy—=28y
y_ aay-Fiy=——sa"
o e
TR

Neemende a==2!, komt y==4, en x==1 voor de be-
| iy . =1 (geerde getallen,

XXXIIL VR.AAG,

Van drie getallen is het eerfte 4 minder als het twee.
(F 3) de
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de. Zo men hunne Som met het eerfte vermenigvuldigt,
komt 6003 en dezelve Som met de Som van het eerfte
en derde getal vermenigvuldigd zynde, is het Produds
2400, Men vraagt naar deeze drie getallen? *

OPLOSSING.
Stel de Getallen =——=x, x44, eny.
De Som is 2244+, met % verm. , k. 25+ 34y. =600

2% 44y met 444y vermen,, is 2 x 444y -

(56_:4'-1-37::2400.
Deeze Vergelykingen, de kleinfte in' de grootite ge-
deeld zynde, | o e F

2X+4+ Y X +44Y fee
Komt ——L 1.1

2044+

X+44y
P

Dus

3
T+4+y==4x

44y=—3%

——3x—y

povs . -s
Xy—=3a% —42.

Wederom 22+44+4y.x==600

22544% + Xy ===600
e x)==3a%—4%

~ Jxx=—=0600
§-= -
Z xx:lzo
» Y r—=——=vV 120
, X4 4——=44V 120
b e el R )
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XXXIV. VRAAG.

Vind drie getallen, waar van de Som des eerften en”
tweeden , vermenigvuldigd met het derde , doet 2645
de Som des tweeden en derden, vermenigvuldigd met
het eerfte doet 1023 en de Som des eerften en derden,

. vermenigvuldigd met het tweede , doet 234. Welke
zyn de getallen ?

OPLOSSING,

Stel de getallen ——=x», ¥, 2 |

Dan isx+y.z, of zx+yz=_9.64j
y42z.%, of yr425=—=102
T+2z.y, of xyfyz—=234

verg.
oxy4 2824292 =—=600
2——-—-—

7 xy+xz+yz:3oo}de drie laatfte

B =T

xz4y2z—=264 { Vergel.ieder by«
xy$xz + . —=r102( zonder van de
Ty - o +y2=——0234J 1feafgetrokken,

Komt xvy e 36 }
verme,

Y2 103
P2 GO

XX Yy 2% =—=470448

xyz':‘-"—"-39g1/3'
3 g;_:__ Iga | }gedeeld
¥y=—= 36

Wt gy g
fatasl gy iy
=11V 3.
XXXV. VRAAG.

Zoek drie getallen, waar van het eerfte zo veel-min-
(F 4) der
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der is dan het tweede, als het derde meer is dan het
tweede; en zodanig, dat, als men het eerfte met het
derde vermenigvuldigt, het product zy 30, en dat hét
produl 20 2y , als men het tweede met het eerfte ver-
menigvuldigt. ' o

~ OPLOSSING.

Stel voor de getallen Xy Xy €N X4,
Zo is, door het Voorftel |
XX — yy=—30
A% ~xy=—=00, of x~y. ¥ ——20
Dusxy~yy=—=10; of x—y .y—— 10
s o ged.
x

o= |

y
F—=1aYy

14

XX T——4Yyy
Yy == 9y
afget:

2L — §y ==3)y ===30

3

Yy =—=10
14 —
. y==p 1o
¥ =3V 10,
Derhalven zyt de getallen x —y=——V 10
‘ . i ; ] Ke'se o 2y 10
¥+y—3V 10
XXXVL. VR AAG.

Welke zyn de¢ getallen, waar van het eerlte en der-
de te faamen zo veel doen, dan tweemaal het tweede ;
en dat het vermenigvuldigde des eerften en tweeden
zy 20; als mede, zo men het derde met het eerfte ver-
menigvuldigt, en tot het product het Quadraat des twee-
den getals vergaart, dat gle Som zy 5057 ¥

OBy
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OPLOSSING. -

Stel de getallen —x-—y, ¥, enx-4Y.

Zo is xx — xy=—=130, en 2 xx — Yy =—j56%
_of Fys=9% ~— 20 N ==2x% 56}
‘ 14 - .

ATy ==g* = 40Xy 4400  FX yy == 254 =567 2%
Derhalven 2.4% — 56} £% —=x*-—40%%+400 .

I¥=— 2§ =510, dUS x == ¥/ 3Q
, ey
R XX o0 o —FS DO :
Derh. 2 xx — 561 —=——=3;==9Y, dus y=v'3}.
Nu is ax==—=30 '
¥y=—= 3%

xx yy —=100,dusxy =10, enaxyT=20

| : 2%+ )y =33}

‘ : ‘verg. en afg,
ax 422y~ Y)Y =53
xx—2xy+4yy—13}

Dienvolgens
T4y ==V 53;
X...=—=V 3} pde getallen,
X y——=V 133 :
"AANMERKING.

Alle deeze, behalven de eerfte twaalf, Voorftellen,
tot hier toe voorgedraien , zyn van weinig belang,
en vereifchen niet veel kundigheid, zo wegens de Op-
| ' (F5) los-
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loflingen der Vraagen, als de hoedanigheid en eigen-
fchappen der getallen, welken maar flegt en eenvouw-
dig zyn. Wy hebben daarom op deezen ook niets in

aanmerking kunnen bybrengen , en de Ontbindingen
derzelven ook flegts nade eenvouwdige wyze verkozen,

zonder het een of ander ’er by te voegen.

Alleenlyk zegt LuboLr, dat de vier volgenden hem
van een Meefter gezonden zyn, dat ze mede weinigbes
helzen, behalven dat de getallen vieemd vallen.

Zie zyne aanteekening by de 38fte Vraac.

XXXVII. VR AAG.

Daar zyn drie getallen, continue Proportionales; het
eerfte is ¥ 5, en het derde /8 meer als het tweede.
Men vraagt naar de Getallen?

OPLOSSING.

Stel de getallen=x-v'5, %, en x 4178,

Danis, door de eigenfchap,in het Voorftel bepaald,
het Quadraat van het middelfte gelyk aan het Produf¥
van de uiterften. Dat is; '

x+V'5
24V 38
—xx+xl/s
+x2vV 84V 40 x 2
xx+2V s+xV 84V 40— ax
xV§5+xV 8—=———¥ 40
— vV 40
Rl 7 S MV
Derhalven v/ 54 v/ 8 gedeeld in — /40
—VS5s+ V8. . ==V5+y8
eS8 +5V8—8V's

=3 %==1V 8 -1/ 5 het middelfte,
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==V 8—1V/§, ¥==1V8-—1V5§
Y5==1\ ... 4¥V5§, vy8={va "
&4V S==iV8—1iV5 Z+V8=iVE8=lys
Dat is 7
x+V5:V='.;xS—V'éészVsz'z‘;—vmg%

de ge-

K ..o —=VHRE=V 5=V 2L Y g5} A

x4V 8=V 4x8=v $x5=V 56;—V 35}
XXXV VRAAG.

Men vraagt na drie getallen als in de voorgaande,
zodanig; dat het tweede ¥/ 5 meer zy als het eerfte,
en y 8 meer als het derde? '\ e mr ag !

OPLOSSING.
Stel de getallen =g —V'5, £, en x—/ 8

Danis x —V's .
; x—V38 ' x middelfte
— verm. —_—
§r—x1/;——xv’8+t/40=xx
X xV s+zV8==1/40
e b N AR IO
’”‘""’Vs-l-l/s
Derhalven y/ 541/ 8 gedeeld in V/ 40
: —V5+V8 —vVs5+v38
—5+8 —5V 848y s
—3
g T==-—4%V8+43iV5
s——V'3 84V %5
el AT e

Nuis r==—JV8+IV 5. o===§1/84IV5
V5= eeo Vs VB=iVS

-V Ss=iV5s—iV8 *-vV8=i{V5-3V8
G : Der.
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Dethek =V 5 == V.3 — /258 =17V 13— V223
X oooe ====yioo Vig-ﬂ;_"—f_V;;j;--‘—szz;

64.

XXXIX. VRAAG.

Nog vraagt men na. drie gétallen, van de zelfde ei-
genlchap als vooren, zodanig, dat het eerlte ¥ 5 meer
zy als het derde, en het derde ¥ 8 minder zy dan het

tweede 7 A Y %
OPLOSSING,

 Stel de getallen =%+ v 5, a4+ 1 8, :
Dan is x4 ¥ 5 - 24V 8

% . . %+ V'8
— Verm. s— —
xx+x1/_5-—xx+nx1_/8+8
ij—axV8:8

2 V5—2v3

of xe=—=—3V5—1VvV38
Dienvolgens x4V 5——4¢/ 24 — V 22

CE Y ==V 1} — v 3

oo oo :—Y;;-;—"Vzgg;

. XL. VR AAG.

Zoek drie getallen, in Proportie als vooren, zoda.
pig; dat het eerfte ¥ 8, en het tweede V' 5 minder zy
als het derde. :

| . OPLOSSING.

- Stel de'lg'etal‘len —y— 8y x—V'5, 4

-V 4.8==V 35} = ¥ 56!.

Panis 2= v 8 x—V's

ST S —— Vel'm. i =2 ok, chm'-
i e ‘e XX =g

B
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o — KV 3——axx—a2xV 545

[ e 2 s
2V 55—V 8
of x—{V s5s+.V38
Derhalven x — ¥V 8 ==V 337 — V 2}
TV s=—V 11—V 3}
Teoee —V333+7V 1}t
AANMERKING.

1. Hier mede zyn dan deeze vier Vraagen beantwoord,
en de zelve getallen gevonden , welken doer LupoLp
worden opgegeeven ; alleenlyk zegt hy ; deeze laatfle is
de gefchiktfte van allen ; mogelyk , om dat de antwoor-
den derzelven Pofitive Surden zyn; daar in tegendeel ,
onder de antwoorden der anderensaltoos eene [Ve-
gative Surdifche grootheid gevonden wordt ;5 want
anders zZyn deeze vier Vraagen even geflchikt , en
genoegzaam de zelfde. AR

9. Hier kunnen wy ook aanmerken, dat deeze vier
Voorftellen mede gevonden worden by MARTEN
WiLkens in de eerfle bonderd konflige Praagen, ale
leenlyk dat aldaar andere getallen zyn genomen;
naamelyk ¥ 7 en ¥ 11, in plaats dat deeze by
LupoLF zyn ¥ 5 en ¥ 83 zo is dan

Vraac 37 gelykluidende met MarRTEN WILRENS 94
38 = - =+ e - .- - - 03
39----1'[]@1:‘-"--'9[
40, = w» = . = MEt » & = = = = 93

“Van welken in de Ontbindingen van die van MaRr-,
Ten WILKENS de zelfde ftelling, en dienvolgens ook’
de zelfde bewerking gevolgd is.

S CHOULIUM

Nu zullen wy ieder van deeze vier Voorftellen, op
eene algemeene wyze belchouwen , waar door die van
LupoLr, als mede die van MARTEN WILKENS, te ge-
lyk ontbonden zyn. -

1. Stel, in N°. 37, voor de geduurige Evenredigen
iV, %, s4v'h . D
an
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Dan is x4V a
x4vh
. verm.
Xx4xVa+xvVbhb4vab——ax
x;/a+a:vbm—-v‘ab
o -~V ab
T Vae+Vh
b—b
of x —= L b—a‘/a het middelfte getal.
b— .
24V aea— aVb_zl/a het eerfte getal.
bvb—bva

Ay doam b—a

— Neemgnde de getallen van LupoLF in deeze nyfte
VraaG; zoisa==j5, b—=8, en dus zyn de Evenrea
digen ; ‘

Vs —V 135, V22i— vV 355, V 56! —V 355

== Neemende de getallen van MarTEN WiLkENs
o4fte VRaaG; z0is a==7, b—11, en dus de Even-
redigen. '

V 38is~—V 2153, V33 —V/ 521, ¥V 83t =V 52I8

Zynde de zelfde antwoorden, die by M. WiLkENs ge.
vonden worden,

2. Stel, in N°. 38, voor de geduurige Evenredigen
E——Va,x, x—V'b

Dan is x— VvV a
x— V' b

het derde getal.

e verm.
X=XV o~V b4V ab—zxx

L ) -

LV a+xyY b—=——1V ab

==

Vvab

=VeRVE o

.
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bV a—aph

of »mtgre b—-"a

het middelfte getal.

s—y a—= LA ;_‘;V het eerfte getal.
by a~b1 b :
XY b= V; o aV het derde getal.

— Neemende de getallen van Luporr in deeze 3833“
VRaaG a—35, b==8; dan zyn de getallen

V 135—V 223, V 355 — ¥ 223, ¥ 355 —/ 568,

— Neemende de getallen van M. WiLkens N@, 92,
a=—7y b=—11; dan zyn de Evenredigen

Vol —¥ 33, ¥V 593 —¥ 333,V 52~/ 83t
3. Stel, in N°. 39, voor de geduurige Evenredigen

x+Vﬂ x+¥ b, x;
Dan is x4+ ¥ a x+V b
x X+ b

——— verm. verm,
xx4=xy a

Ax~4oxy bb
XY a—oxy b=—p '
————— b i
—  Va—ayb
—bY a—o b/ b
4b—a
_3b—aVa—-nbVB
x-[-Va il

nb—-—aVB--BV
49 =g

of x=as het derde getal,

het eer&egé;_a;;

%+ V b== ‘het tweede getal.

© ~—— Neemende de getallen van- LupoLr N©. 39,
8="5 4 b— 8 dan zyn de getallen;

V2;:; vV 2is, v 17:3 Vo=V 35—V 2355

: &= Nee.
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~— Neemende de getallen van M. WiLkens N°. o1y
a=—7, b==11; dan zyn de Evenredigen
V 358 =V 3345,V Vi = 7538, =V o6 —¥ 336
Zynde de zelfde getallen, die by M. WILKENS ge-
vonden worden. ~

4. Stel, in N°. 40, voor de geduurige Evenredigen
x"'""‘Va: x—y by %3

Danis x—7¥ a x—y b
% - x—Yyb
—n verm, ' — verm,
xx—2xy a —xx — 22Xy b4-b
- a—xVb———‘xV = )
| b
T=—yb-¥Va

2obY b+bY a
of ¥ = V4 bi aV 2 het derde getal,

2by b+ a—3b¥ a
-y G 4 45_2 A het eerfte getal.

by atG— by b
4b-—_-ﬂ

g—§ b= het tweede getal.

—— Neemende de getallen van LupoLF, a =8,
b—75, dan zyn de getallen;

V3% —F 2% V Uit =V 5% V 354V 15t

—— Neemende de getallen van M. WiLkens N°, o3, |
a—11, b=—7; dan zyn de getallen;

NI N e P T N TR R T

.. nynde de zelfde antwoorden, die M. WILKENS ops
geeft. _ :

ALs

-
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ALGEMEEN SCHOLIUM. -

In de vier voorgaande Voorftellen zyn altoos de Tee
kens van gelyke foort genomen, alleenlyk, dat de le~
dige Term eens in het midden, en eens op één der ein-
den gefteld is. Nu zouden wy deezén ook van onge-
lyke foorten, dat is; den eenen 4-, en den anderen —,
kunnen ftellen, en daar na de vier Voorftellen, kunnen
bepaalen 3 doch alzo zulks meer uitgebreidheid aan het
Voorftel zou geeven, en dat de wyze van rekening ges
noegzaam uit de voorgaande bewerking openbaar is,
zal het beter zyn, dat wy hier een algemeen Voorbeeld
opgeeven, dat op zich zelfs, ten aanzien van het re-
duceeren der Surdifche Termen, veel kunfiiger, en te-
vens zo algemeen 1s, dat de voorgaande vier Vraagen,
benevens alle de verandering der Tekens, het zy die
van gelyke foorten zyn, zo als LupoLr en WILKENS
die opgeeven, of dat zy van ongelyke {oorten zyn , daar
uit als Corollaria kunnen genomeu worden.

VOORBEELD.

Men begeert een getal (x) te vinddn; zodanig, dat, als
men betzelve tot drie byzondere gegeevem Surdilche
Grootheden vergaart , de drie fommen geduurig evenredig

zyn.
' OPL‘OSSING.

Het getal x zynde, zo is volgens het Voorftel

s4+pVaixdqvbiixdqvbindrve . |
xx+px|/a+ra;p’c+pr|/ac:xx+2q‘x1/b+qu
i pxv’a+rx|/c—2qub:qu—prVac

g9b—prvac
“’——pva+rw—zqvb_

Dit is nu wel het begeerde getal; doch om de drie
Evenredigen te vinden, moet iedere , byzonder ge-
geevene , waarde daar toe vergaard worden, en dus

heeft men b NG e
' (G ) Fefes
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L __app+bgg—apqy/ab
r4pVa=— pVatrve—aqvhb
_—qqb+pqvab+tqrvbe—pryac
ey e PV atrVc=—2qy b
y qu-!-rre——arq\/bc.
apr C=pVatrve—aqvh

Nu zouden wyv ieder van deeze Getallen door hunne
drie-ledige Surdifche Noemers kunnen deelen, door de-
zelven met hunne Refidui te vermenigvuldigen, waar
door de Noemers in rationaale waarden zouden bepaald
worden ; maar alzo een zedanige bewerking, door de
groote Getallen, buiten gemeen laftig wordt, zullen wy
deeze uitdrukkingen liever onverandert laaten , om,
daar het noodig is, in getallen te bewerken,

I. COROLLARIUM.

Hier mede hebben wy dan deeze vier Voorftellen al-
gemeen opgelolt, zonder eenig onderfcheid te maaken,
hoedanig de gegeevene Grootheden zyn, dat is - of
—, of die van gelyke foorten zyn, of niet, en by
welke van deeze de begeerde verfchillen gegeeven zyn,
gelyk wy dit ny met de volgende Voorbeelden uit Lue
poLF zullen verklaaren.

1. In N°. 37. isdan p==1, g==o0, r==1;dus zyn
de Evenredigen
a —— T, c

VetV VatVe Vakve
Gegeeven zynde a=—5, b==8, zo zyn de getallen
5 — V¥V 8x5 3
V5+V8 Vs+v8’ Vs+ve
Deeze wederom eigentlyk gedeeld, zo zyn dezelye
V 225 ==V 135, ¥ 225 — V355, V/ 565 — v 35%.

2, Iﬂ Ne, 38- is dan p:'—-l, §—0, Fr— 1
en de Evenredigen zyn

o G Vac — .
Vatve? Vadve® yvatye

Ge-
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- Gegeeveni zynde a==5, c==8, zo zyn de getalien”
‘ e K Bxg oo =B

VIFVE VstV VEPE
Deeze wederom eigentlyk gedivideerd , dan zyn des
zelve
V13—V 2355 V'35 =V 925, ¥ 35§ == v/ 564
3. In N°o. 8¢, is daip==1, g=1, f=o, én dé
a4b—=av/ab ~b41y/ub 2 5
Vass2yb * Va—sVb’ Vi—avV b
Gegeeven zynde a==5, =28, zo zyn de Evenredi-
13—2y Sy - =Ry 8L, LB o
V4§—=2v8 > V5—2V8’V5—ay8
 Déeze wederom gédeeld, zo hebbenwe voor dezelven
Vaili — V25V EE—V i — v is=vaiy
4. In N°. g40. is dan p==~—1, g===1, r =20,
en de getallen' Zyn _‘ _
a+b—2vab —b+yab LR
~Vat2vh ’ ~Va+2Vb “Vitavh
Gegeeven zyndé a==8, b==45, dan zyn dé¢ Eventes
I3 AN ERS, abiedey. oL el
—V8+3V 5’ wVV8daVs ? =Vit2v s
Deeze in orde gedeeld, zillen wy voor de getallen
verkrygen v/ 357 —V 255,V 1t =/ 55V 33141V 134
IL. COROLLARIUM.

In deeze vier opgegeeven Voorftéllen zyn altoos de
Tekens van de zelfde foort gégeéeven, alleenlyk is hier
in agt genonien, dat €én van deeze Grootheden p; 4,7
gélyk nul gefeld zynde; daar door het lédige geral #,
dan eens in 't midden komt, en dan eens voqr één der
viterften genofien is. Dus blyke; dit wy op dezelve
wyze wederom vier dndere Voorftellén Kunnen formiee=
ten, zodanig, dat de ledige Term £ miede, din éens
in ’t midden; en dan eens één der niterften 2y, met de

(G 2) - Tes

getallen

gen

digen
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_Tekens der twee overige leden van verfchillende f{oor-
ten te ftellen, naamelyk het eene 4, en het andere—,
en die dan ook op dezelve wyze als de voorgaande
kunnen opgeloft worden; waarom wy dezelve op de
navolgende wyze zullen voordragen.

I. VOORSTEL. Zoek drie geduurige evenredige Ge-
tallen , zodunig s dat bet eerfte ' a meer 2y als bet twee-
_de, en bet tweede V' ¢ minder als bet derde.

Dat x+Vv'a, 2, x—V'c de geduurige Evenredigen
zyn; zo 1s, volgens dit Scholium, in dit geval p—r1,
g=0, r==1; waar door de geduurige Evenredigen

a Vac ¢ '

Zyn VawVe? Vamic’VamVe

Gegeeven zynde a—8, c—35, z0 zyn de getallen
8 V' 8xy
V8=V5’ V8=V5? V=15
Deeze wederom naar behooren gedeeld, zo komt ’er
V' 563413555 V' 355V 222, V' 22: 41V 13

H. VoorsTEL. Zoek drie geduurige evenredige getallen,
zodanig ; dat bet tweede V'a meer zy als bet eerfte, en
bet derde V' ¢ meer als bet tweede.,

. Dat x—1V'a, %, x4V ¢ de Evenredigen zyn;
dan is p—— =1, g==0, r—=-1, en men heeft
+a Viac ¢ .
—=VatVe! —vat1ve? =Va4Ve
Laat gegeeven zyn a—35, ¢==8; dan zyn de getal-
5 V5x8 8

VS Ve SVsFV8 =548
« Deeze wederom behoorlyk gedeeld zynde, zal menm
verkrygen) 1354V 225,17 355 4V 22,1/ 35 41/ 56!,

Ill. VoorsTEL. Zoek drie geduurige evenredige getallen,
0danig ; dat bet cerfie V' a meer 2y als bet derde, en bet
_ kweede V'b minder als bet derde. |

Dat
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Dat x41V'a, —1V'b, x de Evenredigen zyns
dan is p—=+41, g=—=—1, r=—0, en men heeft
a+b+2vVab —b<—Vab b :
Vat2yb ’> va42vh’® vVatavh ;
Laat wederom a=—=35, b =8 genomen worden, 20
zyn de getallen '
1342V 8x5 —8—1V'8x5 8 ;
V§+218 ? Vs4218 V54218
Deeze naar behooren gedeeld zynde, zal .men ver-
krygen V' 2ifi 41 2130, =V 35—V 1535, — V35 ++
Vajs. | - __
IV. VoorsTeL. Zoek drie geduurige evenredige getallen,
20danig; dat bet eerfte V' a minder , en bet tweedeV/ b
meer zy, als bet derde. '
Laat x—V'a, x4-V'b, x de geduurige Evenredigen
gyn; danis p—-—1, g =+ 1, r==0, en daarom de
a+b+3_|/ab —b—1V'ab B prand 5
getall. SV SVa—aVb Va2V b
Laat gegeeven zyn a—5, b=—=8, dan zyn de be-
geerde getallen ‘
13421V 8x5 —8—1'8x5* . 8 =lia
—V5—2V8’ —Vs5—2VB’ —V5—21/8
Deeze naar behooren gedeeld zynde, zal men verkrygen
V olfi =Vl ViV g, Vi —~Vels

II. COROLLARIUM

Hier mede hebben wy dan alle de gevallen aarigewee-
zen, welken hier omtrent plaats kunnen hebben, als
men één der gegeevene Surdifche Waarden weg laat,
of gelyk nul ftelt. Nu zullen wy het zelfde Vagorftel
hier nog eens byvoegen, met de Tekenen <4~ en — te
_ﬁeemen » waar toe de volgende Voorbeelden dienen

unnen. e :

el B g I. Voon-
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L. VooreeeLp, Men vraagt naar een. getal 5 2pdamig
dat, als men betzelve tot drie gegeevene Surdiiche Waars
den, als V'a,V'g,en Vy, vergaart , de drie uitkom-
Jien geduurige evénredigen zyn.

Hier is dan p—=+-1, g=—=-1,r =1, en derhals
; é —Vac
veg de Waarde van x_—:ya_{_yC__sz, en vervols
: a+b—2a1ab
gens de Evenredigen f/a-l-'l/'c—'zv’b" v & e e
—D-I-Vab-l-l/bc—-l/ac b+c-.—-—-9.l/'bc.
" Vatve—2V'h  ?VadVi—2V b
Nu is gegeeven az=2, b==3, en c—=y5; derhals

— . SV 4
ven zyn de Evenredigen Va—s 3 EV5?
=3tV et Is~¥1Ia 8-—aV iy
Vo MATr ARV T VeV SRV

~_Deswegens moet men de Noemers zodanig vermes
nigvuldigen , dat er gationaale Waarden komen , die
eigentlyk gedeeld kunnen worden,
" "Om dit nu duidelyk voor te ftellen, zullen wy eerft
_den Noemer V2— 213415 rationaal vermenigvul-
digen, om te weeten, waar mede de Grootheden, zo
Noemer als Teller, moeten vermenigvuldigd worden
m den Noemer rationaal te hebben, of wel, dat men
daar mede kan deelen, r
VemaV3~4Vy
Va4aVi34V'5 Refiduum,
e e e RO TN
~— 521 1o eene tweenaamige Waarde,
+ 542V 10

S T B VORI,

komt +15 eene rotionaale Waarde.

¢ Hier uit blykt dﬁn,_ dat men, de beide Refidua te
faamen vermenigvuldigende , eene waarde verkrygt,
waar mede de Noemer rationaal zal worden,

; Vae
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Vet2V3+Vs
§42V'10

s verm, 5
komt 1517241013401 544130 dé gemeene ver-
menigvuldiger, waar mede de Noemer rationaal Wordt .
en bepaaldelyk 15 zal zyn.

Hier door worden dan de getallen zelve gemakkelyk
gevonden; want, om het getal & zelve te vinden, %o
moet V2 —2 /3415 gedeeld worden in Jel/ 10,
en wy vinden, volgens deeze aanleiding, ‘

==V 1}—V' 24V ;L.

Om nu vervolgens de evenredige getallen te vinden,
zullen wy de gegeevene Surdifcbe Waarden by dié van
¥ moeten vergaaren.

Want x=-—31/g— 11/ 542 /35,
Hier by vergaard V2, v/ 3, en V5, komt
Het eerfte getal ==)/ g2/ qum 1/ 5421/ 30,
Het tweede getal == , , , 11/ §=11/' 5411/ 30,
Het derde getal ==+ . . V34415421 g0,

Voor de begeerde evenredige. getallen, die als vooren
in algeneene Surdifche Termen kunnen gefteld worden.

II. Voorseerd. Men wraagt naar een getal , 2odatiigs
dat , als menvan berzelve aﬁ:ekt drié gegeetveéne Surdifche
waarden, V'2, V'3, V'§5, de overblyffelen drie geduus

 rige evenredigen zyn. :

" Hier is dan p=—=—1, g===1, ri=—1, en dets

| b==vige 2

—Va—VequoVh
Nu is gegeeven a==3, b==3, c==y5. Derhalven

3 —_ 4_3 '—':K Iq~4w v b

is het begeerde getal x=— e~ T e De

wyl dit nu wederom eigentlyk gedeeld moet worden,
zullen wy voor af deezen Noemer ratienaal vermenige
vuldigen,

halven de waarde van x ==
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—VaomV 54213
+Ve+Vs42V3 Refiluum

verm,
+5—21 10 |
— 5 —2V 10 Refiduum.
verm.
komt — 254-40=—= 4 15 eene rationaale Waarde.

_Deswegens moeten deeze Refidua te faamen verme
nigvuldigd worden. 7

+Vad V54213
—§ =2}/ 10

\

- verm.
“— 15V 2=91V 5==10V3—41 30 het gemeen Refi-
. ( duum..
Hier mede dan de getallen van Noemer en Teller

vermenigvuldigd , zal men eene rationaale waarde heb-
ben, voor het Deel-tul.

Indien men nu, volgens deeze aanleiding, 3—1 10
doorl-/-—:/n -V 54213 deelt, komt a=—=V'i 4V =
l-:--f- i¥e i

Om nu vervolgens de Evenredigen te vinden, moet
men de gegeevene getallen van deeze waarde van x af<
trekken.

- Want, x =115+ 21 3=,21 30 zynde , moet men
erV'a, V'3, V'5 van aftrekken, dan zyn de evenre-
dige getallen : ‘
Het eerfte getal —=— v 24!V 5411V 3— 2V s0.
Het tweede getal = + o « . + 1V 5 =1V 3— ;31 50,
Het derde getal —= . . . . =#154 3V 3— 1V 30.

17
Voor de begeerde evenredige getallen, die dan, als
vooren , in algemeene Surdifche waarden kunnen uitge-
drukt worden. )

III: VioorBEELD. Men begeert een getal te vinden, zodas

nig s dat 5 indien men betzelve van drie gegeevene Sure
. dilche waarden afirekt , de overblyfjelen drie geduurige
. evenredigen 2yfi. 31z _ |

Hier toe moet men % onder een negative waarde vin.
: den
2

% ¢
g ! . ¢
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den , welke by de gegeevene Surdifche waarden vergaard
zynde , de zelfde uitkomften zal voortbrengen, als of
die afgetrokken wierden.

b—Vac

Want, B Y ¢ ——a’h
g==-1, enr =<1 genomen is; derhalven

: : T Vac—Db ; A
T aVb—Va—Vic ‘
. ‘Wederom a==2, b==3, ¢==4 gegeeven zynde, zo:
= TS
V3—1e—1'5

Deswegens moeten wy wederom een gemeen Refi-
duum vinden , om daar mede den Noemer en Teller re

vermenigvuldigen, zodanig, dat ’er een rationaal getal
voor den Deeler kome. :

2V 3—V2=—V's
2V 34V o415 Refiduum

zynde sals p==o- 1,

§ —

is het begeerde getal x==-

—_ verm.
5—2l/ 10
—§ == 2V 10 Refiduum
Verml.
komt == 25 4 40==15§ :

Derhalven moeten wy wederom deeze beide Refidua
te {faamen vermenigvuldigen, om het gemeene Refiduuns
te hebben.

2V 34+VatVs
—§5—2) 10 . IC :
—- e verm, -
— 35V 2= 10V 3—09 V5 —=4 1/ 30 het gemeene Rer
il it . e L (.ﬁdaum.

Hier mede worden nu de beide waarden vermenig-
vuldigt, om door een rationaal getal té kunned deelen ;
en dus vindt men ¥ = — V' 1i =V ;4151

Om nu vervolgens de evenredige getallen te vinden,
go moet deeze waarde van x, van ieder der gegeeve-
ne, afgetrokken worden; dat is; van Ve, V'3, V53
dan zyn dezelven s
") (G s) Het
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- Het eerfle ==V a4 $V'3+ 71V 5— 31 g0.
Het tweede== . . 13V 34}V 5—_ 11 q0.

Het derde== ... V34 1}V §—.2V/30.

Voor de begeerde Evenredige getallen, enz.

AANMERKING.

Eer wy van dit Voorftel affcheiden, zal het niet on.
dienftig zyn te melden, dat hetzelve zodanig herleid
is, dat wy daar mede een fimpele Vergelykinge verkree.
gen hebben, gelyk het in der daad zodanig is; doch
als men een zodanige fimpele Vergelyking heeft, die
met Surdifche Grootheden is aangedaan, kan dezelve
ook tot eene Vierkants-Vergelyking gebragt worden 3
dewyl nu alle Vierkants-Vergelykingen twee Wortelen
hebben, zo zou her fchynen, als of hier toe nog één
antwoord konde gevonden worden. Om deeze zwaas
righeid op te loffen, zullen wy de voorgaande 37fie
VRAAG tot een voorbeeld neemen, en de Vergelyking
zodanig herleiden, dat dezelve tot een Vierkants-Ver-
gelyking gebragt wordt,

Om dan drie geduurige evenredige Getallen te vine

den, waar van het eerfte |5, en het derde 1/ 8 meer
als het tweede is; ~

Zo ftel de Getallen —x 15, %, eﬁi-i—Vs.

; Indien wy dan de uiterfle en middelfte byzonder met
malkanderen vermenigvuldigen, zo hebben wy

A2V §42V 84V 40 ——ax
xl/5.+xl/8+l/4o:or

"

O-f:_S_‘Vj e g B L
i SEx—=38xx zx'p/gm..}.m

§ X% 42 X1 §20. == — 40

_ 9%x 0 %)/ 320 ——= =120
s bl g By BB B W0 A
L L — —VEIZe

e o

QXX =
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0¥y +6x1/ 300 g20—== 20O

o = =T T o - ,_,,,_'
3% +V 0=V 2¢0
of 3F=—=r 5V 8= 8V 5
3 e ——rn - o
' I—=—Es5V8~=815.

Hier mede kunnen wy dan de begeerde evenredige
getallen vinden, door by dit middelfte x de gegeevene
yerfchillen te vergaaren, : '

Dus vinden wy dan, in het eerfte geval, voor dezelve
x4V 5 ==V 20} — V' 13 het eerfte S e
} getal,

X .. .—=V 22,V 355 het tweede
x4V 8—=V 56} — 135} het derde
In het tweede geval zyn dezelve
a4V s—=—=-—V 22— V13! hetcerfle 3}
Z..,. ===V 2%—1 355 het tweede}getal,
¥4V 8 ==—=—V 3] —V/35] het derde "
L. COROLLARIUM

Nu hebben wy hier mede twee Antwoorden gevone |
den; dus ftaat nog te onderzoeken, of die beide goed |
zyn, en proef kunnen houden,

In het eerfte geval worden de zelfde antwoorden ge-
vonden, dig LupoLp flelt, en kunnen ook aan de
Proef voldoen, weshalven wy zullen onderzoeken, of
dezelve geduurig evenredig zyn.

De ui-¢iV8—1{V's $V/ 8~ 21/ 55 de mide
terften 2 1/ 8= 5 1V 8——121/5¢ delften, |
- verm. — verm. |

komt 252 e £2 1/ jo = 432 — 221 40, en dere
halven voldoen deeze aan de geftelde Conditie. |
In het tweede geval, alwaar de andere negative wor=
telen genomen zyn, heeft men '
gAML ) pomel Lol lgmast /1 98
YK =pys—iV§
verm. .

" VeIl
komt M2 3¥4e T Mo S pi40.

1L CO-
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I.. COROLLARIUM:

Hier uit blykt, dat dit laatfte antwoord in geenen
deele voldoet, en derhalven moet men zich niet ver-
beelden, dat "hier meer als ¢én antwoord plaats kan
hebben, waar van wy nu de reden zullen nafpeuren.

In de eerfte plaats is het zcker, dat de beide gevon-

V8—8v
dene \?Vaarclen,,:r—-:5 ‘i,en s=——e . .

' 3
—51/8—8
——_5‘/ 83 Vs , voldoen zullen aan de gevondene
Vergelyking g xx 4-2x v/ 320 —= - 40, of aan 5ax+
=—=8xx<4-22V 32040,
—s5V8—8V'5s

Want ¥ = p = zynde,

520480V 40
9

Z0 is xx=—

52080 V 40
3

Wederom a ——

g XX ==
—5vV8—8vs
3
— IOV 8-—16V'§
3 2 '

28—

V 30—V 320‘
e d ey e — verm,
— 801V 40 == 10 X 40

3

251320 ==

V 320 ==/ 320
+ 80V 40+4-520

3

L E e,

e e verg.
34% 4251 300==— }2=—= -—40 z0 als de

( Vergelyking was.
' Nu hebben wy gevonden §xx==8sx 425} 320,
I8 e : +4o,
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+ 40, dat beide Quadraaten zyn,van X1/ 5,en —xy/ ¢
8 — v 403 en fchoon het wel waar is, dat, de Qua-
draaten van twee Grootheden gelyk zynde, hunne wor-
tels ook gezegd worden gelyk te zyn, moet dit echter
zodanig verftaan worden , dat die wortelen van één
foort moeten zyn, naamelyk; beide pofitif , of beide
negatif, dewyl men anders zou kunnen zeggen, dat de
Quadraaten gelyk , en de wortels ongelyk zyn. Neem
eens de Quadraaten 4 en 4 zyn gelyk, en ook hunne
wortels 4=2=—=<42, en e—~—2, om dat het
anders tegen de reden zou zyn, dat de pofitive wortel
uit 4, dat is 42, gelyk zou zyn, aan de megative wor-
tel vit 4, die ==~2is. Nu zyn de wortels x¥' 5, en
v 88—y 40, de eene pofitif, en de andere mega-
tif 5 waar unit blykt, dat wel hunne Quadraaten s5xx.
— Bax+2xV 320440 aan malkanderen gelyk kun-
—5V'8—8VS . ;

3 te ftellen ; maar

dat de gelykitelling van hunne wortels xv's=— —y/8 s
— Vv 40 onmogelyk is. Dienvolgens kunnen de begeer-
de evenredige getallen ook niet veldoen , gelyk door
proefneeming is aangetoond.

SCHOLTIUM.

Het geen wy op deeze 37%¢ Prasg hebben aange-
merkt , kan insgelyks op 'de drie volgende toegepaft
worden , waar in, op de zelfde wyze, de tweede wor-
tel uit de. Vierkants-Vergelykinge niet voldoen zalj en
dus is het klaarblykelyk, dat de antwoorden, welken
wy door middel van de fimpele Vergelykinge gevonden
hebben , de waare antwoorden zyn, en. dat ’er geene.
andere, die voldoende zyn, op deeze Voorftellen kun-
nen gegeeven worden, -

XLI. VR A A G.

Vind drie getallen , van natuur als de voorgaande
welker Som doet 24, en de fom van haare Quadrag-

ten 346, s

Stel voor de Evenredigen #, %y, xyy; zo is
x4ty

nen zyn, met ¥=—

{
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o xdxy+xyy=a,
derh. x24-22 yy+4 2% Y4282 y4-2 51 yy 42 2% y'=aa
en xx*‘xx”‘l‘xxr ¢ & * e ¢ & a '.."_—__6

Py

s iy i g

zmy-{-zxxyy-l-zxx:y?——‘aa—.b

LAl P& YY) s s s
aa == p
2‘?__*__ P .
a
2 it

T aa—b
Y=—"43, }gede‘eld‘:
Lsi:‘-{-i‘y-F-x‘y;‘ym a

J-{:;{y-l—_gy ___ 2aa

B ——

¥ 4@ == b

| - hetls
aa 4-aayfaayy—b—by—byy—=24sy

G0 ==Y 4-08YY — b wby—byy—=0

aayy-—byy-aay-—-by;'_‘—::b-'—aa

as — +5 -
aa
_aq+b . 0*42a2b4bb
2.a6 — b 4“‘“8““5‘}'455
i et et bl e e e £ 1
ad+b aat b * —gat4-10aab—gbh
P ) M—by+g.aa—b T 4a*~—Q8aab44bb

as-b R V~3ad*410a8b—-3bb
2.66—b 2.a0—b ;
.-._'—n—u-ﬁﬁ-ﬂ-ﬁi-—-h.u-—m—- . e

p ey
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aa+b+1/——3a"+loaab,—-—};b§# 5
i 2.08—b

aa —b
2a

5y Sibua

|

: : —= verm,
0a+b4V —gat 41060 b — bh
xyy"—""' 4a

aa+b —3a*+10a4b —bp
oy 3 a4 3 bb

— e, —

et 16aa

Om nu het eerfte getal te vinden, zo kam men ¥ in
%y deelen, waar door dan alles openbaar is, Daarom

08+ b4V —3at4-10a8b — 3 b et
A== 3 . (0 = b ge e
aa—Db R xy {
2a 3 Omt y ——x_——-' L4 . L] .

aa+b-—-l/-—-33"+|aiab___355
(. 4G
Nu is ge- _ .
geeven a=— 24, @a==3576, a*===7331776
b=—=346, b=—346, bb—=119716 °
/

eab=—199296, a*- bk ==451492

- 9
At 3 bb—=1354476 8 .
3 lo%ab:.lggzgﬁo. afgetr,

—

—8a*4-104a b--;:,bb:ﬁ::,&nh;“w

16 26=9216 ;
~—3a*4-10aa b -9} g
16 aa =695
Vv
~ 3a'~aa b~ 3 bb :

We.
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Wederom aa =— 3576

b—146
s verg.
a6 <4b==922
44=—06 B
as+ — i3, en dus 93—V 6p}:} het eerfte
46 oy (getal.
Eindelyk aa=—7576
=346 -
ol afget.
. ea=—b=—=230
38==48 -
as —b
= 433 ===y het tweede getal.
.. aa4b — 3a*+ 10aab —gbb | L1
En T +V 16 as =93k + 003

(het derde getal.
SCHOLIUM

Indien gegeeven was a—=9q2, b==678; zo is het
de g6tte der eerfle Honderd konfiige Vraagen van MaRr-
TEN WILKENS ; en dan zyn de getallen , het eerfte
1335 — Vv 1473374, het tweede 5}},en het derde 13354+

1/ 1 !::7_!.
g XLIL VRAAG.

Zoek drie getallen, als boven; zo men 4o deelt door
elk getal byzonder, en dezelven met malkander verme.
nigvuldigt, en ook te {faamen vergaart,dat de drie Quos
tienten te faamen gelyk zyn aan het Produél ,en dat hun-
ne Som mede zo veel doet ?

0. P le -8 8 1 NG,

Stel voor de geduurige Evenredigen x, xy, xyy;
waar van ieder gedeeld in 4g0==a, zullen de Quotien-
ten zyn '
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a
o
dodd ';Vergaard en vermenigvuldigd.
S‘yl
51
%))
ﬂ)y+a3+ﬂ BY ;- iSraeed
a’=—x°y¢, dus xxyy"_—.:#,
(of xy=v a.
ayy-+ay+a a?
herl;
Fy otk aa
xyy &y
o
__Ga_
yy+y+l =y
__aay
Maar xs yy—=a;
aay
Derhalven yy 4y 1=-_==—=ay
Wty —ay—=-—1
1—a*  {—20-4-aa
2 b 4
g 0,4 - verg,
1—a|® aa—20—3 |
W4 y—ay+ | =— Fiiz

(H) ' o
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1—a Vaea—oa—3
=

G=— 14V Gd—=20—71
2

) J—

Deelende nu a=~14Vas—2a—3in 21/ a3

G— 1V 03—G60—20-=31 4

komt ¥ — =
xy=—V a
a—1Va4aa—aa—3Va
o y

Of , dat het zelfde is,

e

axaa—26—3

GX A0 = 2641

e vV
$E= 4 + 4
xy=—Va
Gxaa—2a-4 1 AR 42— 20— 3
xyy =V — TV
4 4
Nu is gegeeven a=—4o
6—1=—39
ag—=2a~1=—1521, dus ag —24=3—1517
18=—=10 6= 10
= — verm. verm,
i 1 Gx a6 =24 —
ax s -—9d-r = 15210 e e 3:15170
4 4
V 2 s ——r——— e
axaea—aea-+1 axa6-2a-3

- =V'1521Cc V' — e =V 15170,

Derhalven ¥ —=1/ 15210 ==~V 151703
X4y ==y 403 - e

xyy=—=V 15210=—V/ 15170. |

% J d AN-
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A N'D E"R 8.
Stel voor de Evenredigen x, v &, en :-:-.

Deelende nu elk derzelven in hetgetal @ , zo hebben wy 3
a a

x? v’a’x

of g—-, V'a, £, en dus de zelfde getallen, die wy ge-

fteld hebben; waar uit blykt, dat de Som der Quotien-
ten gelyk is aan de Som der getallens dus blyft nog al-
leen maar overig, dat de Som der getalien aan het pro-
dult derzelven gelyk zy. Daarom

z4Va g-:'al/a :

gx+xvVata=—axVa

wH+zrxVa—axy e—=a

=1V a4V e —2aa~13a

komt x — . ~— het eerfle
a a~t1Va=-vVa*—a2aa—qa
P : '2 : 3 het derde

(getal.
Zynde de zelfde waarden als vooten, en daarom ook
de zelfde getallen. |

Maar indien gegeeven was @ ==1qc, zo is het de 88fe
van M. \VILReNs eerfle bonderd Vraagen,

XLIII. VRA AG.

Vind drie Getallen, van natuur als. boven , die te
faamen vergaard doen §55-4174128%, en zo men die met

malkanderen vermenigvuldigt , dat het Produé zy 2255 »
~+ 1/ 4280668 ‘

0 P TOR8 F NGS
Stel voor de Evenredigen z, 5y, xvyy;
CHay & s
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dan is hunne dSom x+x'y+xyy_a

hun predutt x*y*=—=~5b, dus xy:\/b, ftel =c.

Zo heeft men x4-xy+xyy—a
o Aot :

\ 19 <495y _._a

y %

- herl.

c+c:'y+cyy=ay
of cyydcy—ay—=—c

¢

ccyydccy—acy——cc

c—al* cc—z2actaa
2 | 4
verg.
m—— z m——— ——
ceyy+ccy—acy+02 al’__aa na: 7 c¢
V - - —
c—a Vas—aac—73¢cC
Yy . — A e
a—c=41 aa—2ac— 3¢c
- of-eymm a 3
c :
a—c4Vas—2ac—3cc
I= 2¢
xy==t ;
- ‘ verm,
G—-C+4)V Ga-—2a8C—5¢€C
L e N
a—c<4=V asa—2ac— g¢cc .
Wederom y= Y 2 gedeeld in’
- (sy=¢3

. komt
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a—c—l/aamalac—-gcc
' 2
Om nu de getallen té vinden, zo is gegee-
ven a=— 5541/ 41284
| b=—2255 41/ 4280668+
Derhalven moet uit b=—=2055 4~ 1/ 4280668 de Cubic-
wortel getrokken worden, om ¢ te hebben, het geen

verricht wordt volgens den Regel, welke §. Panser
opgeeft, in zyne Mathematifche Rariteitkamer pag. 21,

De Teerlings-wortel uit 2255 41/ 4280668

komt ¥ —

5085025 4280668
4280668
> 804357

93 het verfchil der Quadraa.

\ (ten,
279 deszelfs drievouwd,

Nu moet uit het rationaale deel (2255) de naafte Cye
bic-wortel getrokken worden, zodanig, dat ,als dezelye
in het rationaale deel (2255) gedeeld wordt, zy daar in
effen opgaat, als mede, zo dit Quotient by 279 ver-
gaard wordt, dat dan de Som een rationaal Quadraat
zy, Nuis de naafte Cubic-wortel uit
2255 ..13,doch deeze kanniet in 2255 gedeeld worden,

12 |
i1 gedeeld in 2255 komt 205. . 205
hier by 279

|

het rationaale deel .. 11.. 121 : )
| me TR0 2 G
8 @ ST
‘gedeeld door 3 bndd

(Hg) . o8 of
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28 of 4x7

het Surdifche deel 217
Dus 114217 ==c¢ het middellte getal.

Nu is a=—=g§554-1221/y
c=1i+4 ' V7

afget.
8—c=44+"%V7
V'
Ga—z2acHcc==§4123 412725 %
Wederom ¢c—= 114217
6C==149+44V'7
; 4
46c=7590~4-1761"7
6
Derh. aa=—2a¢c—g¢c — P OMTKBZIHVY hier uit
( de Wortel;
308414217

komt V'aa—2ac—3cc=— 3

of Vas—z2ac¢-—~3cc==44 41y

8—c==4441¢V 7%"‘“3' en afget.

“_C+VE;_QQC“ 3C€=88+5'—;§-‘/7:2xyy ;

6~c-Vas—-2ac—gec—=4V =2/ 73=2s.

Pat is s=V"y
Ey=—11+4 ¥ 28.
RYY =44+ V1= FV S %7 =4 ++

(V31714

Maar indien a==60+ 1745793 en b=—131684}" »

8911300 gegeeven was, zo is deeze de 9yfte van M,

WiLkeNS eerfle bonderd Praagen, en dan zyn de getale
len V10, 124140, en 484173388},

XLIV.
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XLIV. VR AA G. o

Daar zyn drie getallen, als boven ; het eerfte en der-
de doen te faamen 100, en de, Quadraaten der getallen
doen te faamen 8oco. Men vraagt naar de getallen?

OPLOSSING,

Stel voor de Evenredigen x, xy, xyy3
Zo is de Som van de eerfte en derde x4-xyy=—a;

en de fom der Quadr. xx 4 xxyy4-2xxy*—5b
R A% 4 2 XX Yy 4 ¥x Y4 — aa (2fget.

xxyy=—aa — b

xy==V'aa —b, Stel ==,

Wederom x <+ xyy=—a
XY=t
s 3¢ SO
y - ¢
o’ hEl‘l.
ctcyy—ay

CYyy—aBy===—¢

komt cy=—1}a<V laa—cc
¢

;0=V ;a8 — cC

¢
¥y==c 2
XYyy=—g:a<V iaa —cc

S ——— R

;04 Vv a8 —¢c
¢

Deelende nu y== in xy=—=¢;

= e

komt x=—=3}a8— V' 248 — ¢¢.

(H 4) Nu
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Nu is gegeeven ¢ = 100.....4a == 10000
 B=80004s¢+.. b= Bo0O

ag=b=— 2000;
dus ¢==xy =1y 2000,

€ ==2C00
38— 12500
afget
408 —cc—= 500, dus V jaa—cc—V 500 [ verg. en

i6 .. —— s50( afget.

184V 1 aa— cc == 504 v 500

—

1=V 166 — cc ——= 50—V 500
Derhalven 2 =—— 50 — v/ 500
Xy ==V 3000 } de begeerde getallen,

xXyy: 5041/ 500

Gegeeven zynde a—60, b=——13000, zo is het de
8ofte van M. WILKENs eerfle bonderd konflige Praagen.

XLV. VOORSTE L.

Zoek drie geduurig evenredige Getallen , zodanig;
dat,als men de Som des tweeden en derden door het
eerfte, des eerften en tweeden door het derde, en de
fom des eerften en derden door het tweede deelt, de
fom der drie Quotienten zy 10734V 51,3

OPL OSSING

Stel voor de Evenredigen x. 2y, xyy, 2o is
syway.. J+w I+

X I - Ny
24Xy 14y 14y
CEy Ty T W
g4+xyy  14yy v+

8y i NNy

- Verg.
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-2y’ 42y41
LA 0’9%+V5!%
39
j s .
| __ yy — 0
1 P +2?+ verg.
Y42y I ‘
T — iy s
%
y+y4t

5 Hyvos41

y
YWHy+t=—=3iiyv e6+y
of yy—3iyv 96 —=—1

¥y =35 YV 904253

35 20
4V 24 4V 24

i

64
4V 24

Dewyl nu x, door de herleiding , verdweenen is, zo
mag die naar welgevallen genomen worden. Want,
hoe men die ook-neemt, zal de fom der Quotienten
evenwel altoos de zelfde, en dus gelyk aan qge gegee-

| ven Waarde blyven. Indien men derhalven ¥ op 't
! kleinfte neemt, zal het antwoord in de Kkleinfte Gctal—
len gevonden worden. ‘

) g ==V 10},

Neemende x ——1,dan zyn de getallen 1, v 10} ,en 10}.

Indien gegeeven was a:ry;;:-}-v’;g;f Zo is het
de gofte van M. WiLkens eerfte benderd konflige Vrage
gen , ende Getallen zyn dan 1, ¥ 173;, en xzd T

‘ ' (H 5) XLVI.
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XLVI. VR A AG.

Zoek vier Getallen, zodanig; dat het ¢ van het twee-
~de en derde zy § van het vierde , en het 3 van het |
derde en vierde zy 5} maal zo veel als het eerfte; als

mede, dat het vermenigvuldigde des eerften en twee-

den getals zy 126, en dat des derden en vierden 756,

OOPL OSTIN G
Stel voor de getallen x, v, 2z, p.

20 i 2y4z2=={p of 4y442=—=5p,en p:iy—'-;_“_z.
ia4p=5ix of ga43p=2Ix, enp—yx—=z
xy=1206 P ———
Z2p==1756 yj_i —7x—z
5
4Y+42=35x—52
0Z==35%— 47y
9
e 354D
9
o]
7:;'-_—--..-——33IG
o e i 28X 44y —»
9
e 8
‘Derh. zyn de begeerde get, x, 7y, 353{9 47 . , x:4y,

Nu is nog gegeeven xy—=126;

En zp, datis

x~ 28 x4 980 Xx4-28 X y==16
359 49" - 43’__:. +81 y ”_.756

- 81
980 =
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 g8cxx28xy—16yy=—=061230
28Xy « ¢ « o« —= 3528

afget.
080%X « o o » = 16Yyy—=577C8 :
4 7

245%% . o o s — 4 VY= 14427

60025 T* — 1960 2% Yy 4= 16 y* ===1208138329
3020X%8YY « » » o =—= 062233920

verg.

V 600 2§ 3% 4= 1960 xx Yy = 16 y* ——= 270372249

245 3% 4 4 Yy == 10443
245 X% — 4 JY == 14427

verg.
490%% . + . =—=130870
490 -

RNy TR e Ty
Verder is de aftrekking 8yy—=2016 '
8

yy=—= 252, y=V'25%
Zo is dan 3 —=3V 71—V 63.
Y==0V g ==V 252

X =4
3 5 ’__z_gl/yml/sﬁy.
28%

-:“ St Pz fo ) ¢ s i 3008,

XLVIL VR AAG.

Zoek eene Geometrifche Progreffie van vier Termem,
zodanig ; dat , als men den eerften met.den tweeden Term
vermenigvuldigt, het produtl zy 1o, en dat het ver-
menigvuldigde des derden en vierden Terms zy 2560.

OPL OSSING.

Stel voor de Geometrifche Progreffie %, %Y s #3Y 5%
Het vermenigv, van den 1fienen gden Termaky= 10

van
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van den gdenen 4den Term xxy’ == 2560

Xy=10 T
‘g y=—=10 '’ y4— 256
gy v -
TX— 2} ¥y ——. 10,
v | o s
x=—V/ 2} - LR dus y=—=4.
xy—=4V 2} —=—V 40.
xyy——16y'2; — V/ 640.
Yy ——/=04V 2; =V 10240.

XLVIIL. VR A A G.

Vind vier Getallen, zodanig; dat het verlchil tus-
fchen het tweede en vierde, zy } van het verfchil
tuflchen het eerfte en derde getal; als mede , dat het
ver{chil tuflchen het tweede en derde zo veel doet, als
% des verfchils tuflchen het eerfte en vierde getal, en
als men het eerfte en vierde getal te faamen vermenig-
vuldigt, komt ’er zo, en het tweede met het derde ver-
- menigvuldigd, doet 16,

OPL OS SIN G

Stel voor de Getallen %, vy, 2, p, dan is:

o ——

P
ot AR of 8p=8y+3z=31x
xp=———20 ‘
9z2=—=16 Dewylook y—2—=1%.x—pis;

X=—2; derh. 8y =—8p=—3% —32

2
I

ol® oeee

<
|

20 138 QY= 0Z=—=2x—2)pD
b {

2p=——=2X4Q9Z=—9Yy

4
8P=8lx+362—-36y
Derhalven 8§ y4-32~g3x—=——=8x 436z — 36y

|

" Daarom 445: 1134332
yoin : 11 . - .

‘ ol
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4y)=— % + 32
! . L
4y3——%x%432%
X2~ q2%
i J e e % ‘t‘f?‘lé'

Wederom 4y—=3+32.

‘ 2
8y—ax4062
—3%+32=—-3%432. .
—3%+3248y=——2x+92=—28p

=
e

Q-xx+9xz

— verg.

XP == 3
X 24322
4

—~ XX 40%2
8

Door yz—

&p=

=20.,. —2x 4 0x2=—160

gxz:vxtﬂ- 160 .

. 9% ~ ,
1% 4= 160
el aatm—

9%

128"

e 20.

== 16 , hebben wy x 243 22==043

__ %4320 xx + 25000

2% =
a 8lax

oy

— — 3
___ 2*4520x% 425600

_.872%

BT RN D e i e F 6

X2
9

= A : o

X274
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4 %'+ Booxx 425600 __
27 X% L

sz 320 ==

27 %%
4 x4 800 xx 4= 25600 === 1728 xx

4 %* —998x% 4+ 25600 =—=0

4 -
xt—232 3% 4 6j00=——0

7056 —= 7056

verg.
x* — 23228 4= 13456 == 7056

: xt—ué::s.;

Xx¥ —/—— 200

vV

x=——1/ 200
9x =9} 200.

TPp—— 20
=1 200

p=v2

£% == 160

 fmmeres = ——V 8

i (]

z=V'g

y===y~4g0 |
Dienvolgens zyn V' 200, V' 32, V'8, V2 de begeer-
de getallen. :

"AANMERKING,

Dewyl de Wortel van de gevondene Vergelyking
w* — 232 xx < 13456 =—7056 ook kan zyn ax—116G»
== — 84, kunnen wy, op deeze Vraag, nog een an.
der antwoord vinden; want, dan is xx=—=g32, derhal-
ven x—1V1'32

xx -+ 160 192

En P i YT =V 14§ 228

20

-—.‘
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20 20

x P V32 =V 12}
16 (]

Derh. zyn ook de getallen V'3, V18, 1/ 143, /12§,

XLIX. VR AAG.

- Zoek vier getallen, die geduurig evenredig zyn, zoe
danig, dat, trekkende het eerfte van het derde getal,
de reit zy 6, en dat het vierde 1o meer zy, als het

derde.
0O.P L 0.8 'S ‘1IN 'G.

Stel voor de Evenredigen x, 2y, xyy, x9°,
Zois xyy— =0, en x)} =~ xyy=—=I0,

Deelende nu de eerfte van deeze Vergelykingen door
de laatfte zo hebben wy .

yy—1 ‘
B i P ot 1 )
7
of T e __ _s+vss
J~—1+3) da50 a0
y+1 - 40—2V/ 8
3y =¥ ry=— ]
69y =—=10Y4 10 oy i 5+ 85
: o]
6yy=—10y=—10 e
— O30/ 8
5 +1/ 85 % gy == — .423 V.85
= 6
Seicss TR o L 8
1104 101/ 85 - B (g 7 o
yy= 36 B onajrn B

Dus
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D . _74410V'85 , 450430189
us yy-1= 36 tn Y= -
6 . =~opdsi By 7545V 85
(4] —_—X = peeiladad. »
¢ gt 7 7

‘L. V'R A A G.

Daar is eene Aritbmetifche Progrefie van vier Ter-
men ; als men de Som des eerlten en tweeden Terms
met den derden vermenigvuldigt, komt ’er 20, en als
men de fom des tweeden en derden Terms met den vier-
de vermenigvuldigt, komt ’er 40. Men vraagt naar de
Progreffie?

OPLOSSING

Stel voor de Aritbmetifche Progreffic £ ,x+4~y,x 42y,
x+37y. Danis volgens de conditien der Vraage;

2%+ yxx42y=0xx+55y+ 2yy=eo}afget
2843 X X433 ) =2 2%+ 9x Y+ 9 )yy==40

4xy4+7yy=20

43y=20—70)

4) _ i
R e i ) '
a'_—-—__
4y
8 4V
nm_______wo—-} 0yy <4499
10yy |
rm___ 400 ~— 280 yy+ 499"
8y
| <5xy 100y — 35 9°
. , . A
\eyy = 23y

iyl ¥ 23% e
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400 — 80yy—syt -
2%x 4 5xy42)yy— Byy ==20

: 8yy
400 — 80 )y — 5 3* == 160yY

5+ 240)y =400
Y 448yy=2%
dus yy=—-—24-41/656

oyt 1232-—-48 V' 656

———

7
7 y'=—18624 — 3361/ 656

7
49 y*==60368 — 23521/ 656
Dewyl yy=—-—124-41"656 is ,
20 is — 280yy =—=06720— 2801656
400 == 400

verg.
49 y*—280 y:y + 400 =67488 == 3632 V' 656

86 yy=16 x-24+1V656
49)*—280yy 4400 _ 4218— 164} 1/656

16 7y =T —24tVose,
D‘a/t is xx — — 83} +l/7472;
x ==V — 3354V 7472} het eerfte getal.

Om de andere Getallen te vinden.
Daar is gevonden yy =— 24 41/ 656

20— 20

7
79y —=—=-— 168471V G656 afget, b

O J == 188—71/656::4xy

Dus 2xy—= 04—3!¢/ 656
:ra:-—-_$3,+‘71/656
Yy=—=—24 = V656

——— e verg.

(1) A% o

‘,J

"
24 4

{ B
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o X% 428y 3y —=~—13] 4 v 502}

X4 y=—=V ==13; 41 soa}het tweede get.

Wederom xx——w 83143} 1/656
4xy—= 188 — 71V 656
4yy=—=— 96+ 4 vV 656

24424+ 4yy=—= 8; 4 V 02}

verg.

£42y=——=1v 8} v 92} het derde getal,
Eindelyk a5 ——=— 83} - 3§ v 656

6xy——= 282 — 10; V' 650

9Yy=—==—216 4 9 V656

. verg.
Vxx+6xy+9yy:—- 1754V 2306}

X+ 3y=—=V —17i 4V 2306}
Derhalven is de begeerde Aritbmetifche Progre[fie
s———V — 83! +V 7473}
#ty=—V—13;+V 502
42y=V 8:4V 02}
\ 2+ 3y =V = 17;+V 2306;
A"A'"N'M'E RKIN G

Om te onderzoeken, of deeze getallen aan het be-
geerde voldoen, dat is, als men de Proef op het voorge-
ftelde begeert te vinden ; hier van zegt LupoLF;de Proe-
ve is vermaakelyk , zoek de gemeene differentie , gy zult vine

den V wm 244V G563 de fom des eerflen en tweeden ge-

tals is V == 170+4=1/ 36000 ; deeze vermenigvuldigd met
bet derde, komt 20. -Qok is de fom des tweeden en dere

den V 144V 147G, deexe vermenigvuldigd met bet vier-
de, komt 40 , enx. ‘Deeze Proef {chynt L.upoLr te wil-
len gemaakt hebben, door de gemeene differentie, waar

".'; A P - P— . Voor

¥ sk
et ey
L
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voor wy gevonden hebben , y=—1"<3, 417656 , of
yy=—=-—24+1V'656; en, om dat, van de geftelde
Progreflie , de fom des eerflen en tweeden Terms is
2x4+y, of deszelfs Quadraat 4xx-4 4%y +73y , zo
hebben wy derhalven; ~

g - pe g 835-_!- 3,?,'1?656

4
43%—= — 334 4 13; ' 656
4¥)==— 18— 7 V656
W=—=—244 1656

425+ 42y4yy ==~—170+ 7;V 656
——==1704 V 36900
V L [l

254y ==/~ 170 41/ 36900 de fom des 1ften
' ~ (en 2den,

De gleisxd 2y —y/ é; v 656

verm,
komt /400 , zynde gelyk aan 90,
( het Produét,
Wederom de gemeene differentie is y==1/— a44v 656.
Nu is de Som van den tweeden en derden Term 2 X439y,
en by gevolg derzelver Quadraat 4x% 412 %y 4= 95y.

Hierom g 5% ===-—1434 4131 v 656
T2 Xy=——= §64 —21 V656
T 0yy=—=—2164 9 V656

4% 122y 4+ 9yy—= 144 1}V 656
== 4+ V 1476 .
14 h ' .
284-3y=——=v 144V 1476 de Som des
__ (tweeden en derden.
%43y ==y = 17141 2306 de vierde
C— verm.
.. komt " 1600 gelyk aan 403
~ (dat getoond moeft worden.

(12) LLk
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LI. VR AAG.

Zoek vier geduurig evenredige Getallen, die te faa-

men doen 10, en van welke de Som der Quadraaten
1s 8o.

OPL OSSIN G

Stel voor de geduurig Evenredigen », xy, x yy,x9%
Dan is x4+ xy4xyy+2y'—=a

X 4 XX Yy 4 X% Y 22§ — ;
— ged.
1y py a
B T4 gy 4y g
14y +yy+y° a%
Of =
143y 4yt 4H°
Maar 14y +yy+y° is=1+y. 143y a4
149y+ 90+ y¢ is = 149*. 149y
I+y _ ax
149" b
herl.
ax.14y——~5.149y
o 1
.'C:"'—“——y

- a. 14)*
Wederom x4-2y-F2yy4xy*——a

a
14-31974)
b.14y

G. 1~y

Lot

x“

F

bol=py
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b.1+4y a
b o AR B B T

Del'h- bo?+l-)3+yy+y+1=aa.?4+l .
of b.y*+2b) 4h2byy 4 2by+b=—aay'}aa
aay*—by'~aby?—2byy=g by4fas—b=0

&3 —Db ged.
PR 2b 3 2b 9.5 Vs 585,
J aa—b” __aa—-bw_aa—b?-"l—o

In deeze Vergelykinge zyn de Coéfficienten , ter we-
derzyden , tweé aan twee malkander gelyk, of wel de
zelfde Grootheden; en dewyl alle zodanige Vergely-
kingen, door ’er zekere Grootheid by te vergaaren,
of van dezelve af te trekken, rationaal kunnen opge-
loft worden, zodanig, dat men door het vergaaren, of
aftrekken, van die Grootheid, een andere Grootheid
verkrygt , daar men de Vierkants-Wortel uitjkan trek-
kenj zullen wy onderitellen, dat de Wortel , uit-het

voortkomende Quadraat, zy yy — ot 0 20 8 4 dan is

~ ob 2 a*—gqaab43bb
: 3 R
l,wt Quadraat zel\(e v g g + 4t — 2604 bb. S

2

I = da—b

lykinge aldus opgeloft:

' o b 3 2b T ST

aa—by.'“m”_aa,—b"i'l_'o
2a*~9aab- bb 2 a*~oaab4bb =
o' —2aab4-55 @ —aaab4bh 2

y4 1; dus wordt dan de gevonden Verge-

y -

—— — - Verg.
ab 2a*—~qaab4+gbh . 2b _
¥ ==Yt " =aaabapb P “aa—p It
; v oa%—2aab-+bb
S e R B ) O
Vﬂl

T3y 5y —
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o ___ . ,28*=2aab4-bb
4 aa-—by.'!'l“'-'y‘/-a‘—-naabr]-bb

' b yl/za"u,-,ﬂzac':b‘+bb
Ofyy_aa~by+.1_7 aa —b
T | b-l-V:za‘-—-zaab-{-Tb

¢ SRR P2 i A

Door deeze algemeene Vergelykinge kan nu de waar-
de van y gevonden, en vervolgens die van x gemakke-
lyk bepaald worden.

Laat, als in-dit Voorbeeld, gegeeven zyna=10,5=80;
C 20i8yy—44V 26.y=—=—1
e11/ 26" = 10i421/26

Y= 26. 43 1V 36| =g} 421/ 25
tritgemr A g _

S——

§—2+43i K 26=V95+2V 26

'y..—_:z-i-{l/zﬁ o V‘pg_-_l-gl{nﬁ

Indien deeze 'Waarde van y eenigzins van eene ge-
{chikte gedaante was, zou men hier door de \Vaarde
van ¥ gemakkelyk kunnen vinden; maar aangezien de-
zelve, in deeze Vraag, geheel ongelchikt is, en om
dat de geheele hoofdzaak van dit Voorftel fchynt te
zyn, om zodanige ongelchikte Swurdifcbe Waarden te
behandelen, zullen wy de waarde van x, door de reeds
g:;pndenc Vergelykingen , moeten vinden. Wy heb.

O Baga s
LT, -“Aa':y4+1 _-%ﬂg'f‘??‘k?*" .

by .y Yy F Y+ 1==aa. 5"+ 1

m——— -

of

S R ane

o, Ay 3
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+of b.y'+éy’+sgy+ny+ 1==aa.y%<|
I —

b.y' 42y +2yydoy 41 4
y41 T

P2y oyydoyqer
¥ 1 7o

aa

=3

o

ik

- verg. en afget.
as

2y 42y 4 ayydoy 4o
Y41 by > oy

2)'+29y42y  ag %
Y1 Tl

Yide1 R T
Y41 ___ax 2Y42 o4z
afgetrolr.keny“.'_I =730 P =}
‘ 3 y o i - i1 &5 I
Blyft ’er A FaF dngy - e e

y4+l ﬁ_'b +!-T- |
2y¥+2yy42y a4
Dit ged, door a1 =1

aa 2ax%
3yt o
komt y= -

e

- Om deeze waarde van y onder
daante te brengen, zo heeft men

‘ aa
T4) _ e

eene gefchikte ge.
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24%

P deelen in —
- — 1 te deelen in b+1.-.. 7

of aga—>b in aa + b—2a%
ad=4b—2ax
ag —b

Derhalven y=—

a4—b.y=—aa4+b-—2ax

of eax=—aa4b—aa—Db.y

b -~
Dus 5= — L2, 2l Y
24 24

Nu is wederom, volgens het’ Voorftel, gegeeven,
a—10, b=80, en gevonden y—2+411V 26 % >»
V' ol+4aV 26, waar .uit openbaar is, dat wy tot dit
Voorltel twee byzondere antwoorden kunnen neemen,
agt geevende op het Teken ==, welk in de Waarde
van 'y is.

Om nu de Getallen te vinden,
Ten Eérﬁen. Neemende y=—o4iV 26+|/§;_-|T§'{/ 20,
uth B2 iV 4y SV,
Maar a— 10, b==80 gegeeven zynde, zo heeft men
g==1e—i5 21V 264V oj+21/26
9-&-' 1.2 +_%|/9.6+V_'9;-+ 2 v 26

7—1V 26—V 942V 26

7— V 6} = V 9! =4 1/ 104 het eerlte ge-
. : (tal.

z0 is x —

1l

Doven is ge"vonden xe=7 =11/ 06—V Ol FaV 26
| y==a 1V 26+V ol F3V 26

i S———

o o
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7-—-—;1/26.2+;V"26—|—7-—:V26.V§;_:|:2V96‘f
™= 9§+2I/_’;ﬁ- 243120 .7|/9-1-+2V‘n¢$_

xYy=—7—3V 56.z+§1/96+5-y/26v/9§+m/'n6;
(+9:+2V 26.

Dewyl nu ¢ 26, in den middelften Term,' meer be-
draagt als 5, in dien zelfden Term, zo kan dit aldus
vitgedrukt worden: 1

Xy=—7—iy26.24 1V 265 =54V 262
(V 9i421 26 =9} 42V 20.

Deeze vermenigvuldigingen werkelyk verrichtende y:
Zo is . N -

7—-;V26.n+%V26:_“7§+25V12Q
_;-']'-_“1_/_;5 . Vﬁi_-l-z V 26 = —5-4v 26 l/o}-l-zl/ﬁ
o2l 20 .. ==49i 42126 '

®

—
-
-

p—i
-

Deth,ay——2-+ iV 26+ —35 4V 261V 9i42v 26
:-—94—}1/26{-1/-—5_-7-‘/ 26\"9}-{-2'1/26
== — o421 1/26 =V 51101 26.95 421/ 26
——241Y 26V —35i+7V 26

—— 04V 62— —35i+ V1274 het twee-
~ (de getal.

Op dezelfde wyze, vermenigvuldigende de Waarde
van x4y met 3, en vervolgens die van xyy mety,héeft
men o
xyy»

(*) Wy zullen ons voortaan van bet Teken = bedienen,
om de afzrekktg{zg van Grootbeden aan te duiden, weélke uit
meer dan één Term bzﬂaan, om door de verandering van
de Tekens, van welke de Termen dier Grootbeden %y
aangedaan , niek duifter te fchynen, SRl

(Is)
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N ==—2+V 061+ V —35i+V/ 1274 het derde }
ay?z 7 +V6_"=".+ Voidv 1-34: « « het'vierde J &p
| Tm-t«_z:_nden. Wegens het tweede Geval, als y=— »
241V 2621/ 9 2 1 26 is, zullen wy hebben x=—»

as+4b oa—>b iy
26 sa 2TIV26—=Voi4ava0.

Maar a=—10, b==280 gegeeven zynde; zo vindt men
g 7 x|/ 61 +v?§-7—7 104 het eerfte getal,
¥y —= =24V 6; 4V —35; 4V 1274 het tweede get.
%Yy —===2mV.G} =V —35} <+ 1/ 1274 hetderde getal,
¥ == 7—V6i—V iV 1e4 hetvierde getal/
AANMERKING,

““Indien wy de gevondene antwoorden, of Termen,
van deeze Geometrifthe Progreffie nagaan , vinden wy
daar in geen ander onderfcheid, dan dat de Termen
verwiflelen, zynde den eerften Term,van de eene, den
laatften Term van de andere; en zo wederom,de twee-
den Term, in de eene, is de derde Term in de andere;
waarom het in der daad maar één antwoord is,en even-
eens, hoe dat men het Teken =, in de gevondene
Waarde voor y, neeme. Want, daar is gevonden,

In de eerlte Stelling. _
¥ e 6 —V Ol FV 104

 Ey—=—adV6I—V35i+V 1274
Layy==—2rkV 6} V=351 +1 1274

aYP—— 7—VO6i4V 9l4V 104
- In de tweede Stelling.
L a== 7=V6i+V oiFV iog
L EYT=—ah W ik =35tV 1274
BN == =24V OV — 3514V 1274

Eyp=—= 7=V6i—=V 9} 4V 104

etal.
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Alleenlyk zegt LupoLrH, dat dezelve beproefd zyn,
waar in dan alleen moet onderzogt worden, of de Som
derzelve 10, en de Som der Quadraaten 8o is. Dit is

zeer gemakkelyk te doen, want de Getallen zyns
x= 7—V6t—V 9t+41 104 1 Dezelve vers

: o - aarende ,

Ty==—24V 06—V —35: 4V 1274 lgyn' d?Swfg
LYY= 2V 6L oV — 355 4 V 1274 .{Eﬁgef_j}_”g% an
¥y == 7~V6:4+V9oi+V 104 ~ jen dus ver
. " (dwynen dezelve,
Derhalven is de Som 4 7 —2—~24-7=—14 =4 =—10.

Indien wy nu ieder getal Quadrateeren, zo is:

sE=s5ten L4/ 6L 14— 2V 6LV OTTY 103 s

; B (Exl/lo‘.
sxyy::’Ioﬂ%-—'—4l/6f—f-—4+§l/6f1/'—35‘:'+l/ 1274 #
(+—35:—Vi2y

7 Ié{-v;4kl‘/~67%+--4+2l/6% V:- 35iV 1274
2 (+—35i—V 1374

XY =551 — 14V 61+ + 42V 6V 0i 4 V 1045

C+9: 41V 104

e - ——— VR,

132 =36V 6 — 522V 10442V 1274

of 132 =181 26 of — 5244V 26414V 26
—— 53+4-18V'26  Dat is' = 5218V 206.

— verg. e
Komt 80 de Som der Qquadraaten. 1%

| LIL VRAAG. B
" Vind drie rationaale Getallen , zodanig, dat, als mep
die te faamen vermenigvuldigt, en tot f)et' ng{yﬁ i

der getal byzonder vergaart, de uitkomften raiion
Quadraaten zyn, v
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" O P L:.0.85.8 1 NG

AY =-—2 X%

-Stel voor de getallen 1, 2%, en ——3 > danis

hun vermenigvuldigde ax — 2% ; hier by ieder getal

byzonder vergaard, zo zyn de uitkomften
% ——=2%41 Lk
= . . 43 rationaale Quadraaten.

XX ——2 % L 22— 4an e ar—2%
Xy —— peenemenis & (1AL 18
w AT /2 8 gz dat 2x

233 —Qxyx —ox
of 3 : -—
. 2x
Of X% wm 1} —1, dit moet
een rationaal Quadraas zyn. Stel den Wortel —=x — a,
Dan is 2% —— I{ S e I——2X — 24 x4 aa

of a8 —1l8=—aa+41

2
44X —38=—2aa+4=2
. 20442
- -
4a—3
- PUT 1842 i
Neemende a—4, z0 I8 x_-—.::m__S____?-_.—-_g;
Dus zyn de getallen 1 . « « . —1 -
ax’’. . o . —g4¢|2yndedege-
PR, : 9}{‘2]1811 , die
i _ :
ax R g 1 e ’ ) geeft.

ANDERSENALGEMEEN.

Stel voor de getallen x, y, 23 dan is hun vermenig-
vuldigde xyz, hier by deder getal byzonder vergaard,
‘20 moeten , 4 : :

lxyze
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141
LR o . ,
%%+ y} rationaale Quadraaten zyn.
xyz42
Stel xy2<ex——aaxx -
%
yZlT——azx
. e 8.
aa
V%
Yy 22 4=y 2
Eyz=—= -
; o S
hier by y—= %n
224y24-aa
Xy z+y...__.” 3; 2 zynde de tweede

Waarde , die mede een rationasl Quadraat moet zyn.
Stel den Wortel uit den Teller —=bz+4z.Yy,

Dan is yyzz<yz=asy=—Dbbxz+2bzz42z.yy

of yyzz <4y z-l-aa:y:bbyyzz-l-nbyyzz-l-y')z:‘
yz4aay=—Dbbyyzz~42byyzz

y

Z-aa —=bbyzz4-2byzz

g z-aa 2= aa :
bbaz+42bz2 zz.bm :
Neemende hier in bb 4=2 b—p, z0 is y=—= zz-:Paa
z+éa
yz= T
RN ik
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Yzt z4aatzp :

aa aazp
z2~f-aa
zap

x

e z

verm.

2+a042p.2+aa. %
r o, aa 23 pp

2+ aa4-zp.2<4«aa
e aazapp

2242082422 p4-at+aazp
aa 2% pp

sy==

of xyz—

ca SBXFD
T aazzpp

a 2pp4-zz2-}24aaz +zzp+a"+;zzp
gyt 4622 pp -

zynde de derde waarde, die mede een rationaal Qua-
draat moet zyns de Noemer is zodanig: dus blyft maar
alleen overig, dat de Teller een Quadraat zy. Stel den
Wortel uit den Teller =—=aa +-d 2,

Dan is aa2* pp 2242462 4-22p 4 a4 4= 442 p——a' -}~ »
(2aad2z-}ddzz

| a2} pp+22t-oaax4-zzp-taszp=—caadz»
(+ddzz

Neemende 2aaz-+-6a2p—2aadz

Zo is 2a-p——ad

Dus d=1{p—+4-1

Nu blyfc nog overig aa2°pp~-22 422 p = dd 2z
L% . :

6azpp 1 + p=dd

maar
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maar dd==}pp~4-pH~ 1, om dat d‘:-?_-%p+1 is

8 %Pp+ 1 +p=pp+pt1

1
aazpp=—3zpp, derhalven z =— ——+

4aa
- Dit nu in de plaats van z gebragt, in de gevondene
2~ aa 408.4a' 1
Waarde y— B R T ¥ o et vervolgens
I
om dat dan y en z bekend zyn , zo kan x.._... + ’
; _ 4+1+bb+25
' dat
gevonden worden, zo dat x — A e i
zyn. Hierom zyn dan de getallen,
| ~ 4a*414bb+2b
R i
4a*.4a* 41
J— : »
aa.bb42b
e mmm— .r. I -
T 440
Neemende a=—=1, b=1;
¥ 4414444 i ,
2018 X ==~ TEy —g—=1Ig,
. 1
= - ; = *g==2},
z:‘; i

PR OEVE

Het Prodult xyz 45— 4-124 —
| _.W'.Vz+3f==§$ =
Eyrhr={4 i =5

le Quadraaten,
waar van de

142 fdne rationaag-
139
1

Wortels zyn,

13 1§ >
B “EITED Fe

el Wane.

4



AR

144~ Oploffingen der konflige Vrdagen
Wanneer a4 en b anders genomen worden, zo vindt
men ook andere Getallen.
LIIL VRAAG.

Vind drie getallen, naaft in hunne Progreffie {taande,

. zodanig, dat, zo men de Trigonaalen van het eerfte en

derde te faamen vermenmigvulaigt, het Producl zy 420.
OPL-OSS-IN G,

~ Stel voor de Trigonaal-Wortels
[xx—ox~142x—1

%1 }dan zyn' de Trigonaa-| gL
% len van het eerite en$
x4 1J derde getal jFxtoxtr4x1,
L 2
. x=—2Xf1t+x—1 AL — %
Nu is - = het eerfte.
| 2 2
gx4ox 414241 xX43x42
en + t e dn =" +9_3 + het derde
verm,
Xtfoxd—gx—2ox
==420
4
s 3
2t +axd—gx—2x=—1680
) G- |
, verg.
y 203 =gx — 2 24~ 1==1681
A2 —1 =41
Ii= 1}
verg,
x% % -3 =42}
i < . % ;==0;
R x==6

ot i Derh,
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Derh. zyn de Wortels x—t:;}en de Tri- Y18
PRS- 2

X1 =7 jloaes J28e

AANMERKING.

Lupovr zegt, dat het begeerde, buiten Cos, ligt te
doen is; doch dan wordt vereifeht , één der Eigen-
{chappen, van zulke drie Trigonaal-getallen , by wyze
van een Lemma , vooraf te bepaalen. :

Nu kan men, met weinige moeite , gewaar worden
dat, wanneer van drie Trigonaalen, die malkander naaft
in haar Progreffie volgen, de twee uiterften te faamen
vermenigvuldigd worden, het Prddull altoos een Pro+«
nik-getal zy, wiens Wortel de eenheid minder is, als
het middelfte Trigonaal-getal, Daarom den Pronik-wor-
tel getrokken uit deeze gegeevene 420, komt 203 hieg
by de eenheid vergaard, zo heeft men 21, voor het
begeerde middelfte” Trigonaal - getal, waar uit de Tri-

onaal-wortel 6 is: dus moet dan de Wwortel van het
voorgaande §, en van het volgende 7 zyn. - Want de
Wortels der Trigonaal-getallen, die malkanderen in or-
de volgen, verfchillen altoos de €enlieid onder malkan-
deren. s i

Ook klimmen de Trigonaal.getallen zelve altoos op,
met de Eenheid meer als hunne Wortelss zo meet dan
het grootite 28, en het kleinfte 15 zyn. - -

De Pronik-wortel uit 420 wordt aldus gevondens,
420 : S
Vergaar $
B
4203
V—- . \ e e ;!:.
205

”*

komg 26 voor den Promik:wortel,

(K) B
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V. -VR A AG.

Daar zyn drie Trigonaal-getallen als boven, zo men
het eer(te met het derde vermenigvuldigt, en van het
Produ@ drie maal het tweede aftrekt , is het overe
blyflel 546117, Vraage, als vooren?

0O P L O S S ING.

_!' Stel voor de Tr:’gonul—wortels Xemf, Xy X 13 dan
XX —% 3 +% ¥+43x+42

zYnde T”'""g""“-"’_"’f‘ _.. gt e 2
i X% — %
Het eerfte =— -
B : XX x42
Het dedei== "5
.. ‘x“-r}—-ex;—,xaic—zx T : sy
. .. komt het Produ‘t van het
e ¢ p 46 (eerite en derde
y Lx-46x .
bR, : —*—3:—— driemaal het tweede,
b o afget,
, ¢ 2V —7xx —8X% '
x4 2 7%% - —— 546117
_ 4
T :
x4 2 33— 7 2% — 8 ¥==2184408
100 20
x4+2x3—‘-7xx-——8x+16=2184484
. s - — 7__.’
.4 Tr+x~—~4 == 1478
4= 4
e VEIge
a4 3 == 1482;
X4z = 38;
s -y
L—0

¢ 3 Derh,



| tan: LUDOLF van KEULEN, w7
Derh. de Wortels £+=1==37 yen de Tri- ¢ 703
R 38-}gonaa'i-ge-{ 741

41 :*tg'y; _t-allen' 784,

A N.DE R S
Stel voor het middellte Trigonaal-getal x .

——3
. hier toe gegeeven 54617

v oo oo . komt 54617 4 3 % voor het
Ptoduft van Het eerfle en derde, Trigonaal-geial, dit nu
is een Pronik-getal , wiens wortel de eenheid minder is,
als het begeerde middelfte Trigomaalsgetal, Wy zullen
derhglven hier uit den Pronik-wortel zoeken , volgens
den ‘Regel j die in de’ Adanmerking ,. der, voorgaande
Viraac, toepaflelyk voorgefteld is.  Op deeze wyze:
Het gegeevene Pronik-getal .gx4-54617
vergaar . , . X

v LR
FLoee N

s
g PRGNS
;AFgEt-‘.'_.'-N- :

s 'w.'?_

P E o R
al bl A L]

2
i i

—

Y i RN TRARSAONTE )
 Vergaar . . 1

3

% '-; +V3x;i¥540f;;voorhétmid-
delfte Trigonaal-getal, dat gelyk % gefteld iss Daarom:
FEvIvEa |

of & — 3=V 35 ¥ 3540075

e : 5 B ey e V :
ax — % —— 324546178 TS
B Ll o [ 1 AN
SRS
PR VErge :
(K 2) KX o v
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| 1/4 BL =~ 4 X 4 === 540621

5——2== 730

chgf A e 4

Dewyl nu het begeerde middelfte Trizonaal - getal
(741) gevonden is, zo kan, daar door, ook het eerfte
en derde getal gevonden worden; want,trek den Trigo-
naal - wortel*uit' 741, volgens den Regel van Wouter
Perftap, in zyne Arithmetica Philofopbica pag. 24, en
oy, 6t die van . ¥.'Fergu/on, in zyne Labyrintbus
Algebte: pag, 703 z0 komt ’er 383 deeze getrokken
zynde van 741, zal ’er 703, voor het eerlte Trigonaal-
getal; overblyven: Vervolgens , vergaarende de eenheid
by deezen wortel 48, komt er 59 ; hier by 741 vergaard ,
2o heeft'men 780; voor het derde Trigonaal-getal.

2 LV VR AAG.

Zoek drie. Trigonaal-getallen, van zodanige natuur;
als men het eerlte met het derde vermenigvuldigt, en
tot het Produfi vergaart, tweemaal het Quadraat van
het dubbeld des tweeden gerals, met nog viermaal dat

* zelve getal, dat “er komie 25011560,

GEPAEO S8 1N G

Stel voor de Trigonaal-wortelen x— 1, x, x4 1;
X —x xXx4% A% T4
Dan zyn de Trigon, get. e :‘ : e 3 " 1

e ohdagite’ 22E

Het d”uh"b’cl.d- ‘ir.r-l-._'x

S 25 txx
Viermaal het middelfte . ', sax+22

T ni L p e g

e H

L

-

F 4
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xx— % i
, MogrThet cerfte., ] TNERT ) TR

het derde
e ~ verm,
xttox}—gr—2x

4

3 3 ’ . et nbe
412'+48% +l:xx+8x Vs . ;

- : verg.
sxt+ 10X 11xxf0% : e
i

XX+ 3%42
2

=—=23011560
4
J

| sxt+ 10x°4- 11 xx+6x$93046240

25 x4 50 2%+ 55 xx - 30 3 = 460231200
H---:—— L] c { N ] 9

' N verg,
25 ¥+ 50%°4 55 2%¥+30 £ - 9 == 460231200
V : e

535+ 524 3==21453
S X%+ 5 x=——21450.
5 -
IX - X S=== 4260
dus x=—= 0y
% —1==64 ;
%4 1=46. e
Derh. zyn de Trigon. getall. ok oy QO8O ot
65 x66 AR
L it v
o g 'i‘"j
6 ; ‘
00800 L it 4
g "
: ’ (K 3) ' AL«
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ALGEMEENE AANMERKING
Op de drie voorgagnde VRAAGEN.

LEMM A.

‘

Alle Trigonaal. Progreffien , van drie Termen, hebben
deeze eigenfchap, wanneer dezelve onder malkander
in de naafte orde ftaan, dat het vermenigvuldigde van
de uiterften altoos gelyk is, aan het Product, dat voorts
komt, als men de middelfte met de ‘eenheid minder,
dan zich zelfs, vermenigvuldigt.

A=t FT4 % xx+3x+'2 i
y — — drie Tri.
2 Sl md e —

%maa@-getallen zyn 5 die malkander in orde volgen,
an is ' :

Want, laat

[ 2x—2x

ey Axdx
s ‘ € 5
slikilta z middelfte Term =
Termen
e EX43x 42, L XXX ~2
l\. - +Z + middelfte min 1.. i3 ek
B —verm. —-—verm,
Kt —ax—oy Bfogd—an—2x
= " == p 3 dere

halven zyn de beide Produtten even groot,

Door dit Lemma kunnen dan de voorgaande drie
Vraagen, en alle andere van het zelfde foort , tot eene
Vierkants-Vergelykinge gebragt worden; om dat, wan-
neer de middelfte Term gelyk y gefteld wordt, men
door denzelven zeer ligt het vermenigvuldigde van de
piterften kan' vinden, Want, ftellende voor het middels
fte getal y, zo is het Produt van de uiterften altoos

y.iy'-"'l, dat is yy—1v, een Promik-getal, Hierom
zullen wy ‘ons verledigen, om de drie voorgaande Vraas
gen, door deezen Regel, nog eens op te loflen.

SCHOs
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Om nu deeze drie Vraagen, naamelvk N°. §3, 54,
en 55, door deezen Regel, op te loflen, welke dan
gezegd wordt, buiten de Aigebra te beftaan, zo kan
men flegts den Regel volgen; doch wy zullen, klaar-
heidshalve, de ftelkundige Vergelykingen ’er byvoes
gen. ; e i

1. De LIII. Vraac, Stel het middelfte getal —19,
Zo is het Producl van het eerfte en derde

VY r— Y === 420
e

4

T

Y w— L = 4205

§y—3i—— 20}

ya=== af Het middelfte getal.'

Stel nu den Wortel uit het middelfte getal — %,
XX -2

zo is het Trigonaal-getal 3 1

|

- 2
ax 4 x=—=42
1 ——

Fy

e mm g i ==
oy -

Dus zyn Bk =I5
de begeerde Wortels % = 1=—35" “g’IP de -
e rig. JOx7
x G}gc;al-}- o —21
len | d
ol Bl — | 1Y

o L
(K 4) 5. De

a

Y4127
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2. De LIV. Vkaac. Stel wederom het middelfte ge-

tal -i‘::y s 20 is het Produli van het eerfte en derde
geta |

| ¢ i
hier af 3 maal het tweede _cy- o
Y =4y ==546117
4= 4
M4y +4==54612¢
v oI
Y —2==739
' y==741 het middelfte

(getal.

Stellende wederom den Wortel , uit dit Trigonaal- ge-
thl, =3 :
. ax4x
zq is ———— =741, of ax{x==1482;

waar door x — 148, en dienvolgens 703, 741, 780 de
begeerde Trigonaal-getallen.

3. De LV. Vraag, Stel wederom het middelfte ge-
tal —1v;zo is het Produft vanhet eerfte en derde yy~y

Het dubbeld van het middelfteis dan2y ¥
g . 43)
nog viermaal het middelfte 3y
ey kv 433442
verg,

53+3Y

Derhalven 5yy-3y==23011560
5 P
3yt y==40602312

5 r— >
TB'S-:"-"..TE

Y194 ==4602313535
Yo 5 ==2145:3
9= 2145 het middelfte getal,

Ste

9}
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Stel wederom den Trigonaal-wortel =—x,
XX 4%

——=2145y Of xx 422
(=42903
waar door ¥ — 65 , en derhalyen 2080, 2145, 2211d¢

begeerde Trigonaa_l-getall_en. :
LV, VRAAG.

Zoek drie getallen , zodanig , dat het eerfte twee
minder zy , dan het tweede, en het derde drie meer
dan het tweede; dat ook het vermenigvuldigde der drig
getallen , meer 100, een rationaale Cubic zy. :

OPL OSSING

Stel het eerfte getal — %
zo is het tweede == %12
het derde — x5

zo is het Trigonaal-getal

o e YT,
#7224 105 o

100 by

#° 4 7%xx+4 10x4 1co moet een

( rationaale Cubic zyn.
Stel den wortel =—x 4.
Dan is x* + 7 ¥x4- 102+ 1co—=x" 43 axx+3 aa x4-a*

7 2%+ 10 4 100=— 345X+ 3 aa x+-a’ S
Laat 7 xx==gasx genomen worden, danis 4=}
En 10x+4100=34a %4’ by ‘

34 % -~10 %= 100~ 4}

-§00 — 4}

X == ————,-¢n dewyl g=—17 genoe
SURwE 7 (men is

g0 heeft men #==13}i1. e

(Ks5) ~ AAN-

=l -
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Deeze Oploffing is zodanig ingericht, dat men door
deZelve maar een enkeld antwoord kan vinden, gelyk
dit ovk zo by LuporLr gegeeven wordt ; niettemin zou
de Vraag konftiger zyn, iudien men andere antwoor-
den, als de reeds gevondene, begeerde, en {choon dit
niet zeer gemeen is, zullen wy onderzoeken, of wy,
door hét reeds gevonden antwoord, hier in niet kun-
nen flaagen.

| 2 4 171%
Stel voor de begeerde get, 131344~ , of 35-'71711 : b
26004171 x
15:31 =, of 171 >

212 4=1 1%
1831142, of LI

Dan hebben die dé gegifchte verfchillen, Deeze Ge-
tallen dan met malkanderen vermenigvuldigd, en by
het Produfi 100 vergaard , moet de fom een rationaale
Cubic zyn. ' ‘

Dat is E
2357 -4 171%.96004-171%.32124-171 %
20933207 2163864841965 54241764 5§88 xx4500021 tf

5000211 :
(een rationaale Cubic,

4 100=..%

Om nu deeze gevondene Grootheid tot een rationaale
Cubic te brengen, heeft men aan te merken, dat de
voorfte en agterfte leden beide rationaale Cuben z ns
door welke befchouwing men dan gemakkelyk aan den
.eifch kan voldoen. Doch, om het zo algemeen te heb-
ben, als mogelyk is, zullen wy den Wortel van den
"Teller in algemeene Termen uitdrukken; dat is te zeg-
gen, wy zullen die b4-a& noemenj derhalven-is zyn
Cubic b*43abbx+4-3a3bxx--a' % 5 deeze dan mé:t
8 % 4 €

-
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de bovenftaande, Waarde vergelykende, kan men drie
byzondere Ondéfftellingen maaken,

: “Ten eerfben,

Neemende pP— aoggsagymo’ Z0'i8 b=—12756,
el ¢* x*==x. ...5960211.:3 zo is == 178

Dan is nog
3864841965 % 4 241764588 :cx._.3abbx +3 aabxz

& ‘e
3864841955 + 241764588 % =3abﬁ+3aabx

241764588.7; P 3 aah x—=3 aﬁb—-3864841965
(i =t 3abb——-—386484|965
241764588 —3aab
Nu is gevonden, door de onderftelling, e —171,
31668003
0
dig groot, dat geen Getallen geeft.

Ten tweeden. Neemeude, uit de twee vergelykende
CUben,

P

b—2756, derhalven x — » éndus x onéin-

§oo021t 3’ ==a2’
X2 -

sooozIl =—= a°; dus a==17T,

En 2417645883:::._ qaabsx'

X = 05881

. n4:764588 e v o0 3aab d sh= g 'sff ?—f
80588!96

Maar a=171; derh. b=~ 20241 ==27506.,

,Dan is nog 20033297216 - 3864841965 2 == b’ 434 bbx
| of 386484 1965 % =3 abbx_-—:.bg-—- 2093329, 2 16 3

: b? — 20033297216
it ‘ Gt
3804841905 — 3abb

Indlen m a==171, en b==3756 genomen worde,
20
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W ) 5 >
zo vindt men x =— _ /4 : o ;

klein, het geene wederom geen getallen geeft,

Ten derden. Neemende b — 20933207216, zo is -
Wederom 3 a bb x == 3864341965 x
i

12'881_80655 ‘
bb \
1288280655 ;
7595530

Nu is nog 244764588 2x - 5000211 x°* =3 aab xx + a4* x*
NS | '

3 abb== 3864841965 , dus a==

Maar b==2756 zynde, zo is P

244?64588 <+ sooco2rix—3gaab+4a’x

of 50002112 —a’x=—=9qaab— 244764588
T oE g s ; : 3 AR
__ 38ab—244764588

§OCO21 i —— a3

b Mas ¢ 1288280655

o'l 7595536’
de, kunnen wy nu %, en vervolgens ook de andere ges
talien bepaalen. Dogh alzo deeze getallen zeer groot,
en by gevolg moeijelyk zyn, om, door dezeive, de
waarde van x te bepaalen, zullen wy de bewerking niet
verder voortzetten, Die luft heeft, kan zyne kragten
hief aan beproeven, en zal, naar myne gedagten , nog
een dnder antwoord kunnen vinden,

LVII. VRAAG.

en b==2756 genomen zyn-

" Vind drie getallen, zodanig, als men, van de Cubdk
van haare Som , ieder getal byzonder aftrekt, dat de
overblyffelen drie rationaale Cuben zym.

I. AANMERKING.

-3, LuboLr geeft op deeze Vraag twee antwoorden,
e ' = en
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« 404424 . 472696 448000

CRCICN Y 2 ] - 9 Of
7 : \ L ] ' 235263? .--.I"'.
406607104 * 346734792 . 408877504 L
‘a'e ',. ¢ -.ou en 3 19?6656375 ’_,_',.,-._l;.,.l‘..‘.--. : i1 %
sy eerfle drie doente faamen zi3, en de andere drie
s doen te faamen ,77%, is ligt te proeven. Dit is een
s» Kunftige Vraage, eli voor veele Jaaren gedigtet, door
s» den zeer ervaaren Diopbafiti; maar niet gefolveert
s» vermag veel Facits: Maar een te vinden is kunft ;hoe
1» ik die door Cos gevonden hebbe, zal in myn groote
s Werk gevonden worden.” | ~

"9, ABraHAM DE GRAAF loft deeze Vraag op, in het
330fte Voorftel van zyne Inleiding tot de Wiskunft pag.
341, en zegt-aan het:einde: van:zyne Oplofling : ;, Dee«
s>+ 2¢ Queftie is nooit volkomen gefolveerd , noch door
o5 -Diopbantes y noch door zyne: Uitleggers , noch door:
s Ludolf van Keulen, maar alleenlyk:door Adrianus
ss Twilt, volgens hiet getuigenis van "D, de Hollander,
s»-in een Tractaatje (*) over deeze Queftie alleenlyk:
s5 -handelende. In het welke verfeheide middelen zyn
sy dangeweezen , om.deeze Queftie op te lofleny en
55 00k om: vier zodanige Getallen te vinden , welke ma«
»» Dier ook ligtelyk kan befpeurd worden uit de voore
55 gaande Solatie; ja tot meer als vier.” _"'f

R ‘ . 1I.

(*) Dit Traflaatje, dat de Heer Praalder zegt mooit
gezien te bebbem , zie de volgende III. .Aanmerking , is
door Dirk de Hollander in ¢ licht gebragt, na het over-
lyden van Adrianus Twilt, waar van by de beweeg-rede-
nen voorflelt, in: zyne- Foorrede voor dat Werkje. Het
zelve is getyteis - Toets-fleen van de Algebra Speciofa,
alwaar door den konftryken en zeer  hoog-geleerden
Mathematicus Abrianus Twit, zalt,, byna op eene
oneindelyke manier 5 proefvalt getoetft wordt, de syfte
Quzftie van. LupoLr vaN KeuLEN, in- zyn Boek des
Cirkels, of de 19de Queitie uit het vyfde Boek van
den wydvermaarden Griek DiorHANTES van Alexsn-
drie, enz. by ecen gelteld en gecorrigeerd door Dirg
e HOLLANDER , enz. gedrukt te Amflerdam, voorden
Autheur, in het Jaar 1669, R g

en zegt: ,, Antw.

»3 Q0

i t:
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1L AANMERXKING _ .

Niettegenftaande nit DE GrAAT zegt ;dat deeze Quess -
tie ‘nooit volkpmen .gefolveerd is,” nach door Diopban«
tes,.noth doar anderen, maar alleen door Adrianus
Twilt, komt my zulks nogthans zeer onwaar{chynlyk:
voor; want Euoorr geeft op dit Voorftel voldoende’
antwoorden , ‘die waarlyk niet radender wyze; maar
volgens een Wiskun(tige manier gevonden zyn (1); en
om dit nader aan te toonen, zal ik hier eene wyze Ouan-

< () Wat bier van te oordeelen 2y, kan ligtelyk opges
maakt worden wit: den vigenbandigen:Btief van LunoLr.g
gedateerd Leiden den 1:May Anny 1610, <waar i 2yn Fu
de Oploffing ,van deeze 57% Kunfivraag , aan zynen vriend.
N. Huybertsz van ‘Percyn', Landmeeter 1ot Naarden,
toezendt.  Deeze Brief ,-benevens de Oploffing , aworde ge
vonden , in bet %0.even gemelde” Werkje wan Adrianus
Twilt: pag. 51, Doch alzo dit Werkje niet zeer bekend
Jebynt te 2yn, oerdeelen wy niet ondienflig de Opiofing.
wan LUDOLF, gelyk dezelve aldaar gevonden wordi , bier
nog by te voegen, - ‘ ;
s Ik ftel , Zegt LoboLr 4 woor ‘de. Som der Getallen
o5 4%, diens Cubic is 64 x* 5 nu woor °t eerfle getal ge-
oy fleld 563, woor bet tweede 37 X* s voor bet derde 63x%° ,
55 deeze elk genomen van 64X' , reflen 8X*, 07x*, en
o X* 4 deexe reften zyn alle drie rationaale Cuben, die
55 addeert te faomen ; komt 156 X* 5 deexe moeten gelykzyn
55 @an 4X 5 divideers over beide zydén met gX, kemt
3 0XXT==13 Waar nu 30 een rationaal Quadraat-getal,
5 dan was de Quaflie gefolveerd : maar dat niet ‘zynde,
45 20" ftel ik woor de Cubic-wortelen (welker Cuben zul«
55 lom - reften, als elk getal van de Cubic van baar Som
3 Ge¢fubfirabeerd wordr) woor de eexfle x — 1, woor de
49 tWeede 4 —Xy en Voor de derde 2 5 baar Cuben zyn
4 X =3 XX43X—1, 64—48X~4123X—Xx*,7en 8,
,» deeze , wverflaat elk byzonder, gefubfirabeerd van 645
oy zullen reflen 65 4 §XX — X' «=3X ,48 X 4= X} — 12 XX,
55 € 56, voor de getallen, welke met dem geftelden Cu-
ss biC 04 doen, diens Somme i5 131 e 45 X meme 9 XX 5 dee.
€
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Ontbinding voorftellen, die de zelfde Getallen voort-

brengt, als LunoLr die opgeeft. -
| : s g  Stel

P rry— n ¥ - ey

1» 26 Somme door 4 gedivideert, kom 33+ 113 xm 21 xx,

55 dit is mw gelyk aan.een Quadraat, ©oor zym wortel fiek
s ik 53 4-1X, om my bet ledige: getal qutyt te maaken ,
oy dewyl 53 de Quadraat-woriel is uit 307, ~ Nota, Dit
»» Quadraat is 305 = 53 X FXX == 30; 4 11} Xem 24 XX,
5y dat is 2} XX == 51 X', komt X =2} 5 ut 15 boven gefleld,
s V00T de eerfle Cubic-wortel, X — 1, dat is 1.3, woor
., de tweede Cubic-wortel 4%, dat' is 1,7, én Voor de
derde Cubic-wortel 2, baare Cuben zyn 1127 4515
en 8 [ubfirabeerd elk'van 64 , veflen 61,232, Gy %7

en 56, Deeze rqﬂm 2yn van dié natuur , dat , 2o ‘mg;;
elk meemt van 64, de reflen drie rationaale Cubic-ge.
tallen zyn , en dat ’er, 2o men dezelve addeert, een 1a.
tionaal Quadraat-getal komt. Nu wederom gefleld,
voor de Som der begeerde getallen 4%, 2yn Cubic does

LE
2
E1)
1]
3]
29

2%
23 04 X* o €1 woor. bet eesfle gefleld 615233 x*, voor bet
¥ sweede 59055 X’ , -em voor bet derde 56X* , doen te fag-

vy Men 176:3% X', die moes gelyk zyn 4 X5 datis g4,
a9 XXT=1; komt X==33%; deexe met 4 gemultipliceprd,
55 komt 322, woor de fom der getallen, diens Cubois . 3222

2A78637

o (verftaat van x), deeze multipliceert met 615323 ; komt
55 D0or bet eerfie getal ;9244323 enmet 59:37; , komt voor
53 bet -taveede getal 4235555 en-—met 56 , komd-voor het
55 derde getal 3333355 5 doen de faamen ;i3

sy Cubeert de Somma ., komt ;333%55, bier van gefubftras
sy beerd 33484, reft ;1712¢., dat een Cubic is, diens
39 Wortel is 145, nog van de Cubic baarer Som gefubfira-
Ty beerd bet tweede getal, treft _.~%’%I§t§{?!.digm-.wor;{¢ is
59 738 5 QIS mede van 5133355 gefubfirabeerd %3333, refE
v 3312637 » diens wortel doet ;%23 zyn alzo de getallen regt
@> Sevonden, daar van-Gods alleen de eere tockoms.”, <}

L.v. K 'E ULENn e
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Stel voor de-getallen-

65—3%+ 33 —z'.) gLaat ook de Som wvan dees

ze getallen —= 4y genomen
4488 = 1235 +2° . )* (worden, zo is haare Cubic

56 .....y.—64y

Van ‘deeze G4y* ieder %etal byzonder afgetrokken
zynde y 20 zyn de overblyf leny

—14 3x— gexta’ .y }Wcll&e alle ratioriaale Cu-

ben zyn 5 d doende de
¢ o v ¥
684 ARt 121? B 3' Wortels = 1+.1c Y s
L] [ ] L] L] L] L] ] 4 —x y y 2 y
Derhalven blyft maar alleen overig, dat de Som vin

de geftelde Getallen gelyk zy, aan de Som 4 y,volgens
de onderftelling.

Dat is 19.1+45x—§xx.y’=4y'
y’!

_ Th : 7
:21+45x-—9xx:.—._*--y—5; nu is -f; een ragio-

naal Quadraat , en dienvolgens moet 0ok 12145 x
— Qxx €en rationaal Quadraat zyn.)

Stel den Wortel == 11 +bx, dan. is:
121 4 45 ¥ —9xx==121 4~ 22 bbb xx

bbxx+9xx=—45x5==20bx

x
bbx 490 x =45 ——22b

'45-—-925
= "bb+9

Dewyl nu 1214455 —9 25 = ??)"’" “'le

ég'eﬂgld is, zo is ook 11 4+ bxl .:—

39 sof 1x4-bx= —ﬂ,

2
dus y“'ﬁm E Need
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Neemende b==1, zo is =22, y==132, en daar
door de getallen §

48% = F2 58+ o' o 30 == 4500

3 —— 448000
BGe o s s e Y =306y

verg.

Komt de Som %3, en de Cubic van deeze Somis ;{13333
Hier van ieder getal byzonder afgetrokken, zo is
512000 — 494424 o ; 3 5 '
2282677 372637 [ rationaale | 73
352037 Cubess;
312000 —472094 + % welker
2352637 Wortelen ;
51?030—448,000._ 64000 58 43_

—213172637

2352637 ] ! e
COROLLARIUM.

-y

34
131°*

b 4

Het blyke nu klaar, dat deeze manier van Ontbindin»
ge zeer moeyelyk is , en een groot vooruitzigt vers
eifcht, ook tevens niet algemeen is, om andere getal~
" len te bekomen ; fchoon nu hier nog een ander ant-
woord kan gevonden worden, dunkt my nogthans, dat
het de moeite niet waard is, om dat zelve op te zoe-
ken, te meer, om dat ik dit Voorftel volledig, en al-
gemeen , zal oploffen, en dat op zulk een wyze, die
ik vertrouwe, zo kort, duidelyk, en zo algemeen te
zyn, dat ze tegen alle andere Ontbindingen mag ge-
{teld worden. Ik heb de voorgaande Ontbinding ale
leenlyk bygebragt, om daar mede aan te toonen, dat
miflchien LupoLr zyne getallen, na die zelfde, of ten
minften op diergelyke, wyze, zal gevonden hebben,
te meer, om dat ze juilt dezelfde zyn, die hy opgeefts

CLYs I,
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II. AANMERKING.

Ik heb nooit het groote Werk van LupoLr (*),noch
ook nooit het Tractaatje van TwiLT gezien. Alles wat
ik van het laatfte kan zeggen, is volgens het getuigenis
van A. bE GraAR, by de boven aangehaalde Oplofling
van deeze Vraag, in het 3ot Voorftel van zyne Inlei-
ding tot de Wiskunft. Dewyl nu aldaar van ver{cheide
wegen van Oploflingen gemeld wordt, die in het ge-
melde Tractaatje te vinden zyn, zo heeft my dit aan-
gezet, Om ook een andere wyze van Ontbindinge nate
{peuren, eensdeels, om die gemakkelyker en eenvouwe
diger te hebben; en ten anderen, om ook die Calcula-
tic te ontgaan, tuflcnen welke paalen de bekende Ter-
men moeten genomen worden, om voldoende antwoor-
den te hebben; en eindelyk, om tevens een weg te
baanen , waar door niet alleen drie zulke Getallen,
maar 00k zo veel getallen van die natuur, als men be-
geert, kunnen gevonden worden,

I. SCHOLIUM.

Om nu, langs een anderen weg , dit Voorftel van
UDOLF te ontbinden, zo ftel voor de getallen,
a? »

ks

(*) Indien men in aanmerking meemt, dat dit groote
Werk van L.uboLr, in ber Faar 1610, nog niet bet lich
kan gexien bebben , om dat by toen de Oploffing van de 57ite
Fraag, aan zyn Vriend N. Huybertsz van Percyn’ zoe-
zond , welke Oploffing voor 2yn groote Werk avas voorbe-
bouden . waar in zyn Friend, 20 bet ‘er reeds peweeft was ,
de Oploffing zou bebben kunnen vinden ,zonder dat |,.upoLF
moodig badt, die in’t byzonder aan bem te zenden, Wane
neer men bier nog hyveegt, dat Adtianus Twilt, nasuw.
lyks 5o Faarenlaater ,egt, dit groote Werk nooit gezien te
bebben (zie den Toets ft en van de AlgebraSpeciofa pag.
§-)+20 kan men , mynes bedunkens., met genoegzaame grond.,
befluiten . dat dit greote Werk , waar/chynlyk door bet on-
¢ydig overlyden van LUDOLF ,n0oit is aan den dag gebragt.
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a'x' — b’x*) En neemende de Som van deeze geral-
at x! —¢? x? len =aqc, Z0 is.derzelwr Cubic —»
i L % a’x’ j hier van jeder getal byzonder
4°% — @ *J afgerrokken zynde, dan zyn de overs
blyflelen rationaale Cuben.

' \ :
Daar blyft nu wederom alleen maar overig, dat alle
deeze getallen te faamen genomen, gelyk moeten zyn

aan de geftelde Som.

Dat is 36° 2° —DB* 8 ~—¢* 2* e ' 23 — g 2
b o
36 XX ——b Ax — ' 3% — A ¥x—a

: a
m—ga’ e § Loy 1 T het geen

ean rationaal Quadraat moet zyn. Nu is het niet nood-
zaakelyk , dat den Teller en Noemer ieder byzonder een
rationaal Quadraat zyn , gelyk A. pe Graar zegt ; want,
het zal genoeg weezen, dat de Breuk zelve maar alleen
een Quadraat is, om dat,zo men twee getallen neemt,
die, in malk:nderen gedeeld zynde, een rationaal Qua.
draat voortbrengen, haar vermenigvuldigde ook aitoos
een rationaal Quadraat zal zyn, Daarom vermenigvul-
dige ik den Teiler (a) met den Noemer (34* — b* — 4
¢' —d’), komt 34* —ab'—ac' —ad* , dat een
rationaal Quadraat moet zyn.

Stel den Wortel =2 aa—3a¢3
Danis 348 —ab’ —ac’—ad* —gat—12a'e$9aace

~—a*4-120°¢ ~0anee~—ub' —ac' —ad* —o
a

—— @'~ 12006 —gaee — b} — ¢} o ! —=09

ke

of — @' 12a08 —gate—Pp —? ==, dit een
rationaale Cubic moet zyn. Stel deszelfs Wortél ]
G+4-4e, zo heeft men, ; '
—~ @ 12006— 9060 m b® ¢} ==} J- 12000 = 484
(aee4= 0646t

(L) 7 30a¢es

S
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39aee=—=D’ 4 c* 4 64¢*

i b’+c'+64e"
T q0¢e

Hier mede is niet alleen alles rationaal ; maar men is
ook aanftonds in (taat, om, zonder eenige Calculatic,
voldoende getallen te hebben. Want @ moet maar al-
leen grooter zyn, als b, ¢, of d, datis —a-44e, en
derhalven moet a kleinder zyn, als 4e, het geen zeer
gemakkelyk aanftonds zodanig kan genomen worden.

Neemende b—10, c—11, ene—3, 20 is a = *4:}

a— T - “399

=335 vervolgens x =32, Hier door zyn de getals

len
33 3 3 e 33414851
6’ x b %' == ;344
3 43 3 J3 —— ‘127%014
@ X}~ AP =y gt
3 3 3 3 e 91738918
@ &} ——d? x? =— 371500

_ DeSom . .. #=ax en de Cubic
van deeze Som is ;2;7}3851, hier van ieder getal byzons
der afgetrokken, zal komen

91733851 —32414851 9 [
167284151 T ‘erzs+ivi | ration. I'f‘ff'

- 91733851 — 12780262 Cuben,
) H 1 d A — 78352185 % welker } 412,
167284151 FerRRHE S Wortels i o
01733851 —91728938 __ _4,!,"_l zyn L,
- 1_629-84!5‘ 1¥:§S+lf1J L'fll..

I. SCHOLIUM,

Hier zullen wy nu byvoegen, op welke manier, men
vier of meer zodanige getallen zal kunnen vinden , waar
toe wy de handleiding van 4. de Graaf niet zullen vol-
gen, alzo men ligtelyk kan belpeuren, dat die manier
niet alleen moeijelyk en laftig zal zyn, maar ook, zich
over vyf of zes zodanige getallen uitltrekkende, byna
ondoenlyk zou worden, te meer, dewyl het veel moei-
te na zich fleept, om, ter verkryging van voldoende
getallen, de paalen aan te wyzen, tuflchen welke de

bes
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bekende Termen moeten genomen worden. Wy zullen
derhalven van deeze laat{te manier gebruik maaken, om
dat men, ten aanzien van de meerderheid der getallen,
welke begeerd worden, allengskens meer ruimre heeft,
om voldoende getallen te bekomen, het geen in de vole
gende Voorbeelden klaarblykelyk zal getoond worden.

I. VOORBEELD. zynde de LXIX. VRaAG van
I.upoLpF.

Om wvier getallen te.-vinden s zodanig; dat als men ieder
byzonder van de Cubic van baar Som aftrekt, de over-
blyf/felen rationaale Cuben 2},

Stel voor de Getallen
a* x> — b*x*} En ftellende ax voor de Som van dee-
a5 — ¢t 2* U ze Getallen, zo is a’x’ deszelfs Cu-
o x3 — d*x* [ bic, hier van ieder getal byzonder af-
a' z' — ¢’ x* 9 getrokken zynde, zyn de overblyffe-
. (len rationaale Cuben.

Derhalven moet maar alleen de- Som van deeze getal- -
len, gelyk zyn aan de geltelde Som. | |
Datis 4a’ %' —b'a —¢* 8 —d* &’ —e* 2’ ——ax

x

463 £~ b %3 — ¢} X% — d* xx —e’ ¥¥=—a

24

a
44t —bi—c' —d’ —e*
een rationaal Quadraat moet zyn j derhalven moet ook

het vermenigvuldigde van Teller en Noemer, dat is
408 —ab® —ac’ —ad’ —ac*, een Quadraat zyn.

g ot dat

Stellende deszelfs Wortel =—=242— 34 f,zo heeft men,
gat—ab —ac —ad —ae’—=40*—12 a’f4oasff

b g —ad—ae = —124'f+00aaff

a

— b — ¢ — ' — ¢ =— 12a0f+0af

Stellende — b=—=—a<f, 20 is’-—b’:-—-af—pga
, Casf— 38+ 1
(L 3) —la
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—_— — 3
—_—die=—d?

_e!—-_el

Derh. —a* 4 3aaf—3aff4f* = ¢ —d* - ¢ — — 124
1\
(aaf+oaff

—a@ 1500 f — 2aff 4P —0' —d' —pp—o0

Of—-a’+15Bf—[za_ﬁ'.‘_f;_c;_d;:e,
Dewyl nu e een Cubic is, z0 moet ook — g* 4 15 »
aif = 120fF 4+f* —¢* —d* een razionaale Cubic zyn.

Stel de zeifs Wortel =— —a + 5.
Dan is —a* H15a8f — 128 fF 4+ f° =~ P =—w g% «
CH15a8f—75aff+125f"

—2aff+f' — ¢ —d*=— 75 fF4 125f*
63aff —¢ —d* —xa4f?
63aff =124 3¢ -—I-d‘—-

124 f 2 4 ¢* 4 d3
0= —_—— .
63
Neemende nu, ¢, d, f maar welgevallen , alleenlyk
met deeze bepaalingen 3
1. Data grooter zy, als B, ¢, d, of ¢; om dat de
Som, B*4c*+4d’4 ¢, anders niet van 44 kan
afgetrnkken worden.
2. Dat g kleinder moet zyn als § £, om dat € == ——=
(a5 is.
Neemende ¢ = 13,d=—=14,f==g,z0if=9,f =27;
Vervolgens a=14}},6=11}} ,en e==_!,dusz =33}
En de getallen a® %% — b33 — 14407412 !
aix! i c!xa—-— $1860L&

— F&F Te:7

33
e T

@@} — e = ;1
e — —
De Som i, of 127.
1. VOOR.,

| eraiaamamme Wl o il B ¢ st s S5 —— LT R B L b~ « N T




van LUDOLF van KEULEN, 167
1. VOORBEELD.

Om vyf getallen te vinden, dat als men ieder byzonder
van de Cubic wan baar Som aftrekt, de overblyflelen ra-
tionaale Cuben zyn.

Stel voor de Getallen

a® 2? — b® x3) En flellende ax voor de Som van dee.

a® x% — % x9| ze getallen 5 zo is a®x? deszelfs Cu-

a3 x3 — 43 g3 > bic, hier van ieder getal byzonder af.

a? xt — ¢3 o3 | B€Urokken zynde , zyn de overblyfie.
len rationaale Cuben.

a x% — f3 x’j

Derhalven moet de Som van deeze getallen gelyk zyn

aan de geftelde Som. %

Dat is 5a’x® — B?2? — 329 — @23 —e?xd — f338 =gy
50358 — B3 XX —c3xx — AP XX it Xy — fIyx =g

e —

O —
a

5 as — bs—c! _ds_es —f’ dat

een rationaal Quadraat moet zyn, derhalven moet gok

het vermenigvuldigde van Teller en Noemer, dat is

aa*-—abs — ac® —— ad® — ae® —af* ,een rationaal

XX —

wadraat zyn.
Stel den Wortel van herzelve ==2aa—jag;
Dan is 58— ab®— ac® —gd®*—ae® —afd —, a0 —,
(124°g40aagg
et ——

;" —— ab’ e aﬁ—ad‘ i aeﬁ--af“.-_—.— IQa’g-}-gaagg

a4 120°g —9aags —abs —ac® —ad® —ae* —afs .
(=0

a-—-—-—- —— e el P ——
as-+4 maag--gagg-—-bs——c’—-dﬂ-—gs_—fl_—_o
O—— -

a®412gag —2988 — P =2 —dS—ed =2 .
(L 4) Stel-

— —— w—

R P L SR L UL Tap, © Sgrpes Ny e, N Ny SR TN TN e
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Stellen- , i
de b—a—g, zo isb'=—a*—1gaag4-3088—2
c=a—2g,z0is (*=—a’ — Gaag—4 12485 —8g"*
d¥=—d*

e3—¢?

bB*4c+d 4 e == 2a—9gasg+ 15agg —og° -l(-_dl_’ e
€
g+ 12asg—cagg—a’- 12aag —9agy

e* 12088 —QagE =B m g} —d® =g — —u' 4215

(aug—24ag8 498 — & —e* =/

Dit moet nu een rationaale Cubic zyn. Stel den Wor-
tel derzelve —— =a—4-7g, zo is

—a&'+21aag —24ag849g} —d' —e ——4' 214

(a8 8 —147 685+ 3438’

R

~——2408g 4083 —d} —e3 == — 147 a 8¢ + 3434
12348340383 — d¥ — g3 =—=343g3

—

123888 — d? — 3 =——17314 &§*

— e

123agg ===3348%+ a2 +€2

e Y

3338° +d +¢?
12388

Neemende d=—12, e==13,§==2,z0 isaz=13.{;

e+ 3

= ¢, €==9,£%; veryolgens —a4-78=f=,4,
en x=—;3i¥; waar door dan de begeerde getallen zyn

a == .

0% %8 wnba go= ot
6% %3 —cVyt —= fasaurasay
a" %3 —d? 20 ==,y 1
ot wy— 6% 8 == e ik
Gs ®3 S BV =R g
L e S T N Y
1 7 DC
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De Som 3612131534, datis 1373, en de Cubic j32)1{1111%

Van deeze Cubic dan ieder getal byzonder afgetroke
ken, zo zyn de overblyffelen, :

10633486299 — 4083787288 :

39791521044 =3{8ii3045 s Wortel 13334
106334?;2;?? _;': f::: R H93365303% 5 woreel 313,
166?;3422;5?5%?92?37536? =454, Woreel $3i4.
106334;;2;;?;{:3;64263': e e

ic643486200 — 10632577926 .
309791521944 Lt FYERY 4

COROLLARIUM

Men ziet derbalven, dit deéeze wyze wan Oploffiag
algemeen is, en altoos zal ftand houden, tor hoe vee
getallen men die ook bepaalt; ook blykt tevens daar
uit, tufllchen welke bepaalingen de bekende Waarden
moetell genomen worden: want men zal teg laatften
altoos eene Vergelykinge verkrygen , in welke de Cu-
ben der twee geltelde letteren zyn4 die ment zo na aan
malkanderen gelyk neemt, als mogelyk is; naamelyk ;
dat die llegts de eenheid verfchilleny om dat ze, vol-
gens het Voorftel, kleinder moeten zyn 5 als a Dic
dan maar alleen in agt genomen zynde, zal men 2an-
flonds kunnen. befpeuren, hoe de derde letter in de ge~
vondene Vergelykinge moet zyn.

Ik heb, ip deeze Ontbindluge , hict zo zcer na de
kleinite getallen gezogt, die aan het Voorftel voldoex,
niet tegenftaande ’er mogelyk kleinder kunnen gevon-
den worden galzo dit alleen hier van afhangt ;dat men het
getal , VOOT 4, fomtyds zal kunnen verkleinen , en fom-
tyds miet; evenwel ben ik verzeckerd , dat men, langs
deeze Weg, zeer kleine getallen zal bekomen, en wel
ten aabzien yap aindere wgtﬁgen j gelyk, by voorbeeld,

5

€y

Yxswort. 337 5.

e o e P

oA

TR T m e o = 8
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die,, welke 4. de Graaf voorftelt; want zo men, langs
dien weg, vyf gewallen wilde bepaalen, zouden die
zelfs onhandelbaar groot worden.

"En of fchoon gezegd wordr, dat in het Tractaatje
van Twils verfcheiden wegen van Oploflingen getoond
worden, verbéelde ik my nogthans, dat dezelve daar
niet eenvouwdiger, en algemeender zullen zyn, zo dat
ze tevens kleinder getallen voortbrengen ; waarom
ons hier mede vergenoegen, laatende het andere Lief-
hebbers aanbevoien, om dit onderwerp tot meerder
volkomenheid te brengen,

LVIIL VRAAG.

« Zoek drie getallen; zodanig, dat als men de Cubic
van haar Som by ieder getal byzonder vergaart, de uit
komiten drie rationaale Cuben zyn.

OPL OS SING.

Stel voor de getallen
b x° — a*2') En flellende ax voor de Som van deeze
¢t —gt st % Betallen, zo is a’a® derzelver Cubicy
deeze by ieder getal byzonder vergaard,
zyn de nitkomften rationaale Cuben.
Dus blyft "er alleen maar overig, dat de Som van dee-
ze getallen gelyk moet zyn aan de geftelde Som,
Dat is BPa? 45’ dia?—g e’ ai—ax
a

s

Prx~+cixz+ d*ax — 363 sx=—a

p—

a -

o Profa—sa° dit moet nu
nog een rationasl Quadraat zyn; de Teller kan zodanig
genomen worden, en dan moet de Noemer ook zoda-
nig zyn.

Neem b—=f =9, 20 is b’ =f* w3 fcd3fcc—c*
et
@ =d*
— a4} - jal

De-r-

e o o i b < MR L
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Derhalven B’ +c'+d* ~ga* ==f* m g fF c+3 fecs
-d'—ga* het geen dan een rationaal Quadraat moet
zyn. Stel den Wortel =—c¢g--/; :

Zoisf’--3fc+3fcc+d’—3a"‘=ccgg+ncgh+kk_
Neem g fec . . .=ccgg,zoisf=,%g

Endanis nog f* —3ffe+d* —3a* —20cghi+ Ik

__[idt —ga'—=ph ;
T~ 3f+agh -
Hier mede is dan alles rationaal, en dus zyn de ba-
geerde getallen gemakkelyk te bepaalen. Want
Neemende a==1, g =3, 20 is f==3q. !
Neemende =2, d=—=3, zois c==#], en h==12
vervolgens ¥ =; {37, en daarom
b x' —a' ¥ =, 31450020,
G L A T a0 1 L

—_— 1389412018
4 =10 R

herl,

De Somis ;337833838 ,0f ;022 =a%; dus a’a’ »

; - t —— 130313843
T 213076973%1%"
Welke tot ieder getal byzonder vergaard zynde, zo
heeft men: )
6232471§7+130323843 — 713571008 JIO‘
23076099423 aicrgasstary WOILEl ;337

97775288 4130323843 |
33576009403 roreeisiins Wortel ik,

3368410018 130399843 -
230?6099423 -_-—E;g;%z;% :%l WOl'tel il--;,%;.

ANDERS

" Stellendede getallen als vooren, zo zal men ook de zelfs
aid  de
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. . a’ > \
de Vergelykmge vinden, ax — ProFP—ga? het

geen een Quadraat moet zyn; doch hier in behoeft a
geen Quadrags te zyny het zgl genoeg weezen , dat het.
gedeelte, of het vermenigvuldigde, van Teller en Noe-
wer een rationaal Quadraat is. \Wanneer men dan den
Teller met den Noemer vermenigvuldigt , zo heeft men .

ab' J-ac’ 444 — 34* het geen een rationsal Quadraas
moet zyn.

Stel den Wortel ==z2as4-3a¢;
zo isab’ac' s ad’ —ga'—4at 4 1208%¢ 4 0anee

ab'—-{-ac’-}-ad'::lya"-{- 12a' ¢4 gaace
bt d —=7a' 412024 9ace

Neem c=—=2a—¢,

20 is ¢’ ==8a' —12aa¢4Gaece—¢*
d;:d! .

a

verg.

¢’ of-d’ =—=8a’ —12a1¢4G6ace — ¢’~-d* getrokk. van

b cttd=7a' 4120824 9ace

relt B . . :-i-a;+ agaae+3ace4-¢* —d* dit moet

nog een rationaale Cubic zyn.

“* Stel den Wortel =—=—a--8¢;

20 is —a* +24a0e-3a¢ce+ ¢’ md’ ==—a’ 24032
cvee ‘ - (—i1g2aee+4 5126t

————

saee—4e' — d*—=—17192acef512¢°

195a¢ee ———7511¢* ~}=d}

g ¥ ; siiel +d?
195 e
Neemende d=—=4, ¢=—=1, zoisa==2}Z, b——o
+ae=755}, c==2a~=e 43§ vervolgens x=i7,
&n de getallent '
sb ‘ b'a
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3l ) ) —— 5114498
b q;‘ — Fi731533°
I3 3 —— (446236
X a'w — Fi178i1921°*
3ad e gl i 22T 4L
d X QX =5 751323*

13347335 ,dat is 31/ de {om der get.ax.

- 61244984 1520875
Derhalven —— o0 m=== ==311t131 wortel 337,
§4460064-1520875
o —3i3is3 swortel 335,
41781923 e |
22755414 15208758 ‘

A NDER S .

Stel voor de getallen

Btz —a'a’) En de Som der Getallen =—ax geno-
o} 3} gl x? & €N, 20 vindt men, als vooren, x%»

d!xi___a! x!

a 3
=Ptotd—gae’ het geen een

uadraat moet zyn; derhalven den Teller en Noemer
1 faamen vermenigvuldigt, zo heeft men ab* 4-a¢* + ¢
gd’ —qa* een ration, Quudraat. ' ;

Stel den Wortel ==2aa4=54ad;
zois ab' J-ac’ 4ad' —34a*—4a*4-1204'd+0aadd
ab*4ac’+ad =76*+ 12a*d+9aadd
b4 4d —7a'41202d+90add 2

P=ra+ :naad-i-gddd;-d' —¢* dit moeg

cen rationaale Cubic zyn. ' / .
Stel den Wortel ——d4-3a. ’
Derhalven 74" - 12a0d 4 9add —d* —¢* —=—d* 4 »
(93dd+cgm d4-274

76’2

b - T\
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76"+ 1280d —¢' == —297gad+ 27 a’

oo

s39aad—204a*4¢*

¥l 204a* 4=¢!?
™ a9us
Neemendea=—1,c=—g, zo is d={] b= 4»
36=1%. Vervolgens vindt men ¥=73}; en dus zyn
283681, 154220 451
de getal_len 3 s 1542294, 4‘15_4 .

10503459
A ANMERIEKTIN G

Deeze laatfte wyze is de eenvouwdigite, en zo alge.
meen, dat men, door dezelve, zo veel getallen van die
natuur kan vinden, als men begeert; het geen Wy met
de twee volgende Voorbeelden zullen aanwyzen.

I. VOORBEELD.

Om vier Getallen te vinden, zodanig; dat als men de Cu.
bic van baar Som tot ieder getal byzonder vergaart , de
uitkomflen vier rationaale Cuben zyn,

Btel voor de getallen B* 2’ —a' y }En neemende de

¢'x’—a* x>\ fom van deeze ge-

d*x’ —a*x [ allen —ax, zo

e’ ~a*a’dis a'x’ deszelfs
Cubic , welke by ieder getal byzonder vergaard zynde ,
komen ’er rationaale Cuben,

Derhalven moet maar alleen deeze fom der getallen
gelyk zyn aan de geftelde Som, dat iss

Patca'dda e myatat—ax

b xxdec’ sx @’ ax 40 xx — 40" ¥x—0a 4

: L 4 a S 4
m“—53+c’+di+e’-—4a5 het geen een
zationsal Quadragi moet zyn; derhalven , den Teller
¥ en

D o T IS S P R e o L e L ke B — - =
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en Noemer te faamen vermenigvuldigende , heeft men,
ab’4-acs4-add4-ae’—qa*, dat een ravionasl Quas
draat moet zyn, Stel den Wortel =—z2qaa-4- 366

Danisab® 4 acs-+ad+ae’ w409=4 a4 1903 et0aaee
a —_ -
Bo4- 4 d3ef 6% 403 ==4 0% 41203 064D ce

BP—8a% 41200 ¢4~ 9 ee — €3~ g3 — ¢3 it
‘moet nog een rationaale Cubic zyn, .

Stel den Wortel == —e¢+4-3a,

‘Derh. 843+ lzaae+9aee—gs—d“—c3:—es+ B}

(9a¢e~ 27004 274a°

8a%412 aag..!.ds—‘-cs=— 27308"— 27a8

30ase —=19a%~-¢34-43

10 a3 o ¢3 - g3
_ q94a
Neemende a==rx, c¢==3, d=2, z0 is =t
b——¢+4-3a=—=2!; waar door men vindt L §~ 3
voor de Getallens

7064 57132 © 15879 3635 -

"
(3 ]
en

-e

No’em. 512’000
2197 2197 2197 2197

verg, x%0% — —ue

I’Voem. jl’seeb et
9261 503190 17576 5832
o

Komt . y —
Noem. si12¢00 \
21 30 26 18
Wortels —=. ") o' 0 Tkip | ainem
3 Noem. 8o

IL. VOORBEELD.

Om v3f Getallen te vinden zodanig , dat 20 men de Cu-
bic van baar Som tot ieder getal byzonder vergaart, de
witkomfien vyf rationaale Cuben zyn. A
. t
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Stel voor de Getallen

Bsx® et x3) .
(523 — g y3 | En neemende ax voor de Som der Ges
ained 5.5 | tallen, zois a® 3 deszelfs Cubic; dee-
a3x? —a*a® > go yergaard by ieder getal byzondery
¢33 = a® 2% | zyn de uitkomliten rationaale Cuben.
fias—alad

Pus moet dgeze Som der Getallen gelyk zyn aan de
geltelde Sow;

Dat is D923 4 (333 4 dou3 4 e829 4323 — 52823 =a®

brax 4 xx4-d sx+ e xx 4 axx =50 xx—4a

a
Ix—bs+c§+d3+ 3 +f3—5“3
dan een rationaal Quadraai zyn. Hierom Teller en Noe-
mer te {aamen verurenigvuldigd , komt ab* 4-a¢’ + adls
Fac 4af!—5a* een Quadraat ;
Stel den Wortel ==zaa+3af,

dan is ab* faci+ad Faetaft —s5at—ga' s
' (4128 f4gaaff

a},a feiadfed 4t —5ai=—=qa’ +128af4-9aff

e e

b —ogad 4 12aaf40aff=[3 =3 mid? =3 div
moet wederom een rationaale Cubic zyn.
Stet den Wortel = =f+-3a, zo hebben wy
gadt1200f 498 —=fi—ed —dd—ci==—f% f»
! (oaff —27aaf 4274

g9aaf— 1843 -3 4 d3 4¢3
__18a34ci4=dd4ed

-

dit moet

_f_ 3vaa 7
Neemende 6=—2, c=—3, d==4, e=—15§, 20 i§
f==1.4, b==—f+36==3;], vervolgens x =il

* Daarom ax==5; de Som der Getallen.

Dus

¥
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-~ Dus BPad—0a? == 3354 vqoﬂde gftﬂllﬁﬂ, hier by _
coxd—aixd = ;74 Cubic: van -ha@LfOEB,
s iR 3 ad— 13383 }zyudea’x’—-—"zuu,ver—
eS8 paard ) 2ollen Ver vyf Fae
ex’mia’®? = ;117347 1 vionaale Cubm komen, te
Frlgisi=, 20t _j wééten
10592 s 59310 5 140608 , 24?625 ’ 27000
“a853a88 Y i hoasa
Welks Wortelen zyn 0
48 , 30552, 65057190 +n
142 R LS

LIX. VKAAG

Vind drie getallen, zodamg,dat zo men de Cubic van
haar fom van ieder getal byzonder aftrekt ,de overblyf-
felen muomale Cuben zyn? L

OPLOSSING'

Stel 'voor de getallen o am

1ma

o=

px’+ax") en neemende de fom der ' etall'éii
33° +a'x? ST=0%, 20 is deszelfs Cubic =a’j;!

- deeze n.fgetrokken van jeder getal by-
‘d’a:,’-l-ar.’x’ zonder , zyn de uve:hlyffelen ratio-
* naale Cuben. :

Derhalven moet maar alleen de fom van deeze getal-
len gelyk zyn aan de geﬁ:elde fom;
dat is b*x* 4 c'x® 4 d'g? +3a’x”*—ax

x T L

b’:cx+c'm+d'xx+3a zR==a

b’+¢’+d’ 3“’ het geen een ra:so-

naal Quadraat moet zyn dus,, Teller en Noemer te faa-
men vermemgvuldlgende 1{01111: ab’+ac'+ad'+3a4'

‘\
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dat by gevolg een Quadraat moet zyn. Stel den Wor-
tel =2 aa+4-3ad;

zo is dan ab’ 4-ac® 4-ad* 4 30 = 4a*4-1208*d4o0aadd
4 :
b ¢! 3 o 30° =— 44’ + Izaad_-l-gaa'd

b —=—a’ 4 12aad 4 9add — d* — ¢* dit moet
cen rationaale Cubic zyn, Stel den Wortel —=—d+43a.

Derhalven \
a'+-1240d+4-90dd=d* =c' ==—d'+9add—2708d-}-274
12004 «= ¢} == — 27 aad 4= 26 0’
39aad=—=1268"+ ¢*
¢ 264" 4 ¢*
30aa °

Neemende a=—=1, c =1, z0 is d==3;}, en
= —d43a==12%.
Derhalven x% == 35157 = s345 5 dus ==}, en
8% = %3
En de getallen o o
P 2ot s’ == 33537 wanneer nude Culic a’x’=—»
SrT iy =145 » 23y van ieder getal by-
g J zonder wordt afgetrolgken,
@'x*+4 0’%° ==33%3%7) zyn de overblyflelen rationsa-
le Cuben, Want
20197 =—=2197 _ 1e0e) & fasi
148877 r
4394 —2197 ‘
148877
8926 — 2197
e ot - |

148877

g
Vi
L]

=]

i
o -
ciie
w;i

3
welks wort. zyn
A
‘.-::—l—tl—
-0

o e

A AN-
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AANMERKING., . .-

Op de zelfde wyze kan men zo veel getallen , van die
natuur , vinden , als men begeert, her geen wy deor
twee Voorbeelden zullen doén-zien.

I. VOORBEELD,

Om vier getallen te ninden", zodanig dat als men de
Cubic van baar fom van ieder getal byzonder aftrekt, de
overblyffelen vier ratiohaale Cuben zyn.

Stel voor de: getallen
b!xl+“)zl] d — |
¢'x' 4a'x | €1 nNeemende asi voor de fom dee-

! sy PEZET getallen , zo is de Cubic &’ 2,
d'z' 40’2 | welke van ieder getal byzonder af-
e*z’ 40’2’ ) getrokken zynde , zullen de over
blyflelen rationaale Cuben zyn.. Derhalven moet nog
de fom der getallen gelyk zyn aan de geftelde Q‘mp;
datis b'x® 4-c'x* 4 d'a! $Ox - 40'5 —ax

»
"

X
Prgdcixx 4d'ax4=e'sx 4 40°2x—a

: a /
_z:_b"+c’+d’+¢’+4a’ hﬁwﬂk
i een rationaal Quadraat  moet ' zyn. Daarom’ Tel
ler en Noemer tc faamen vermenﬂiﬁg‘;uldigd » komt
ab 4-ac’ +ad* -ae’ 44 a* een ‘rationasl Quadraat ;
ftel den Wortel =—20a+43ae, zo heefo men

ab’ +M'+ad’+a¢'+4§3§.'.,".—.;4a"-'h_ma'¢l+paau
ab* 4-ac’ 4-ad® +ae* — iza'e-}gaaee, :
Pt d = i'z'ah'c-'t-g'aee

B = maae-{-pau-—c'—-— d* —¢* het welk een

(rationaale Cubic moet zyn.
(M 2) Stel
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Stel den Wortel =— —¢ + 3a;
Dan is 12aaebgaee—me’ —d' —c' — —e* Jggee—»
i e . (270ae4270"

maée—-,d,’,—i,c’ —=r—276a¢4-270°

A9ade=—pnya* ¢’ 4 d’

Bl Al Lk L BRROE, g B g

. 394a

Neemende a=—1, ¢c=—a, d==4; zo is ==
b=—=-—e¢-+3a=,¢; waar door men vindt, x==:1,
dus ax=—1;} de fom der getallen. '

CEnbedes=" i3
PR PN S Vs der pasilidooriosite

100 B p e oo | {y
Certes= 3813

s 3, VO'OREB E-E L D:

1 Om. 0yf getallen te winden, zodanig, dat als men den
Cubic van baar form'van ieder getal byxonder aftrekt, de
overblyfjelen rationaale Cuben zyns, - i
.. Stel voor de getallen.
bt +.al=l" o % - L *
¢'g o aig? | €N Deemende ax voor de fom der
spt i SECIANED , Zo is de Cubic o’
%' Cleeze van ieder getal  byzonder
€2’ 4a’x" | afgetrokken, zyn de overblyffelen
fix' e az? ) Totivnaale Cuben, '

Dus
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Dus moet de fom van deeze getallen gelyk zyh aan
de peftelde fom; dat is i

b'a’ 4 o'at - dixt 4 e'aF f o +5 a*x' —=ax

x - :
bas4cxx4d'ax e xx 4 Par 450’0 =a

a .. .
N T T TR T
een rationaal Quadraat zyn. Daarom Teller en Noe-
mer te faamen vermenigvuldigd , komt ab*+ac*-f»
rad'4aei 4-af* 45a*, het geen een rationaal Qua-
draat moet zyn. "
Stel den Wortel == 24443 af;
danis ab’+ac’+ad’-I-ae’+af‘+5a‘.—_:4a‘f+lna’f‘+gaafl
a —
b 40’ 4 dP e+ f* 4 50° =— 40’ =+ 12a0f4-gaff
b = — a* 4 1200/} 9 aff — f> — @ —¢* dit
moet een rationaale Cubic zyn.
Stel den Wortel —~—f4-3a, zo is
=0’ 1200{490ff =’ e’ @’ =m0’ =~ -0 fF—~2700f s
(4270
— @+ 1200f = — @' — (' == —o7a0f+274°
39a8f==28 aS 4¢3 4-d% 4 ¢

280343 o df 4¢3
f ~ g9aa
Negmende A=1,c=—1,d==2,a=—3;20isf=="F43
- b==—f43e=2; derhalven x—=;%2,
ez =—;}, en de getallen

T, dit moet

]

s

(M 3) A7)
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) blxi.{. a%x' — 9208 l96.l
ok ¢ o E’I‘+ﬂ')—’= Il8638 I ieder d
gedeeld door
@5’ +adxd = 533871 #  19683000.
- ¢%%% 4= %33 == 1660932
Fixt4atx* = 321463

LX. VRAAG.

Vind eene Aritbmetifche Progresfie van drie Termen,
godanig, dat wanneer men den eerften met den twee-
den Term vermenigvuldigt, en tot het produl het Qua-
draat van den derden Zerm vergaart, de fom zy 90883
en dat het vermenigvuldigde van den tweeden en der-

den Term 2y 4928
OPLOSSING.

Stel voor de Arithmetifthe Progresfie x — 17y, x,x+9.

Dan is x5 — =y het vermenigvuldigde van den eerften
(en tweeden Term,

en zx42xy-yy het Quadraat van den derden

( Term.
Derhalven
23% + %) - J)y ==9088
en %% 4 £Y.....==4928, dienvolg. y— 4padesr.
= afget. x ”
L o P = 160 -
LA fik 24285184—0856xx 424
of yy=—=4160 -x% = ox
! —0856x x4t
Dus 4160— &z = 24285184—0856x%-x
XX
¥ — Kz

§160xx — x*== 24285184—98561% 4 x*

25%— 14016 % — — 24285184

2 it

a‘-—’
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%4 = 7008 X% — - 12142592
_35045' = 12278016

Vx‘—?oa8x3r+ 3504]i == 135424

X — 3504 = — 968
xx —=73136 %=356.
}waar door }
- dus yy ——1024 y=—3s.

En de Progresfie x —y=—24, ==56,x4y==g8,
COROLLARIUM.

Uit de voorgaande Oplosfing volgt ,dat op dit Voor.
ftel nog een antwoerd kan gegeeven worden, als men
den wortel pofitif neemt.

Want #*— 70082+ 3504| = 135424
$5—3504 == §68
Dus xx=3872' T=44Va;
‘ }wardpor} :
en yy—= 288 y=12V'2.
Dienvolgens de Progresfie §—y == 3212, 82244V 3,
4 y=56V2. '
LXL VRAAG.

Vind drie getallen, zodanig, dat,als men die te faa.
men vermgnigvuldige , en van het produd ieder getal
byzonder aftrekt, de overblyffelen rationaale Quadraq-

&¢n zyn.
OPLOSSING.

Stellende het eerfte getal —— 1,
het tweede ==2x,
en het derde === Ef;? H

(M) Zo




i83 '.'bﬁllq’ﬂ;zﬁgfinnfder -'io'nﬁigé Vtaagen
Zo is haar vermenigvuldigde =—= aw+ 13 hier van
ieder getal afgetrokken , zyn de overblyffelen xx,

. xxe-1 .
X —ox+1, 2x41— ¢ > Waar van maar alleen

xx 41 L oxt—axd2r—1 .
x4 1 — e datis een ratig-

2%
naal Quadraat moet zyn.

Stel den Wortel —— x— 3
2x% — xx e 0x =1

PDan is —— ¥ — x4 ;i
D 2K 2 +1i‘
- —_— 2%
oy —axdor—I1——ox3—xx+ %
ot 17%=—= I, dus & =1}
Derhalven 1=—= 1 )
; sx=—=1% |
"' »de begeerde getallen,
e SR
2x T ]

L AANMERKING.

.Deeze en de voorgaande LII, Vraac zyn van ge-
lyke natuur, behalven dat hier ieder getal van het
produft moet afgetrokken worden , daar men in tegen-
deel dezelve in de-LlI. VRaac moeft vergaaren, Lu-
poLr geeft in deeze beide Voorltellen zodanige ge-
tallen , waar van het eerfte de eenheid is ; om dit te
ontgaan, en het.Voor(tel algemeen op te loflen, hebs -
dben wy by de LII. Vraac eenen anderen  weg inge-
flagen, welke nit A, pE Graar (*) genomen is. Men
zou derhalven miet ;waarfchynlykheid kunnen vermoe-

den,

(*) Inleiding tot &:Wukunﬁ Noorftel 312, p, 320.

< -
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den, dat dit Voorftel op de zelfde wyze kan opgeloft
wordens maar de ondervinding zal leereni, dat ditzo
niet is, Want ftellende. even eens als wy by Vraac
LIL gedaan hebben , met de getallen —==x, y, 2 te
neemen , zo is haar vermenigvuldigde xyz3 hier van
ieder gewal byzonder afgetrokken

wy ook op de zelfde wyze zul.

¥Y¥Z=—2% len behandelen;om te doenzien,

dat men genoodzaakt is, de Vraag op eene andere wys
ze aan te vatten,

Xyz—2x : [
moeten { xyz—y Srationaale Quadraaten zyn , die

ax

vV
Stellende xyz—x=—aaxx

x

Danis yz —1=—aax

x,:?z_l
aa
¥z
y 2% —
a::yzzm Jz
aa

~ hier van y = v afgetr,

2 — — {
reft xy z_y::ﬁ__gz___m_y’ dit moet een

(rationaal Quadraat zyn,
Stel den Wortel —yz — byz,

Dan is yyzz — yz — aay == yy 2z — o byyzz = bb yyz3"

S yZ ~—aay—=—2b yy 2z bbyyzz

5 b+
—2Z— a0 =—=—2byzz4bbyzz . .
aa
y—'——’"—z-i' ——3 ftellende 2b~bb==p;
2 b—bb, %z

- M 3) Dan
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; . z2--aa
Dan is y— 1T
T z
Z-raa
p e 77
: Z--aa— pz
Dus gz-—x——__—-—-pz
maar yza;-I e il
z4aa—pz
_— = P » VErmenigv, metyz =z_+P£_a e
__z+aa.z+aa—pz.z
komt xyz— Pranaaps .
Dienvolgens

22 < 200% — P22 4= 0= A0p7 ~ aappz?
aappzz 5
dit moet wederom een rationaal Quadraat zyn; de
Noemer is zodanig, Stel derhalven de Wortel uit den
Teller —aa 4dz.
Dan is :
224-200% = P22} 3*— Gapr=080pP2°——a*4-2aadz 4-ddzz

.—u+aaaz—pzz—~aapz—aappn‘;—_‘uandz+ddu
Neem 20G% ssve -aapz sveane .:Mﬂdz; daﬂ is d:l—:‘P.

Yz —z 0=

zz---.--—m-c.oo_wpzs=.ao-.oddu'

zz—-—-—-—-—-—-—

l.----.""—Puo-o.-_aﬂppz=-o-.-nd‘
maar I—P+iPP=.oao u-dd
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I=p—a0Ppa=—I=p+ipp

aappr=—1pp
PP 4

1
Z2=——1, dus 20— ——:
4aa ] 4“,

. 4ot —1.4a0 bh—2be1~4a*
Dienvolgens y— Py Ty Rl T e

I. AANMERKING.

] Hier uit blykt, dat één der geftelde getallen negatif

is, datis z=—=—#}aa; en dus kan aan het Voorftel
niet voldaan worden, wanneer men deeze wyze van
Oplosfing verkieft. Misfchien zal dit de reden zyn,
waarom DE GRAAF, in zyne Aigebra Voorflel 314 , we-
gens de Oplosfing van dit Voorftel een anderen weg
inflaat, (tellende vooraf dit

LEMM A.

Indien men bet verfchil van twee rationaale Quadraa-
ten in twee deeloaare Deelen febift, %o dat de balve fom
van deeze Deelen, de Wortel van bet grootfle guadmat
2y, zal bet balve werfcbil van deeze deelbgare Deelen de
Wortel van bet kleinfie Quadraat zyn.

Bewys,
Laat aaf-2ab -4 bb

aG— 2ab <4 bb
waarvan 4 ab het verfchil is. Van dit verfchil nu zyn
. de deelbaare deelen 2a en 2b; en om dat ‘de halve
fom derzelve (a+4b) de wortel is van het grootfte

Quadraat , zal a—b het halve verfchil, en de wortel
van het kleinfte Quadraat zyn.

}twe: rationgole Quadraaten zyn,

SCHO-
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SCHOLIUM.

Dewyl deeze Vraag drie gevallen behelft, van wel-:
ke LuporLr en DE Graar ’er twee opgeeven, zullen
wy hier het derde nog bydoen , en door dit Lemma
algemeen oploflen. Deeze gevallen worden dus voors
gelteld : '

1. Om drie getallen te vinden , zodanig, dat als men
feder derzelve ot baar vermemigvuldigde wergaart , de
_witkomflen rationaale Quadraaten zyn. Zynde de voor-
gaande LII. Vraac. ;

aox—Db
be
vermenigvuldigde derzelve asxx — bx , hier toe ieder
getal byzonder vergaard, zo heeft men |
anx — b
be °

Het verfchil van de twee laatfen is ¢ — “"3; c—-b;

Stel voor de getallen bx, ¢, en 3 z0 is het

aaxs, aaxx—bx<-c, en aaxx—bx4

of , dat het zelfde is, EEC—_;;:;‘-FE .

.8 2 bee 25
Neemende de deelbaare deelen —- , en B et
a bee b )

Dan is de halve fom-—-a:+4—b:_+ -+ —

bee
4

a b
Stel,om het werk te verkorten, T -+ +T=d’

%o is deeze halve fom —=—az+-d,

Der-
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Derhalven : %, i
‘ aaxx —bx 4 ¢ — C— a\:c_-i-’d! =) aaxx — 2adx4-dd
1 ‘addmg T
\ | P - Er oy 8
! y Neemende a=—=4¢4, b—1, ¢==2; z0 is'd=13, en
x:iégo i e i :
Dienvolgens de getallen bs —— .17, c——02, en
ax—b e re e
'_b‘;'""-—--— EY

2. Om drie getallen te vinden, zodanig, dat als men
feder, derzelve van-baar vermenigvuldigae aftrekt ,  de
overblyffelen drie rationaale Quadraaten zynm, Zynde
deeze LXL Veaae.o — ¢ $120

ard - FHICTE 1Y
oo 520 is he

Stel voor de getallen bx ,¢, en

vermen_igmldigde aaxx+bx, hier van ieder getal by-
zonder afgetrokken, zyn de overblyflelen agaxy aaxz = »

#bx =c, €0 naxz-.]-bq,-?—m:;"b.
Het verfchil van de twee laatften is E‘T—j'-z-_ €3
‘ g » Bam PHLPgp S abnansay
OF, dat het zelfde f§; 220 2%
; e 2b  obi
N gem ende de deelbaare deelen 25e2 €0 m+7— 4
sl goa g dugeded fmo o/l
Dan is de halve fom ax-{- m-{. PRty ‘

B Sl Ly . B bcc
Stel, om het werk te verkorten, e e et

20 is deeze halve fom === gz4d. .|

Der-
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Derhalven aaxx=bx—c —=aax%x+2adx 4-dd

; dd4=¢
Dus ’_b—zad'

Neemende a ——=4,b==1, c=—=2; z0is d—},
en a——=};.

c+b
Dienvolgens de getallen bx==2:,c=—2, M—;;l--
3. Om drie getallen te vinden, zodanig, dat"als men
baar vermenigvuldigde van' ieder getal byzomder afirekt
de overblyffelen drie rationaale Quadraaten zyn.
: ' b— aazx
Stel voor de getallen bx, ¢, en—p—=—§ 20 is het

=0,

vermenigvuldigde derzelve bz — aaxx; dit van ieder
getal byzonder afgetrokken ,zyn de overblyffelen aa #x ,

—an%
Gaxx=~hx4-cs en adxa!-——-5=+b .bc "

k S i b —aas
Het verfehil van de twee laatflen is ¢ it 5

be
of, dat het zelfde is, i d bf_+—- .

' a 2bce  2h
N eeme_nde de deelbaug deel. 2-3‘-: ’ en—— — — 4202}
‘a  Bee B
Dan is de halve fom —- 4 —— — —+azm

4 be a
a bee b

Stel, om het werk te verkorten, & + R ?di

2o is deeze halve fom =—=d<4ax.
Derhalven aaxx —bx+¢ == 0a 3% 42 ady 44,

c—dd
Dus a.._..*—‘-z-!ﬂh-*ad_l_‘.

Nee=
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Neemende a——2,0—=4,c=——=1; z0 isd—3,
en x=——;i. )
" b-axx
Dienvolgens de getallen bx=—3%,¢ =1 ,€n 5 =il

L. COROLLARIUM.

Uit deeze Ontbinding volgt, dat, naat derzelver in+
rigting , altoos een der begeerde getallen (¢) naar wel-
gevallen kan genomen worden; waar door blykbaaris,
dat wy het Voorftel zouden kunnén en mogen verande-
ren , in alle die gevallen, op déeze wyze:

1. By ¢en gegeeven getal tawee anderé te vinden, wel.
ke ieder byzonder tot baar verménigouldigde vergaard
zynde, de uitkomflen drie rationaale Quadrasten zyn.

2. By een gegeeven getal twee andere te vinden . welke
feder byzonder van baar vermenigvuldigde afgetrokken zyn.
de, de overblyffelen drie rationaale Quadraaten zym,

q. By een gegeeven getal twee andere te vinden, zoda-

ig , dat baar vermenigvuldigde van ieder derzelve af-
getrokken zynde , de werbly,gélen drie rationaale - Qua-
draaten zyn.

I, COROLLARIUM.

Uit de Ontbinding volgt nog , dat ’er nog andere
Conditien by het Voorftel kunnen gevoegd worden,
weshalven wy de voorgaande gevallen onder een naau-
wer bepaaling zullen brengen , naamelyk : dat de Wory
tels der voortkomende begeerde Quadraaten in eene
Aritbmetifcbe Progresfie ftaan, Wy zullen hier by nog
de zelfde orde in agt neemen, *

1. Om drie getallen te vinden, zodanig, dat als men
feder getal byzonder tot baar vermenigvuldigde vergaart,
de witkomften drie rationaale Quadraaten zyn, wier Wor=
telen in eene Arithmetifche Progresfie flaan,
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" Stel voor de getallen 2 bx, 4 bx 4+ b6, e —— —obe”
2bx, gbx b5’

oo x—ab, i b: inaa
C, = E'EEEIE?) zo is het vermenigvuldigde der-

zelve :cx—.nbx‘;.hier by ieder. getal byzonder ver-
gaard , komt 6
- oax een Quadragt welks wortel is x

ax 2 b pb-o v ) vvmB

. Xr—ab pi
AL —2 x+m;_—i_—g—55, dat geen Quadraat is »

en _nogthans als zodanig moet gefteld worden , dat
% — b _de wortel zy, o

Derhalven

2=2b .
:m-—l-nbx-{-a—b—br;:g—bgm_xx-——abx+bb' 'y

“

' x—b :
B

X=—=2b—8htx 421

x—8Myr—ab42b

ob. bt 1 T oy
| S 1B
Neem b=—1, zo is x=="'7; en de getallen

. X ==ob
pbx=1'], 4bx4bb=—3; en 3—5_;';;3-3 it
. 2. .Om drie getallen te vinden, zodanig, dat als men
feder ieml byzonder wan baar vermenigouldigde aftreke
de uit _omﬁm drig rationaale Quadraaten 2yn, awier J/or-
telen in cene Arithmetifche Progresfie ffaan.

15id Stel
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: xx 4 a bx

Stel voor.de getallen 2 by 34 bx == bb yen -

) bx.q. bx~blr

b
(, ='3_b{=:—x+ ___‘%?5'3)5 zo is het vermenigvuldigde der-

zelve xx - 2bx; hier van ieder getal byzonder afge-
trokken, zyr de overblyflelen
IX een Quaa‘raat welks wortel is &
Ix—2b1+bb * % s 8 8 8 e " @ x_b

, x4-2b e
a% 4 2bx — gm—s dat geen Quadraat is,
en nogthans als zodanig moet gefteld worden, dac
x 4 b de Wortel zy. '
Derhalven

x4-2b
xx42bx —

St — 25 ;xx-{- 2 b - bb

L

x4-2h
T gbbx—ab?

—bb

x-42b
8bbx — o b?

= bb

xfoh—=—8htr4ab’
8htx 4 w——ab’—ob

2bi—ab
s o R
Hier vervalt men nu in de zelfde zwaarigheid ,als in

de algemeene Oplosfing 3 dewyl het seerm getal 4 bx = bb
ab—ab

X =

negatif zal komen, Want & =gy Zynde, z0
8 1*— 8 b 8 1°4-bb

is 4bx=-ﬁ,¢;— » hier van bb , of W-i-_l' , afge-
(N) trok«
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—obb
trokken, reftq by — bb=— S?DIT’ zynde eene negati.

ve waarde, die daarom niet aan het begeerde kan vol-
doen, | ;

3+ Om drie getallen te vinden, zodanig, dat als men bet
vermenigvuldigde derzelve wan ieder getal byzonder af-

trekt, de overblyffelen drie ravionaale’ Quadraaten zyn ,
wier Wortelen in eene Arithmetifche Progresfie ftaan.

obz—xx

2bz. 4bx4-bb
22 ) v o
( g ol Wﬁ) Zo is haar vermenigvuldigde 2bx—xx,
dit van ieder getal byzonder afgetrokken , zyn de
overblyfielen

xx een Quadraat welks wortel is x

X420 4bh oo i i en e . aB

2bh—u "

m;—b—j—ﬂbx-l-m dat geen Quadraat is,

en nogthans als zodanig moet gefteld worden , dat

& —0b de \Wortel zy.

Stel voor de getallen 2 b, 4 bx=-bb,en

Derhalven
gj%ﬁ?;—ubx-l-xx:xz—sz.[.bb
'8_5%2'553:55; dus ob—x ==8b*x 4-2b* .

8z 43 —2b - 2b*
ob, 1—b*
==
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Neemende b==1%, zo is x ==§; dienvolgens de be-
geerde getallen 2bx—{, 4bx4bb=—=1i, en
2b—ux
8bbi42 b3

11, AANMERKIN G,

Dewyl wy nu in het IL Corollarium onderfteld heb-
ben, dat de Wortels van de komende Quadraaten in
eene Aritbmetifcbe Progresfie moeften ftaan , hebben wy
daar door ook het tweede geval onvoldoende gevons
den , waarom wy alle die gevallen nog eems zullen
hervatten , door het Lemma der 1L Aunmerking daar
op toe te paflen.

" 1. Om drie getallen te vinden , zodanig, dat als men tot
baar vermenigvuidigde ieder getal byzonder vergaart, de
uitkomflen rauon, Quadraaten zyn, wier Wortelen ineene
Arichmetifche Progresfie flaan,

+i=

anx—b O]
Stel voor de getallen bx, ¢, —fe s201is haar ver-

menigvuldigde aa%x — bx; hier by ieder getal byzon.
der vergaard , zyn de uitkomften ,

: aax -— b
aaxx , aaxx —bx ¢, aaxx —bx 4 —j7 3 van wel.

ke de twee laatften tot rationaale Quadraaten moeten be=
paald worden.

aat —b
Nu is het verfchil derzelve ¢ — jo @ Waarvan
a obec | ab
de Deelers zyn TR e etd ax4—«
' a bee B
Dus de halve fom el b 7 el e
en het halve verfchil — g % — —— 3 e -P—.
4be a a

(N 2) De-
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Dewyl wy nu het grootfte Quadraat = aaxx — 4

=bx - c gelteld hebben, zyn de Quadraaten en hunne
Wortels

Quadraaten, Wortels,

a Bee B
aaxx —bx- ¢ _—-ax+4—b-c+-—&_+_a-
aaxx —ax

aax —b a bee B
aaxy —— bx 4 o T3 ke i

Nu moeten de Wortelen in eene Aritbmetifche Proa
gresfie ftaan ; en dus, vergaarende de beide uiters
iten, moet de fom gelyk aan het dubbeld der middel-
fte zyn.

abee ob
" Derhalven —2ax 4 ——t =20
obee 2b
- + - =0; dus cc=—=— 1, dat

(onmogelyk is.

By gevolg kunnen de Wortels . naar deeze Oplos-
fing, niet in eene Aritbm. Progresfie ftaan, Doch wy
kunnen nog onderzoeken, of men de Wortels nietan.
ders kan {chikken. Want neemende

De Quadraaten, De Wortels.
. aaxx —ax
= e i a bee b
aaxx % ; x+4bc+ " 4 "
aax—Db a bee B
Mxx—b:-]——f—bz——- —ax—;—b-c.{.-;- =
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Stellende nu de Wortels in eens Arithmetifche Pro-
gresfie, zo hebben wy

a b _B____ oa obec 3_5_
R i i
sa bee B
Dus o= *~— 4 — 4 —; zynde wederom -
b T W (gatif.

Derhalven kan dit geval niet op deeze wyze worden
opgelolt, als men de Wortelen in eene Aritbmetifche
Progresfie begeert,

2. Om drie getallen te vinden, zodanig, dat als men
feder derzelver byzonder van baar wermenigvuldigde af-
trekt , de overblyfjelen drie rationaale Quadraaten 2y,
soier Wortelen in eene Arithmetifche Progresfie ffaan.

aax4=b
- Stel voor de getallen bx, c, be > 20 is haar ver-

menigvuldigde aaxx — bx ,en de Quadraaten , benevens
hunne Wortels, volgens het Scholium der I, Aanmerking.

Quadraaten, Wprtels.

' aax—Db b bee a
(6 %% = bt = —— ax+-a—-——q——;—b;,
anxx ax

b _bee a
aaxx— bx a:vc+’J 2l +4bc

De uiterften vergaard, en de’'fom met het tweevouwd
der middellte vergeleeken, komt

ab abec
a — o ———
2ax - = a __ntf.'u
2b  obee
o i =o,dusecc=r1, of c="

(N 3) : Hier
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Hier wit blykt, dat de Wortels der Quadraaten in

eene Arithmetifche Progresfiz zullen zyn, wanneer c=—1
is, derhalven 1s door de voorgaande Oplosfing van dit

I al f i b bee a
geval, alwaar genomen Is ¢ _-G—-— = +- 4M,en ge-
di+¢ a
vonden F= T :-4—5-, en by gevolg
16 bb +aa

xr = s
8b.2bb—aa
Neemende a==7 , b="5; 20 is x =—*}’, ende getallen

aax4b
Vbx:'_ﬂ‘,’, g==T1 ;80 Fe o — b £

3: Qn drie getallen te winden , zodanig, dat als men
baar vermenigvuldigde van i¢der getal byzonder aftrekt , de
overbly//elen drie rationaale Quadraaten zyn, awier }Vor-
telen in eene Arithmetifche Progresfie ffaan,

b— aax
Stel voor de getallen bz, ¢, —pz > Zois haarvers

menigvuldigde bx —aa xx, en de Quadraaten , benevens -
hunse Wortels, volgens het Scholium der 1. danmerkinge

' Quadraa:en. Wortel:,
bee b @
aaxx — bx +4-¢ axt——— a +4_b—&
aaxx lax
b—anx bee b a
s —_—a e ——— e
AR XL = bx = s x4 3 . Py

De uiterften vergaard,en de fom met het dubbeld der
middelfte vergeleeken, komt

24%9»
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2565 gb
2484 R —24a%
[t
abcce  ob '
7 T =9 dus cc=—r1, ofc;-x.
Nu is volgens de woorgaande Obplosﬁng van dit ge-
a bee :
val genomen d__.m+ T e e gevonden
=20 tmat in dit geval c=="1 zynde; 20 i
$= maar in dit geval c==1 zynde, zo is
a 16bb ——=aa
4= TF e en A= c—e=rp #,
4 8 b. 2bb4-aa
Neemende a=—2, b=4; zo is = (334 =) ;7,. €0
b—aax

de getallen bx—=173, ¢c=1, en v e =31

LXIIL. VRAAG,

Vind eene Aritbmetifcbe Progresfiz van drie Termen ,
godanig, dat als men van ieder Term 4} aftrekt, de
overblyffelen drie rationaale Quadraaten zyn,

OPLOSSING.
Stel voor de Progresfie

xx — 2x) ==Yy =44 1 : i
deeze klimt op met 4y,
en als men a aftrekt zyn
de Quadraaten

xu =22y 4 Yy 44
xx4-6xy 3y 40,
xx — 2 Xy == yy
% 4= 2 xy -y
xx-+6xy<4yy; dit laatlte moet nog tot een ration.
Quadrast gemaakt worden, -

N4 - Stel
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Stel den Wortel — x+p—;- » s

‘zo is x!-l-_ ny.l-yy-—- m_I_!!rpy 1 PP;B"
6 b

6xyqq+yy99=—=2axypq+ ppyy
Gxqq+yqq—=2xpq+ppy
of Gxqq=~2xpg=—=ppy—qqy
Neem ¥ ——=pp-qq, z0 is y==6 q9 - 2g.
" Deeze Waarden voor = en y geplaatlt ; dan is de
Progresfie = ‘
P +4p'g—10pp 9 — 2874’ + 49¢*4-a,
P—4pq+ 14pp 93— 20p9° + 25¢*+ a4,
o Pe12pigt38pp g —12p9°+  g*+a.
Neemende p—o0, g=——1; dan is de Progresfie 49-+a,
25-4-a, 1-4a3 endewyl a——4] is, zo zyn de getals
len 533, 29;, en 55 €nz,

AANMERKIN G.

. - Dit Voorftel behelft niets anders, dan

Om drie rationaale Quadraaten te vinden, die gelyke
oer/cbillen bebben, en dus eene Arithmetifche Progresfie
uitmaaken. /

Want het gegeeven getal (), dat hier begeerd wordt
om af te trekken , is geheel onafhangkelyk van het
Voorftel, en kan derhalven drie verfchillende gevalleg
uitleeveren, als:

1. Om
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1. Om drie getallen te vinden, die in eene Atithmeti-
fche Progresfic flaan , zodanig, dat als men van. ieder

Term byzonder 43 aftrekt , de overblyf/felen rationaale Qua-
‘draaten zyn. Zynde deeze LXII. Vraac.

2. Om drie getallen te winden, die in eene Avithmeti.
fche Progresfi: ftaan , zodanig, dat als men ieder Term
van 45 afirekt , de overblyffelen rationaale Quadraaten
zyn,

3. Om drie getallen te vinden, die in eene Arithmeti-
fche Progresfie ftaan, zodanig, dat als wien by ieder
Lerm 4} vergaart , de wuitkomiflen rationaale Quadraa-
ren zym :

OPLOSSING.

1. Om de getallen van LupboLr te‘vinden, zo heeft

?—q4-y
6gq9—2pq
Neemende p—7, =13, en y—,1; 20is a—=1;
Dus x —y=17 | de Quadr. zyn ;% , 1&3 , 21
x Jy=—1 , hier by 4} , 4} , 4; vergaard.

men ¥ —

x+‘22_—-__,:§l Derh. 4313 5 6325 5 7,57 de ge-
q (tallen,

2, De zelfde Quadr, zyn ;42 , 12 , 383 deeze afge- -

trokken van 4% , 4% , 4}

—

Dan zyn de getallen %352 , 253k 4 133,

3. En als men het gegeeven getal 4% van de gevon-
dene Quadraaten moet aftrekken, kan dit op de zelfde
wyze scichieden. Want niet tegenftaande de gevon-
dene Quadraaten minder zyn dan 4%, kan men dezel-
VE Verhoogen , door haar met een Quadraat te ver-
menigvuldigen, dan zullen deeze verhuogde Quadraa-
ten aan den eifch voldoen,

(N 5) By
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By voorbeeld
De gev. Quadr, ;42 , 152 | 21»

een Quadr,
3 MR, e
hier afgetrokken...q: , 4 , 4!

‘komt 33} 4 10§fl, 21i3! de getallen,

LXIII.L VR A A G.

Een rationaal Quadraat in vier deelen te deelen, zo-
danig, dat zo men tot ieder deel byzonder de eenheid
vergaart , de uitkomften vier rationaale Cuben zyn,

OPLOSSING.

Stel voor de deelen
gax4-3608xx-4-a’x%) wanneer dan by

7 — 12454 Gaaxx —a¥? | ieder 1 vergaard
»wordt, zyn de pit=

— 1 b3 | komften rationaale
— 1 J Cuben,
De fom is

5 b3 0% = 9 ax 4 g aa xx, het geen een ration,
(Quadraat moet zyp,

Stel den Wortel == ax<4=d3
Danis 5 4 b* 4= ¢* = 9ax 4 9saxx = 9anxx -} Gadx <4 dd

6adz+gax=5:;.b!+¢!_dd

540+ c?-dd
Gad+49a

.

Nee-
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Neemende a==1, b==2, ¢==3, en d==3, 20 is
g=—+}, en de getallen A
qaxr--3aaxx 4 0313 — 1143,
7= 12054608 XX = a32% = 3,472
—1b . e s a2 7
et e R R —

zynde de fom 37!47 een rationaal
: (Quadraas.,

"LXIV.VR AAG.

Zock vier getallen, zodanig, dat zo men tot het ver-
menigvuldigde derzelve_, twee aan twee genomen, de
eenheid vergaart , de pitkomften rationaale Quadraaten

Zyn.
OPLOSSING
Stel voor de getallen

x .
w4 | deeze twee nan twee vermenigvuldigd,
» en by her produll de eenheid vergaard,
4%+4 | 20 heefc men de zes volgende groot-

9x+6 ) heden

Ay 2x I -
4',‘_.&.1 4r4 11 welke alle rationaale Quadraqten
' I zyn, behalven gxx 4242413,
9xrd 6x4 1 { waarom deeze maar alleeu tot
gxad12x4 9 ‘ een rationaal Quadraat moet ge-

9 x4 5413 ‘maakt worde.
36.1‘.—r+69x+25.1

Stel den Wortel —ax—a3
Dan is 92842424 13=—=9xx — 6 a1+ aa

G6ax<424x=—aa— 13

ag— 13
prp—

T 6at24

Nee-
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Neemende a==35, zo is £=} ; derhalven de ge-
tallen

3
x 3

2—20"| _zynde het zelfde Antwoord, dat
s 2: I> by LupoLr gevonden wordt,
4x+4=—4;)
9x+4+6=—38 )]

A NDETRS

Stel voor de getallen

X
x4+ 4? deeze twee aan twee te faamen verme.
> nigvuldigd , en by het produé de eenheid
9546 vergaard ,zo heeft men de volgende zes
16x48) grootheden

4xx4+ 4x4 1 4

o eeze alle zyn wederom ratio-
2 'r_"' + gx-!- : | maale Quadraaten , behalven
10xr+ 8a4 1 64 xx 496 2433, welke dus
g6xx4 Gox-251 maar alleen tot een rationael

uadraat moet gemaakt wor-
G4as+ 065+33] gm' g
‘141 x5+ 168 x 4-49)
Stel den Wortel —8x 44,
"Dan is 64 xx 406 x 433 = 64xx 4 16ax - ag

96 x — 16ax —aa— 73

Neemende a=="4; z0 is ¥==1; derhalven de ge«
tallen

x=3
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X 7 -1

=t
4x+4:42 > zynde het tweede Antwoord van
9x+6=77 | LupeLr.
16x48=11%)

COROLLARIUM.

Hier uit volgt , dat wy de getallen, op de zelfde
wyze , met een ontkennend Teken hadden kunnen flel-
len, aldus:

1. Stellende voor de getallen ¥, ¥ —2, ax—34,
9x— 63 deeze twee aan twee te faamen vermenigvuls
digd , en tot het produfl de eenheid vergaard, zyn de
vitkomften alle Quadraaten, behalven 9 xx —~24x 4 13.
Stel den Wortel —=3% vn o

Danis 9xr—04x 4 13—0xr = Gaxr-4aa

a6 — 13
Dus x'_'da-—-aq.'
Neemende a==8; dan zyn de getallen 2}, §, 4!,
en 135

2. Stellende voor de getallen x4, 4% —4, 0% —6,
16% —8; deeze twee aan twee te faamen vermenigvul~
digd , en tot het produ de eenheid vergaard, zyn de
uitkomften alle Quadraaten,behalven 64 2% ~ 96x 443
Stel den Wortel ==8x ¢»' a.~

Dan is 64 23 — 96 x4 35 =64 3% — 16 ax +-aa

ai—353-

- e R e
164 — 90
Neemende a==11; dan zyn de getallen 13,1, 3,7,
en of.
3 Rz g

I. AAN-
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L AANMERKING.

Deeze [lelling , welke gefchikt is om juift de Ant.
wourden van LuboLr te hebben ,; vereifcht vry wat
doorzigt, om dezelve zodanig in te rigten, dat vyf der
produclen als van zelf rationasl komen, en geeft daarens
boven gebroken getallen. [FHierom zullen Wy aanwy-
zen, hoe deeze Vraag in heele getallen kan beantwoord
worden, door eene {tukswyze Oplosfing; dat is te zeg-
gen, wy zullen in de eerfie plaats twee zulke getallen
bepaalen, dan drie, en eindelyk vier; zulks dat dezel-
Ve twee aan twee te faamen vermenigvuld gd, en by elk
der komende producten de eenheid vergaard zynde, de
uitkomiten rationaale Quadraaten zyn.

1. Om twee getallen te vinden, by welker produét dé
eenbeid vergaard zynde , eem rationaal Quadraat woort-
brengt.

Stel voor de getallen « en y3 dan moet #y<1 een
ration. Quadraat zyn, _

Stel xy+1==axyy~2xybi=—1zy—-1|

axyy=—j3axy; dus ay—3.
Neemende x==1, zo is =3, de begeerde ges
tallen.

2. Om drie getallen te vinden, by awelker producten
twee aan tee de eenbeid vergaard zynde , rationaale Qua-
draaten komen.

Stel de getallen 1, 3, 2; zo moeten z-+ 1 en gz =1
rationaale Quadraaten zyn.

Neem z+1==aa, 20 is 2=—as==13 dus 3z41s
s==30a—2; dat een Quadraat moet zyn,

Neem a==p <1, dan is 368 —2=3bb4-6b1.

Stel
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Stel 3bb 4 6b4-1 =144 b4 gbb=i-Fab|

b ==2b; dus b=2,
Derhalven zyn 1, 3, 8 de getallen,

9. Om vier getallen te vinden , Welke twee aan twee te

Jaamen vermemgvuldigd , en by bet produét de eembeid
vergaard zynde , de witkomflen rationaale Quadraaten

Zyn,

Stel voor de getallen 1, 3, 8, en vu-2v; deeze
twee aan twee te {aamen vermenigvuldigd, en tot het
produét de eenheid vergaard, zo hebben wy

459525, V0420F1,800416041 deeze twee
moeten Quadr,
v+ 6U41 :

zynl
verfehil 5vv 4100 |
van dit verfchil zyn de deelbaare deelen 5v, en v4-23
wier halve fom is 3v-=1.
3tel 3vv 416V 1—0vv-f6v41I =3w+|l'
VUV=—=10"v; dus 9 ——10,en VU427V
(-=120.
Derhalven 1, 3, 8, en 120 de getallen.

A NDERS.

Stel voor de getallen 2, 2a4—~2a, 26a24a, en
2x% 423 deeze twee aan twee te faamen vermenig-
vuldigd, en tot het produtt de eenheid vergaard, zyn
de uitkomften

480 — 4641
jas+4q4a4-1
x5 4241
4@ == 4001

4aa2

[
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qaaxx —4a3%4400x —4ax417 deeze moeten
ration. Quadr.,

40axx 4 40%% +4aax+4éx+ 1J zyn,

Verfchil‘8axx .......48ax, waar van de Deelers
Zyn 4ax, en 2542,
En de halve fom der Deelers is 2 ax 42 41,
Derh. 4eaxx4-40x0+440%4- 403+ 1—=41axx4jaxr+ 5
(- 4av4zx 42041 = 20z a1

jaax—ax4ox

X

4aa=—=zx-42;dus x==4as~2. Deec-

ze waarde voor ¥ geplaatlt, vindt men voor de gos
tdllen

2, 206—24a, 24824, en 32a*—24 aa 4 4.

Neemende a=—=2, dan zyn de getallen 2, 4y 12,
en 420,

I. AANMERKING.

Niet tegenftaande deeze Ontbinding algemeen is;
en altoos heele getallen voortbrengt , zo is dezelve
nogthans zodanig gefchikt, dat men altoos en bepaal-
delyk de’eenheid tot het vermenigvuldigde vam twee
en twee getallen moet vergaaren. Daarom zullen wy
dit Voorftel nog eens oploffen , en een weinig alge-
meender {tellen.

VOORSTEL

Om vier getallen te vinden , zodanig, dat als men by
het wermenigvuldigde van tawee en twee » vervolgens ge-
nomen , een gegeeven Quadraat vergaart, de withomflen
rationaale Quadraaten zym, '

- Stel
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Stel voor de getallen
x

xtoy | deeze twee aan twee te faamen vers

i »>menigvuldigd ,en by ieder produd het

43 +4y | Quadraat yy vergaard , zo verkrygt
9x+46Yy J men de volgende grootheden

x4+ 23+ 9N
4ax+ 4%+ )
oxx4 6xy+ Yy
4xx4-122)4 9%y
9ax 424 %y 4139
36xx+doxy+25ny

deeze alle zyn Quadraaten,
l behalven ¢ xz<4-24 2y 193,
> waarom deeze afzonderlyk tot

een Quadraat moet gemaake
worden.

Stel den Wortel = 9% = -a—b?-,

. . Gaxy ' aayy
Dan is gxx 4= 242y 4= 13yy —= 04X — e S 2

; Gaxy aayy y
n4rw+13w=———r+—£l

24 %y bb =13 yy bb == —Gabxy+aayy

24 £bb4- 13y bb=—=—">6abx 4 aay'

. L

—_—

; aa — 130,y -
e 24 bbb~ Gab

Neemende y=—=24bb~ 6ab , zo is x=aa-—-!3§b,
waar door men heeft

XouveodT= A0...0000=135000) deeze twee aan twee
x42y=— aa+ 10ab- 35bb | t€ faamen vermenig-

T ey vuldigd , e
43447240024 8b+44 00 1) el yy s
9x+0y=9aa+36ab+27 bbJ 3,553 aah|’ ver-

gaard . zullen® err
tion. Quadr. komen.

(0) YOOR-



gi0 Bywegfel tot bet

VOORBEELD.

. Om vier getallen te vinden , welke tavee aan twee te
fuamen vermenigvuldigd, en tot bet product telkens een
gtgeeven Quadraat (2304) wergaard , de uitkomflen ra-
tionaale Quadraaten zyn.' ‘
A . aa—13bb.y el

Nq..m x_24bb+ﬁab’ neemende b—1, 6=—4,
dus z=1 7.

Dewyl nu y=—48 gegeeven is, zo is x=—1q, en de
getallen zyn 3, 99, 204, en 315.

A NDERS

Stel voor de getallen

%
{ ~deeze twee aan twee te faamen ver.

4x+4) >menigvuldigd, en by het produél een
9546 | gegeeven Quadraat yy vergaard, heb-
16 x4 8y ben wy dé volgende grootheden

4xx4 43+ N

A welke alle rationaale Quadraa-
oxx Oxy+ IV T zyn , behalven g&xx-}-a
16284 8xy+ IV .96xy+337y, welk daar-

96xx+ Coxy<4=25yy{ om dafzonderlyk tot een
uadraal moet gemaakt
64xx+ 9624337 ‘ gvorden.

144 %% 1682) + 4930 )

a
Stel den’ Wortel '=8=-—-—-5?- 5 dan is

: 16axy _ aayy
64 %% 4967y 433 7y =64 3% == + 3~

9ixye
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16axy aayy
06 &3 =g = 5 T~ 33y

oG bbxy--16abxy — aayy —33 bb'jjr

95bbx 4 16abx a8y —33bby
" aay—33bby
T 96bb+4-16ab i

Néemende y=96bb+16ab 5 20 is % == as— g3 bb 3
waar door men heeft :
o Baages TR M, sivess st gyl doese twee aan
s | twee te fiamen
Af44Y=—= 4qaa< G4ab-4-252bb Kvermenigyal-
9x~46y== gaa< 96ab-4279bb I digd , enby het
16848 y=—16aa-~128ab+ 240bb | produt yy=—=.
¢96bb 4164 b vergaard, zullen ‘er ration, Quadraaten
komen. L

VOORBEELD,

Om vier getallen te vinden, welke twee aon twee te
Jaamen vermenigouldigd , en tot bet product telkens een
gegeeven Quadraat (4006) vergaard zynde, de uitkomfien
rationaale Quadraaten zyn.

te 38330 Y ) il gt SOl
Nu is & — SGhb 4 16ab° neemende 4=6, b==1,

20 is =—_iv.

Dewyl dan y:ﬁ; gegeeven is, zo isz =13 en de
getallen zyn 1, o6o, 393, en 528,

(0 2) TI. AAN-
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III. AANMERKING:

Tot hier toe hebben wy getoond, hoe dit Voorftel
opgeloft kan'worden, wannser men by het vermenig-
vuldigde der gerallen, twee aan twee genomen, de
eenheid of een gegeeven Quadraat vergaart, ten einde
de uitkom(len rationaale Quadraaten voortbrengen. Doch
het zal kunftiger zyn , Wanhneer wy het vergaar-tal naar
welgevallen verkiezen,en het Vioorftel in alle deszelfs
veranderingen neemen, waar door wy de drie volgen-
de gevallen moeten befchouwen.

L. Om vier getallen te vinden, zodanig, dat als men
dezelva tawee aan twee te fuamen. vermenigouldigt , en by
ket product een gegeeven geial vergaart , de uitkemften
rationaale Quadraaten zym.

2. Om vier getallen te vinden, zodanig 4 dat als men

zelve twee aan twee te faamen vermenigvuldigt , en van
bet product een gegeeven getal aftrekt, de overblyffelen
rationaale Quadraaten zyn,

3. Om vier getallen te vinden , zodanig , dat als men
dexelve twee aan twee te fuamen vermenigvuldigt , en bes
product van een gegeeven getal afirekt, de overblyfjelen
rationaale Quadraaten 2yn.

L'EMM A,

Vooraf zullen wy drie getallen leeren vinden, zoda-
nig ,-dat indien men by het vermenigvuldigde derzelve ,
twee aan twee genomen, een gegeeven getal vergaart ..
de vitkomften rationaale Quadraaten zyn. ha

TXYY—8  axXTT~—a
& T ron & L]

deeze twee aan twee te faamen vermenigvuldigt, en
by het produc een gegeeven getal () vergaard , zo
verkrygt men : :

Stel voor de getallen x,

i xxyy

4
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XXy , o
XX %
atyyzz — X¥YY4 — X%22 4 443 4 axx
xx

het geen een
(ration. Quadr.
‘ . : ; - (moet zyn,
Stel den Wortel uit den Teller —= xxyz —g,
“Dan is : ' ;

Xyy2z ~ X1YYaA—LX2%0 + 40 4 05X —=x%yy2z-naxxyz 4 s

— XX YYA— XX XA a X5 === 0422 y2
a -~ r——

\——ZE YY) — AV A o aw Y2

- ——

of xx Yy ¥x22—3x =233z

X
9+ 2 — 1 = 2y%

Yy—o2yzrr = 1
y—23=—=7E 1, dus 2=y~ 14en
XYY —4  AXYY—2XxY+-xx—a

]
2

de drie getallen %,

COROLLARIUM,

Wanneer wy den Wortel negatif neemen , dan iz

z==y+1; en dus zyn de getallen =, ﬂlx:‘. >
Ak :rxz hae— a; waar uit volgt , dat wy r;gar

deeze ftelling nu gemakkelyk vier getallen kunnen vin«
den, zodanig, dat het vermenigvuldigde van twee en
twee derzelven, tot een gegeeven getal vergaard, vyf
der uitkomften rationagle Quadraaten zullen- zyn ,
zo dat ’er {legts een eenige grootheid tot een .ra-
tipnaal Quadraat zal moeten -gemaakt worden. Wy .
vl O 3) zuls
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zullen dit gezegde door het volgende nader oplels
deren,

L. VOORSTEL.

Om vier getallen te vinden , zodanig , dat als men de-
2elVe tawee aan twee te Jadmen vermemgouidigt , en tot het
product een gegecven getal vergaart , de uitkomflen zes
rationaale Quadraaten zyn. .

XYY —a zryy-2x%yty5—-8-

Stel voor de getallen x, ’ Y 7 ¥
xxyy4 222 —_—G :
Yy xy i 5 deeze twee aan twee te {aa.

men vermenigvuldigd, en by elk der produiien a vers
gaard, hebben wy '

BXYY s 0 6 0t e et ettt s sane —4
' Seenl
AP SERPRPEL. L s iais g e s e s s =8
(;.ry—-xll‘-
EE AR ST AT T
Gy 4|
atyt — 2 2% e xYyy — 2 axryy 4 za:cxy+fm. -
X% : :

azyy— %y 8]
(7

.32 28 atyy — cazxr yy —oasvy+as

—_—

X%
( xx;yy+xxy—al‘-'
: X
a*y —oxtyy—saxxyy42*—axx40s
N r,— 44 x:y . + 3 dit moet

1ot
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een rationaal Quadraat gemaakt worden, Stel den
Wortel uit den Teller == xx yy —a; dan is

xtyt—oxtyy=2axxyydat—orx4aa=—x Vi=205xyy4-aa

—2x%yy =42t — axx =<0

ate—oatyy—axzy dus xye—> xEyy =4

T—2yy
. COROLLARIUM,

Indien nu a als een Quadraat gegeeven was, wierde
hier niets anders wvereifcht , als om 1 —27%) tot een
Quadraat te maaken. Stel den Wortel — § — by;

Dan is 1e—2yy=—=1-—2by4bbyy

ab
bh 42

Gegeeven zynde a=—4 een Quadraat , en neemende
b=—1§; dan is y=—=143}, x=34. Dienvolgens zyn de
getallen 84, ‘7%, 4§, en *}£°; enz,

IL. COROLLARIUM.

Maar indien 4 bepaaldelyk als een gegeeven getal
wordt aangemerkt, zullen wy genoodzaakt Zyn eenen
anderen weg in te flaan; en zie hier dezelve.

De grootheid , welke tot een rationaal Quadraat moeft
gemaakt worden, was x%)*— oxtyy— o ggx Yyt —n
raxs-=0a ; hier van de Termen in orde gefchikt , is

Y—2yy+1. s*—2ayy+a35+as. Stelden Wor-
te] =93y — L. x¥—p,

xx __—

.

Dus y—

0 ¢9) Dan



LI6 Byvoegfel tot bed

Dan is deszelfs Quadraat = y*-- 2yy4-1. x4~ abyy—2b. #
¢xx-4bb. Deeze grootheden van malkanderen afge-
trokken , zoo is het overblyffel gelyk o,

Datis 2byy—2b—2oayy+a.xx4-na—bb=—=o

: n;byy—zb—zayy-f-a.xx:bb—m

bb — aa h
X = etgesn no
2byy—2ayy=cb=a ,(eeng Quadrg.
i (moet cyn.

Neemende b==pp+4qq, a==pp —qq, het geen al-
toos een gegeeven getal kan zynj dan heelft men

¥ = -———ap——m—p@_;'
449yy — 3P+ 44

Dus moet maar alleen de Noemer van deeze Breuk
een Quadraat zyn,

Stel den Waortel ==2gy—r;
Pan is 4 99yy — 3PP +49==499yy—4qry+ v
4qry=3pp+9q+rr >
g 3pp+9q+rr
SkE ———-—-ﬂ—-r .
¢ Nu is alles rationaal ; alleenlyk moet men indagtig
gyn, dat a==pp — qq genomen is , en mede een ges

geeven geral moetzyn. Derhalven, neemende p ==c+4d,
en g==c—d, zo 18 ‘

pp=—cc42cd4dd

d qq—rcc—2cd4-dd
— — afget, a
Pp=g9=.....4cd:=a ; derhalven e=—7*

4d
By
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By gevolg p—-—+4-4d :
.Y caed e s Sk waar mede alles rationaal en
a \  rigtig is.
—gd ")

Laat nu-het gegeeven getal zyn a==7.
Neemende dan d=—1, zoisp=—24
PRIy - oo gty derh. b==%}}
fimaydrr ...
9-—(*:;;""“—)‘*%'
BT
x”‘(aqy—f“‘) 7
i?.n de begeerde getallen £, *31%, i35 *3ii-

1. VOORSTEL.

Om wier getallen te vinden , zodanig , dat als men de.
zelve twee aan twee te faamen vermenigvuldigt, en van
elk der produéten eep gegeeven getak afireks , de overblyfs
Jelen rationaake Quadraaten zyn.

xxyyFa xxyy=2xxy-+xr4a’
' S % 3

Stel voor de getallen x,

rx Yy 2xxy 42640
¥
Deeze twee aan twee te faamen vermenigvuldigd ,en

van elk der Produflen het gegeeven getal (a) afgetrok-
ken, zullen wy hebben

xzy}................:ﬁr ‘
XYY =2XXY 2% e o000 o0 o _.—-_xy-::r
EP VR R E oF RN :xji-l-sl'

(0 5 ate
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x'y‘—gfy'-l—x‘yy-}-axx;yya—-zxxya-l-aa

xx —
:c_x_y_y—xxy-i-a“
(==
3* Y 2 2ty e atyy o 2xxyya42xxya4aa
e B : e
/ —_—
(, axyy+axy+a
x
34y%— 2 atyy 4 2 22y 4+ x* - x84 aa

o 5 dit moet nog

tot een rationaal Quadraat gemaakt worden. Stel den
Wortel —axxyy-a;

Dan is
xhyt—oxtyytaxryyod-attaratas=— aty'foxxyyaqeaa
— 22yt axa——o
—2%x)y4-ax 4 a =0

2xx Yy —xx —— 4

iz

. % e

25y —1
L COROLLARIUM.

Indien nu wederom 4 als een rationaal Quadraat ge.
eeven was, moelt alleen nog 2 yy—1 ot een Qua-
raat gemaakt worden,

Neem y==b<4-1; dan is _
2 =1 == 2bb4-4b+1, ftel==Dbbe¢ — obc1een Quadr,

2 bbe
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obb<44b—=—"bbcc —abe

ab4gq4 = bec—2¢

__2¢+4
b —— e—a"

Laat gegeeven zyn a=—4 een Quadraat, en neemen.
de f—2; ‘

Dan is b=4¢, y=—=5, x==2; en de getallen

2, 1ty 432, 37e. welke aan den eifch zullen voldoen,

II. COROLLARIUM,

Maar indien wy bepaaldelyk 4 als een gegeeven ge-
tal willen aanmerken, zullen wy wederom genoodzaakt
zyn eenen anderen weg in te flaan. Hierom de gevonde-

ne grootheid x% gyt — oadyy 2 axyya 4284 xxa4ag,

welke een ration. Quadrast moet zyn, in orde gefchike,

dan is dezelve yt—m 2o yy+=1. 3% 289y -0 xx 4= aa.
Stel den \Vortel ==yy — 1.2z —¥b; zo is het Qua-

draat 59— 33y 1. x%—2byy — 2b. xx+ bb; dit aan
de gevondene grootheid gelyk flellende 4 is het ver-
fchit

2“37"+“+5b37—'db. xx4at==bi=0

. 20YY+ @20 yy—2 b xx==bb— a8

i bh—aa
* == Sayytatabyy-2b
yationaal Quadraat moet zyn.

het geen een

Neem
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Neem b—pp 444 g 2ok o
a==pp--gqq het geen altoos een gegeeven
getal kan zyn, en di¢ voor de waarden van a en b ge-
noman, zo is

4ppqq

xTx —= ey
_ 4PPYY ~ PP 4344 ,
maar alleen een rasionaal Quadraar zyn; de Teller is
reeds een Quadraat 3 dus piyft maar alleen overig,
om den Noemer als zodanig te bepaalen. Stel den

Wortel —apy —r; :
Danis 4ppyy—pp 4399 ==4ppyy—4apry+rr
Apry=rr4pp+3499

__rrpp434q
=g

Nu is alles rationaal; doch men moet indagtig zyn,
dat pp — g =a een gegeeven getal moet zyn. Hierom
p=—=c-d; en g=—c —d neemende,

zp.is pp=—=cc2cd~4-dd
g =—=cc—acd<edd
—— afget. a
Pp=—qq=—=4cd==a, derhalven ¢ — —

- dit moet dan nog

44 5
‘ a o a
en by gevolg p=— :ﬁ ~+d, q_.:—-‘-a —d.
Hier mede is dan alles rationaql en rigtig; en dus
kunnen wy de begeerde getallen bekomen,
~ Laat wederom gegeeven zyn a=——7.

Neem d=—1, zo is p——=11
F==9.¢4.98=1}, derth, b=} ;
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+39947rr
j__:(PP 399 ﬁ) ik

LLS]

L 44
. v — 2pq e 3% 4. .
e (_gm_r e o ) 79
En dan zyn de begeerde getallen *3, £33, $7:1,
235365 P
ates *

IIL VOORSTE L.

* Om vier getallen te vinden, zodanig, dat als men de-
zelve twee aan twee te faamen vermenigouldigt , en elk der
producten van een gegeeven getal aftrekt, de overblyffelen
zes rationaale Quadraaten zyn., ‘

Dit Voorftel heb ik niet kunnen oplosfen, door dat
ik nergens eenige opening zag, om door de eene of
andere weg ’er toe te komen; zelfs niet om drie zulke
getallen te vinden, Ik zal hier nogthans byvoegen,
welke weg ik tot dat einde ben ingeflagen , en hoe ver
de bewerking gebragt is. ;

Om drie zodanige getallen te vinden, zo laat voor
1—ayy 1=a12z '
e S
twee aan twee te faamen vermenigvuldigd, en elk der

produilen van het gegeeven getal (a) afgetrokken, dan
zyn de overblyflelen S Y

dezelve gefteld worden ax, 3 deeze -

aa zz : ’
AIX4=AYY 4 QAL = | == aQ Yy 2%

dit laat{te moet een”
a3, A

rationgal Quadrqar zyn; .doch voor hetzelve kan in
geenerlei wyze een Wortel gelteld worden; derhalven

[
neem
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neem ayy-azz — aayyrz——o

alyy 4 azz == asyyaz

Y+ 22 =—ayyzz

ayyzz --gy =iz

iz
arz—I

N=

_ Derhalven moet a2z — 1 een Quadraat zyn; en dan
moet axx— 1, de overige Termen der waarde , mede:
een Ouadraat zyn, Nu is het zeker, dat axx4-1, of
62241, naar de wyze die FermaT opgeeft, altoos
tot een Quadraat kan gemaakt worden ; doch niet als
het teken — is, Daar zyn in der daad maar eenige
weinige gevallen, in welke azx — 1 , of azz — 1,
rationaal kan gemaakt worden, Zie hier van breeder
de Matbematifche Lisfbebbery 1V, Deel p. 433. op het
laatfte van het 383%e Voorftel, alwaar onder de eerfte
honderd getallen, die voor @ kunnen genomen wor-
den, 20 getallen zyn , welke toelaaten ,  om deeze
tot een rationaal Quadraat te hebben. Dat is, a2z — 1
kan zyn

T ] !, dﬂ'ﬁllv.a—""'g

278 — [ =— o=
SR o S ale S . e sy =
I0ZF == I ==\ s ve0Dausnod=10
'Igzz—-I'=....324.....a=13
lyzz—-—lz....lﬁ.....a:'-_i?

262z




‘ M:ﬂge}-mrh' 283
2622 — I =— .. .. 25, dethaly, @ =— 26 '
2027 == I == 4+ 4000 ¢ , + 0 s 8 == 129
7% ~— 12 .4 0436 cvese 8 =177
412% === I == 40 o 3008 . VLN 42
= s evedfe s ncs =X

53zz—]=|-33124'|o-- ﬂ-—53

502% —— 1

5822 — ' t=< ... 080f ... .. 8 =58
6122 — I == 883150524 . +» « + @ — 61
6522 — I == ..e.o64.0. .. 8 =65
73%% —— I ==.,.1140624 . . + s s 8 == 73
7422 == I “"eeeen1849 e s 0 0o A== 74
8228 — 1 == ceieusa 8l . e, 0==8g
85%% —— I == +4.742884 ¢ 0+ . . 0 ==385
8022 —— T == 44.250000 .44 + s 8= 89
Q7% — I = .31404816 + s+ .+, 8 = 97.

COROLLARIUM

Hier uit volgt dan, dat wy &ééa van deeze 20 getal-
len kunnen verkiezen voor het gegeeven getal , van
welk de produflen, twee aan twee genomen, zouden
kunnen afgetrokken worden, zodanig dat ’er drie ra-
tionaale Quadraaten zouden overblyven, en dan is het
nog een konflig Voorftel ; waarom wy hetzelve hier
zullen opgeeven, en eene volkomene Oplosfing daar

hy doen,

Vooreeerp. Pind drie getallen zodanig , dat wan-
neer men bet product van swee vervolgens vam 41 aftreks ,
de_ouerblyfJelen rationaale Quadraaten zyn, =

Stel
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1—ayy 1—02%

s ? a °

Stel voor de getallen ax,

Deeze twee aan twee te {aamen vermenigvuldigd ,
en de produllen vam het gegeeven getal a afgetrokken ,
dan zyn de overblyflelen

aayy
aazs
arx¥a Azl — 1 —an
n+ o LW ey geen een fatio-
j (naal Quadraat moet
(zyn.
Neem hier in ayy 4 a2z —aayyzz=—=0

a

vy 4 22 — ayyrz——o0

2z
@zz~—1"

‘Derhalven yy ==

No moet axx — 1 ook nog een rationaal Cuadraat
zyn; en neemende dan a==41, zo blykt dat
4122—1 ]
rationaale Quadraaten moeten zyn.
en 414x — 1 ‘
Om deeze zodanig'te bepaalen, zullen wy ons van
den regel van FERMAT bedienen,

Stel 41zz—-1-f'_—6z_-{-b|‘:.- 9622 =412 bz - bb

12bzbb—5%—1
Neem z=—8b4-C , kt. 20bb420bc 4 5cc—1==25bb+12b¢

Sbe45cc—==735bb41
b=—ac+d, kt. 20cc4-20cd45dd4-1—=21cc $+8cd

- : 12cd 4 5dd—=cc—1
© c=12d4e, kt. 144dd424de+ee—~1—=149dd4-12de

12deee——5di41 §:
Nee-
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Neemende hier in d==o, zo is e==13 vervolgens

¢=1, b=—2, en 2=—35. Derhalven zz2=—= 25, en
412z — 1==1024 een rationaal Quadraat.

Wanneer wy verder met de gevondene Vergelyking

12de~~ee—=5dd-1 op de zelfde wyze voortgaan, tot

dat men weder tot de eerfte Vergelyking komt ;zal men
de tweede waarde verkrygen, 5

Neem d==ge<f, k. 20ee420¢f 45 ff41 == 2 50ef12¢f

_ 8eft+sff—s5ee—1
e==gfg k. Qof-ln-zof"g-}-ggg--l‘: 21ff+8fg !

Infg+sgg—f+1
fe=10g+h, k. 144gg+24gh+hh+1=h_19gg+l2gz‘i

l2gh4hh—=35gg~—1

Deezé is de zelfde Vergelyking , als die wy in het
eerft ontmoet hebben 3 derhalven, wanneer in deeze
voor g en i zulke getallen genomen worden, als voor
z en b gevonden zyn, zullen hier mede de beide leden
der Vergelyking aan malkanderen gelyk zyn. Nu was

boven gevonden, b=— 2, 2 = §; daarom neemende
g==5,en h=—2, zo is daar mede deeze laatfte Ver.
gelyking gelyk. Dienvolgens vindt men f==62,e==119,
d=—=320, c==3969, b==28258, 2==20485.

Als men een voldoende getal voor z gevonden heeft,

zo kan men, volgens de gemeene wyze, 00k zo veel
antwoorden vinden, als men begeert.

Want ,ftellende z == 5--p, z0 is 22 == a54top4pp.

Derhalven (Quadr.
41%2&1 == 10244 10p441pp = 10245 64pq+ppqa_j een

3 “64p9 +410p==pPqq —41 pp

42 . euge
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=649+ 410=pgq—41p

» 644+410
T gg—41

Neemende g = 7,20 is p—=-—1}, en dus 2=—=3.

Hier door is blykbaar, dat men, om g2z —1, of
8X% =1 rationaal te hebben , zo veel getallen kan
vinden, als men begeert 3 doch dezelve zullen nooit vol-
doende zyn; want, men zal altoos ondervinden , dat
twee van deeze geftelde getallen megatif zullen zyn. By
voorbeeld, ayy en azz moeten beide minder dan de

, en dus ook

eenheid zyn; nu is W= —1

meer dan de eenheid: by gevolg zyn

1—a 1—azz
3) en
% x

Gy == v
yy ATL - I

fig-

deeze beide geftelde waarden
gatif.

Want, neemende a=—41, 2=353 20 is y==5}, en
8z = z05

o r. JRE Ll T R d
= : e getallen, waar van de twee
" 3 10245 > laatften n;gatif zyn.
Teazz'  — 1024
J

sSSCHOLTUM

Het Voorftel zal gemakkelyk op te losfen zyn, in-
dien voor het gegeeven getal een Quadraat (aa) geno-
men wordt; want, wy hebben dan’ niet anders te be-
paalen, als dat aazz =1, en agxx — I ration. Quadras-
ten moeten zyn, Of, ftellende voor de getallen

as—9yy nm—-—zz

X, x

LA

x

, en deeze twee aan twee te
faa-
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faamen vermenigvuldigd 5 en. de produfien van aa afge:
trokken zynde, dan zyn de overblyffelen . 'y

B0 slochiiamy

u ? vl b vy 4 ;

063%+-20Yy+4a0z2—"Yy2%~—a* iz m—i_abﬁ-ﬁ
X 1579 %

ey nhY —

2abx—=aa— yy x aa ~—— 2z 4 bb

aa—yy x da—2i b
) 2ab

Laat gegeeven zyn as==g9; dan is d==3.
" Neemende yo==x,2==3,bc=4, 20 is ¥ ==7. Der
halven zyn de getallen 7, *4, en *!. '

L e

-

IV, AANMERK1N G,

Ik zie geen mogelykheid om vier zudanige getallen
te vinden, welker produft afgetrokken zynde van een
gegeeven getal, en zelfs van een gegeeven Quadraal,
dat de overblylielen rationaale Quadraaten zyn; waar-
om ons dit Voorftel ontvalt: om te entbinden; (doch
om dit gebrek eenigzins te vergoeden, zullen wy hier,
nog eenige kunftige Voorftellen byveegen, welke door
de reeds gevondene eigenfchappen gemakkelyk kunnen
opgeloft worden, en zonder welke eigenfechappen men
dezelve bezwaarlyk zou kunnen beantwoorden. -

L SCHOLIUM

1.’ Vind vier getallen, zodanig dat baar for by bet vers
menigvuldigde wan' twee en twee , vervolgens genomens
vergaard zynde, de uitkomfien zes rationaale Quadraaten
syﬂc

(P a) Stel
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Stel voor de getallen , volgens! de L. Aanmerking,
Ps 3P> 8P, en 120p; indien dan de fom van deeze
etallen pp was , zouden de Conditien van het Voor.
el voldaan zyn ; dat is, dat “er telkens rationaale U@
draaten zouden komen, als men de produflen van deeze
getallen, twee aan twee genomen, by de fom pp ver-
gaart,

Derhalven moet deeze geftelde fom pp gelyk weezen
aan de eigenlyke fom der getallen.

Datis pp—132p; dus p=—=112;
en de begeerde getallen 132,306, 1056, en 1 5840; enz.

2. Vind wvier getallen zodanig , dat wanneer wmen bet
vermenigouldigde van 'de drie kleinflen , tot de produéten -
van twee en twee getallen , vervolgens genomen , vergaart ,
de uitkomften rationaale Quadraaten zyn,

Stel voor de getallen p, 3p, 8&, en 120p, en laat
haar vermenigvuldigde pp zyn. anneer men dan dit
produét tot de produttender getallen , twee aan twee geno-
men vergaart, zullen ’er telkens rationaale Quadraaten
komen, Derhalven moet maar alleen het aangenomen
prodult pp gelyk zyn aan het eigenlyk produft van de
drie kleinfte getallen, |

en dus de getallen ;1, ;I, 5, en 2.

COROLLARIUM.

Op de zelfde wyze kan ook de Oplosfing ingericht
worden, wanneer de fom der getallen, of het verme-
nigvuldigde van drie derzelven, van de produen van
twee en twee vervolgens moet afgetrokken worden,
zo dat ’er, in die beide gevallen, telkens ratiomaale
Quadraaten voortkomen. Men moet dan van de ge-
izllen » in de III, Aanmerking gevonden, gebruik maa.

en.

I, Voors
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Is VoorseeLD. Om vier getalien te vinden, zodanig ,
dat wanneer men baar fom van bunne Produéten, twee
aan twee genomen , aftrekt, de overblyffelen rationaale
Quadraaten zyn.

Stel voor de getallen 3p, '$*p, 11%p, en ‘39 p,

Indien nu de fom van deeze getallen 4pp was, zou
het produft van twee derzelven, agtervolgens genos
men, en van pp afgetrokken zynde, telkens rationas-
le Quadraatén voortbrengen. Dus blyft nog maar alleen
overig, dat deeze aangenomene fom 4 p gelyk zy aan
de eigenlyke fom der getallen,

Daarom *2p == 4pp

28p —= 45035 dus p=—= i1
470 33300 193)0 2
en de begeerde getallen L2, B, ke, e,
Il. VoorBEELD. Om vier getallen te vinden , zoda.
nig, dat indien men bet product van de drie eerfien , van
de producten derzelven , twee aan twee genomen , aftrekt,
de overblyffelen rationaale Quadraaten zyn.

Stel wederom voor de getallen 3p, 4% p, 12op,
en ‘7% p.

Indien dan het vermenigvuldigde der drie eerfte ge-
tallen 4pp was, zou dit produl? , van de producten
twee aan twee genomen , afgetrokken zynde, rationgg-
le Quadraaten geeven. Dus moet maar alleen dit aane
genomen product pp gelyk zyn aan het eigenlyke pro.
dutt. Derhalven

4PPI=0p % 4P x 2%p; dat is 4pp =14} p%;
of p=3it;

en de getallen 335, 3ifi, 173, 33325 enz,

P 3) V. AAN-
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V. AANMERKING.

Dewyl wy in het ontbinden van dit opgegeeven
Voorltel bevonden hebben, dat van de vier begeerde
getallen altoos drie zodanig kunmen gefteld worden,
dat ze 3an de Conditien van het Voorftel voldoen,
en geene verdere bepaaling vereisfchen , zo zien wy
klaar, dat deeze getallen op nieuw nog eene andere
Conditie kunnen ondergaan, naamci!{k; dat dezelve in
eene Arithmetiftbe Progresfie zyn. Hier van zullen wy
{preeken in dit

I, SCHOLIUM,

Als wy de drie begeerde getallen in eene Aritbmeti-
[ebe Progres fie ftellen, kunnen wy neemen
1. die van LuDoLF,
x I kS ’ x
42y 4% H4Y! 9x EH6y.
4244508 X 6y|16% = 8y,
Deeze twee aan twee te {aamen vermenigvuldigd,
en yy daar by vergaard, komen telkens rationaale Qua-

draaten; en om dat daarenboven de getallen in eene
Aritbmetifche Progresfie moeten zyn, zo is volgens

de ifte Stelling geen Progresfie te bekomen.
de ade Sielling 1ox H6y—8x7 8y; dusx==9, en
(de Prog. 3,83, 157.
de gde Stelling 17 xX8y—8% X 12y; dus s =4y, en
[ (de Prog. 43,30y, 56.

2. Kunnen wy , volgens de lIl. Aanmerking, ook
deeze getallen neemen,

AXYy-4  xXYy425xyFrzs—a
x 2 % g

Dee-

1 op het vergaaren %,
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Deeze getallen zyn dan van zodanige eigenfchap,
dat zo men dezelve twee aan twee te faamen verme-
nigvuldigt, en by elk der produten een gegeeven getal
a vergaart,de vitkomften rationaale Quadraaten zyn 3 en
om dat de getallen in eene Aritbmetifche Progresfie moe-
ten {taan, daarom

x+zxyy+zx:y+xx-a s n;r;y;i—-za

X4 ZXYY F 2 XY 4 XX ~a =02 x5 )y —24

XX YY == 2 ALY —— 2 X% = g
Neemende ¥ —1, y==3; 20 is a==1; en de ge-
tallen zyn 1, 8, 15. ]
% Op het aftrekken, ftel

xxyy+a xryyoxryfrrda
] s ? z

Dan hebben deeze getallen de begeerde eigenfchap;
dus moeten dezelve ook tot eene Aritbmetifche Progres-
Jie gebragt worden, - :

Derhalven
Xxyy 42 22y 42244 cxxyy<oa
LT X = #

X% 4 AXYY 4 2 2XY F AT+ == Xxyy =24

235y 4 2 4% — XYY ==a,

Neemende x=—2, y==13 z0 is a==12; en de ge-
tallen zyn 2, 8, 143 welke getallen in eene Arithme-
tifche Progresfie ftaan, en van zodanmige natuur zyn,
dat ‘als men van de producien derzelven , twee aan
twee genomen, 12 aftrekt, de overblyfielen rationaale
Quadraaten zyn.

(P 4) 1. CO-
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L COROLLARIUM.

Hier door kunnen wy wederom andere kunftige
Vraagen formeeren.

1. Om drie getallen in eene Arithmetifche Progresfie
te vinden, 2o0danig, indien men de fom der getallen, tot
bet vermenigvuldigde derzelven , twee aan twee gemo-

men , vergaart , dat ‘er telkens rarionaale Quadraaten
komen.

Stellende voor de getallen y, 8y, 157y Indien dan
derzelver fom yy was,zou deeze fom,tot de produflen
der getallen, twee aan twee genomen, vergaard zyn-
de , rationaale Quadraaten voortbrengen. Laat dus
deeze aangenomene fom yy aan de eigenlyke fom der
getallen gelyk gefteld worden , zo is alles naar den
eifch. Derhalven yy=—=24 y; dat is y==24, en de
begeerde getallen 24, 192, g6o.

2. Om drie getallen in eene Arithmetifche Progresfie
se vinden , zodanig , indien men de fom derzelven wan
bunme producten, twee aan twee genomen, afirekt, de
overblyfJelen ration, Quadraaten zyn.

Stellende voor de getallen 27y, 8y, en 147y. In-
dien dan derzelver fom 12yy was, zou deeze fom,
van de produllen der getallen , twee aan twee geno-
men, afgetrokken zynde, rationaale Quadraaten voort-
_brengen. Laat dus deeze aangenomene fom 123y, ge-
lyk gefteld worden aan de eigenlyke fom , zo'is alles
naar den eifch gefchikt, Derhalven

2yy==24Y,dus y=—123 en de begeerde getallen 4,
(16,28; enz.

3. Om drie getallen in eene Arithmetifche Progresfie

te vinden, zodanig, indien men bet product derzelven tot

bunme producten , tanee aan twee genomen, vergaart
das ‘er telkens rationaale Quadraaten komen, i

Stel-
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Stellende voor de getallen y, 8y, 15y. Indien dan
het produl derzelver yy was, zou dit produét , tot de
produflen der getallen, twee aan twee genomen, ver-
gaard zynde, rationaale Quadraaten voortbrengen. Laat
dus dit aangenomen produci yy aan het eigenlyk pro-
duft der getallen gelyk gefteld worden, danis

yy==120y*; of 190y==1, en dus y==1}s;
derhalven zyn de begeerde getallen 55 4+455.:14; enz,

4. Om drie getallen in eene Arithmetifche Progresfie
te vinden, zodanig, indien men bet produ& derzelve,
van bumne producten, twee aan twee genomen, aftreks ,
de overblyfjelen rationaale Quadraaten zyn, :

Stellende voor de getallen 2y, 8y, 14y. Indiem
dan het produf? van deeze getallen 12yy was, zou dit
produtt , van de produllen der getallen, twee aan twee
genomen , afgetrokken'zynde, rationaale Quadraaten
voortbrengen, Laat dus dit aangenomen produt 12 yy
gelyk aan het eigenlyke product der getallen gefteld wor-
dem, zo hebben wy

12)y =224 )°,dusy==4};en de begeerde getallen ,},
(33,345 enz.
IL COROLLARIUM.

Wanneer wy de drie begeerde getallen van eenen
rationaalen regthoekigen Driehoek ontleenen, kunnen
wy wederom andere en tevens zeer konflige Vraagen
formeeren; en dus wordt vereifcht, dat wy die voor-
af zodanig ftellen , dat de Quadraaten van twee der-
zelven gelyk zyn aan het Quadraat van het derde ge-
tal, ten einde ’er de eigenfchap van eenen regthoekigen
Driehoek in gevonden worde,

Volgens de IIl. Aanmerking hebben wy ,by flelling,
drie zulke getallen , welke twee aan twee te {aamen
vermenigvuldigd, en by de producten telkens a vergaard
zynde, de uitkomften rationaale Quadraaten zyn. Waar.
om wy dezelven voor de zyden van eenen regthoekigen
Driehoek zullen ftellen. ;

P s Naamea
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Yy — 282y xx—a

~ voor de regt-

- Naamelyk =,

y —a
hoekszyden , en x—ﬂ{—— voor de {chuinfche.

Nu is, volgens de eigenfchap van een regthoekigen
Driehoek , het Quadraat op de {chuinfche gelyk aan
de Tom der Quadraaten van de twee andere zyden.

Hierom
#yt— 4ty 40ty ym2ax 5y - 424 Y44 087y X —20% x40
Pyl
gedeeld door 2% 4= ax — = M:iw .

— 4x*PP4-62%yy — 42ty 4a3TY 4232858 == 0

4 2y =02ty y 441ty —403%) —2%%420xx —o

2 22y —33%yy 4= 22%y — 24y — XX fa=—0

a%xx

24) —a==2%x)% — 34xYy 4 258 y— 2

LXK 2y —g Yy y—I
B 2y —1
Deeze grootheid dan voor a genomen, en in de ge-

ftelde Waarde gebragt, zullen wy voor de zyden'van
den regthoekigen Driehoek verkrygen

% 3 .

e s e

x —29y 429 :> de regthoekszyden.

ay—1 ]

———

. @ 2yy—ah+1

. de fchuinfche.

2 s ¥
Hier
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Hier door hebben wy de proportie der zyden van den
Driehoek - gevonden.

Want, neemende £ = 2y—1, dan zyn de drie
zyden, —y+ 1. 2y, 291, enayyem2y+1. Dien-
volgens zal daar door a==4 3:——83'+7y3-—-43‘-ﬁ1
zyn. ‘

3. Dewyl nu voor dé eeneregthoekszyde —y-41, 2y,

dat is 1~—1. 2y, en voor de andere 2)y-— I gevon-
den is, zo blykt, dat aan den eenen kant y minder
moet zyn dan 1, en aan den anderen kan 2y meer dan
13 daarenboven, data=—=4 ) =8y 475y ~= 4341
is; derhalven y=—1 zynde, zal a==0 zyn, en y min-
der dan 1 zynde, zal % altoos negatif worden.

2. Hier uit is dam openbaar, dat dit Voorftel, naar
deeze voorwaarde,niet op het vergaaren, en dus maar
alleen op de afrre‘k'i(ing van een gegeeven getal van de
produéten , twee aan twee genomen , kan toegepalt
worden; en dat wy, in dit geval, de zyden van dee-
zen regthoekigen riehoek nog wel met eene Conditie
kunnen vermeerderen, naamelyk: dat dezelve daaren-
boven in eene Aritbmetifche Progresfie zyn., i

Want, ftellende voor de zyden.
AT :";y'i- 2 :: } de beide regthoekszyden.
29y =2y I de {chuinfche.

Dewyl dan dezelve in eene Aritbmeiifche Progresfie
moeten zyn, zo hebben wy :
. 4y=——a==1q, of 4y=3g, en y==} Deeze Waar:
de in ‘plaats van y gefteld, zo zyn de zyden van ‘den
regthoekigan Driehoek §, §, 43 of in heele getallen
33 43 5o

1. CO-
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II. COROLLARIUM.

Hier uit kunnen wy nu wederom nieuwe Voorftellen
faamentiellen, die,door de voorgevondene eigenfchap-
pen, wel gemakkelyk te ontbinden, doch op haar zel-
ven in der daad konftig zyn.

1. Om eenen regthoekigen Driehoek te vinden sy wiens
zyden rationaal zyn, en in eene Arithmetifche Progresfie

aany zodanig, dat als men de fom der zyden van bunne
producten, twee aan twee genomen »aftrekt, de overblyf-
Jelen rationaale Quadraaten zyn. -

Stellende voor de zyden van den Drichoek 3p,4p,
5p, en neemende voor haar fom 11 pp, dan zal dee-
ze fom van de produten der zyden, twee aan twee
genomen, afgetrokken zynde, telkens rationaale QOua-
draaten voortbrengen; derhalven blyft nog overig, dat
deeze aangenomene fom 11pp gelyk genomen worde,
fan de eigenlyke fom der zyden;

datis 11pp=—=12p, dus p—=—12,
En de begeerde Drichoek 3¢, 4t, ¢,

2. Om_eenen regtboekigen Drichoek te vinden, wiens
zyden rationaal zyn, en in eene Arithmetifche Progresfie

aan, zodanig, dat als men bet vermenigvuldigde der zy-
den van bunne producten, twee aan twee gemomen, af-
trekt, de owrb};ffelen rationaale Quadraaten zyn,

Stel wederom voor de zyden van deezen regthoeki-
gen Driehoek 3p, ap, 5p; en neem voor hét verme.
nigvuldigde derzelven 11pp; dan zal dit produft der
zyden, afgetrokken van de produflen derzelven, twee
aan twee genomen , rationaale Quadraaten voortbren.
gen. Dus moet maar alleen dit aangenomen. produdt
11pp gelyk ayn 2an het eigenlyke produtt der zyden;

dat is 60p’ ——=1w1pp, dus p—=i: 5 .en de zydeli
van den begeerden Drichoek zyn }i, ¢, 1!; enz,

LXV,
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LXV. VR A A G.

Deel een rationaal Quadraat in vier deelen, zoda-
nig, dat zo men van het eerfte deel het iweede , ders
de, of vierde aftrekt , de overblyffelen telkens ratio-
naale Quadraaten zyn.

OPLOSSING.

Stel voor de deelen

x 3 : :

4 —qag | indien dan het tweede, derde, of viers
5 7 devan het eerfte deel afgetrokken wor-

% —Dbb| den, zullen de overblyffelen rationaale

x ~=cc] ' Quadraaten zyn, :

Daar blyft derhalven nog overig, datook de fom der
deelen 4 x — aa — bb—¢¢ een rationaal Quadraat zy.

Stel 4% — a8 — bb — cc —=dd
Danis 4x ——= aa4bb+4cc4-dd
4
i __ Ga-d-bb+cc4dd
c . 4

Neemende a—3}, b=}, c=}, en a='7, Zo is
¥ ==5:33 en de deelen

X . -.-o.:ji;,
¥F—084=J ,
x —bb=—4; ,

T —c =31,

het geheele getal is 18;%, of *'2 — 'z l' €en rativ.
naal Quadraat ; zynde de zelfde gerallen die Lu-
DOLF geeft.

LXVIL
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LXVLVRAAG

Zock een Quadraat , dat men in vier deelen kan dees
len, zodanig; datals men het tiveede van het eerfle,
het derde van het tweede, en het vierde van het derde
aftrekt , dat ’er telkens rationaale Quadraaten overe
blyven. -

OPLOSSING.

Stel voor de deelen

x ) indien men dan het tweede

3 O b O | van het eerfte, het derde
' 2 van het tweede ,en het vier-

*—a6 —bb | de wan het derde aftreke,

% ~—ag——0bb—cc) zullen de overblyffelen ra-
tionaale Quadr. zZyn.

. Derhalven blyft nog overig, dat de fom der deelen
4% — 348 —=2bb —cc een rationaal Quadraat zy,

Stel 4% — 384 —— 2bb——ce==dd een Quadr,
Dan is 4% ==38-}2 b cc 4 dd '
e 38842 bb-cc4-dd
== 4

Neemende a==8;, b—=12, cz=a, d==11:} 20 is-
x==go!. Dus zyn de deelen,

Ve

x...-.-;--:mi
X088 o o« « » « —I8
g—as—bb... =1
X — a0 ——bb——cc=—=10
het geheele getal is 132}, of 2* —= ‘_{l‘ eert
rationaal Quadraat; zynde de zelfde getallen die Lu-
DoLF opgeeft. :
v LXVIL
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LXVIL VR AAG.

Daar zyn vier getallen; het eerfle is 4% minder dan
het tweede , en zo veel is mede et tweede minder
dan het derde , ook doet het vierde zg veel meer
dan het derde, gelyk mede haar fom een rationaal Qua-,
draat. . Welke zyn die getallen 2 [ ;

OPLOSSING.

Stel voor de getallen x
x4 4}
x4+ 9o

T-4-13:

g

Dan is haar fom 4x-+27 dat een rationaal Qua.
(draat moet zyn.

Stel den Wortel =a, zo hebben wy
4x-27—=4dd ‘

| 4¥——dd—27
4 _

dd—27
x SRE—
|
Neemende d==6, 20 is x==2}%; en de getallen zyn
of, 6}, 11}, 15}; zynde de zelfde getallen welke Lu-

poLF geeft , waar van de fom 36 een rationaal Quag-
draat is,

LXVIIL. VRAAG

Zoek vier getallen van zodanige eigenfchap, als men
haar fom met het eerfte vermenigvuldigt , het produtt
een rationaale Cubic zy, met het tweede een rationaal

uadraat , met het derde een Pronik ,en met het vierde
ecn Trigonaal - getal. '

O P-
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OPLOSSING.

" 'Stel voor de getallen
a?
=R
b Indien dan de fom der getallen x waa-
-_— re y zou ieder getal, met deeze fom ver.
x } menigvuldigd zynde, de begeerde Con-
¢ ditien voldoen,
x

dd=-d

2 J

Derhalven blyft dan maar alleen overig, dat deeze
aangenomen fom gelyk zy aan de eigenlyke fom der
getallen.

Y bb  eccdc  dd4-d
Dat is — 4+ ——+ —— ===«

=
dd 4 d
G} e bb = coc 4 ——g—-—-___— Zx § dit moetnu
Ceen rationaal Quadraat zyn,

Stel den Wortel —=b-¢;
dd=d
Dan is a® - bb4-cc ¢ 4 ~ ==bb~j 2 be 4 e¢

R )

qbe=—ca'+2cct2et-dif-d—aqee

2a'42cc42c4did4-d=2¢e
4¢ ’
Neemende a=—=12, c—3, d==9, ene=y5; zo is

b==4; vervolgens x=—9; en.de begeerde getallen !,
1}, 13, 53 zynde de zelfde getallen die Luporr geeft.

LXIX,

F——
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LXIX. VRAAG, .

Tk heb gevonden vier getallen, zodanig, dat als men
haar fom cubeert, en van deezen Cubic ieder getal by-
zonder aftrekt, de overblyffelen rationaale Cuben zyn.

LupoLr voegt hier nog by, de getallen zyn ;1§5,

37847 190168 § 6517800 . 70 ‘
$3347, et , en (7530, haar fom is 55 de

Proef is ligt , en de weg om de getallen te vin-
den konftig.

AANMERKING.

Dit Voorftel hebben wy algemeen ontbonden , by hét
1L, Scholium van het LVIL. Voorftel deezer konftige
Viaagen; daar Wy niet alleen vier, maar ook vyf zo-
danige getallen gevonden hebben, welke aan de voor-
geltelde conditien voldoen ; weshalven hetzelve hier
voor op pag. 165 kan nagezien wordens

LXX. VRAAG

Wat zyn het voor vyf getallen, van zodanige fias
tuur , dat zo men haar fom quadrateert, en vervolgens
één der getallen by dit Quadraat vergaart; of van het-
zelve aftrekt, de fommen en overblyffelen telkens ras
tionaale Quadraaten zyn.

. LEMM A.

1. Indien men twee rationaale Quadraaten naar wel-
gevallen neemt, 20 2al het dubbelde produt derzelver
vergaard by de fom der Quadraaten van deeze getallen,
of daar van afgetrokken zynde, telkens rationaale Quas
draaten voortbrengen,

" Bewys,
¥ -* Laat x eny twee rationaale getallen zyn, zo is de

¥ {om van haare Quadraaten , . . . 375y
“ het dubbeld product derzelvenis . . axy 5

(Q ) dee-
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deeze vergaard zo heeft menxx<-2xy47yy 3 zynde bei-
}de ration.
Quadr,

Dat te bewyzen was.

en afgetrokken zynde, komt ’er xx= 1xy4-yy

OPLOSSING, ‘

2. Stellende nu voor de fom der begeerde getallen
Vax 4 yy—=s

ZO 5 o+ o XX Fyy——1ss

2% == ss—1yy het geen een rationaal Qua-
(draat moet zyn,

Stel den Wortel =:-—P?y . of?;l—— 55

. 2psy . PPYY
Danis ss—yy—g5 ——= L "=
U T T

Pryy ___2psy

44 +w—-———q

ppyy+ qqyy=2p4sYy
Py + 99y =2pgs

g = 2pgs
T p+aq

Neemende nu p en ¢ geduurig anders en anders,
zo zullen & en y ook geduurig anders en anders zyny
‘zo dat nogthans xx=-yy==ss het Quadraat van der-
zelver fom onveranderd zal blyven, en dus zal exy
mede anders en anders-komen.

Nee-
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Neemendeg—1,p=— 3,z0is j==;fr,enz==:t4
P== 5+ ¢ 0 JT{5S e 2041,
p=7 . .iy=8sli =45
P=8 ¢« « JTE1350s B0,
p=—13 i .1 y:—,:%s...x:;;%n

Neemende nu de fom der getallen, of s==325;

zo is y—— 195, en ¥ =360
y=—12§.....5= 300
Y= 9l.ev..x=—3I12
J==. 80.i.ir ¥ =315
= 36.:ss==323

Hier door is xx--yy altoos even veel , en bepaal-
delyk —ss; zynde in dit geval = 105635 , om dat
§=—=ge5 genomen is.

Het dubbelde prodult , of 22y, zal nu geduurig ver«
anderen, en hetzelve zal agtervolgens zyn , 101400,
75000 , 56784 , §0400, en 2325§6; deeze getallen by
ax 4 yy = 105625 vergaard , en ook daar van afgetrok-
ken zynde, zullen volgens het Lemma, altoos rationads
le Quadraaten voortbrengen,

3. Stellende nu voor de begeerde getsllen

Jot4co zz) wanneer dan de fom deezer getallen '

25000 2% | 325% 5 of wel derzelver Quadraat

105625 2% waare , zouden deeze getal-

56784 2% \len , ieder byzonder by 1056252z ver-

504c0 22 | gaard, of daar van afgetrokken zyna

23256 2z | 4e, rationaale Quadraaten voortbrens
Jgen. - ‘

Derhalven blyft maar alleen nog overig, dat deeze
aangenomen fom der getallen 325 % gelyk zy aan de ei.
gentlyke fom,

(Q 2) Dit
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Dat is 30684022 —— 13252

5z
61368z ——=0g
x:.."_‘; derh, 2% — 2231 __
61368 3706031424

Deeze waarde voor z% in de getallen geplaatlt, zo
heeft nien

I0140222 == 4284150007}

750002z == 316875000 l ieder gedeeld door
56784 2z == 289912400 3766031424
50400 22 —= 212940000
2325022 = ©0825600]
voor de begeerde getallen,

COROLLARIUM.

Hier uit blykt dan genoegzaam , dat deeze Oplos-
fing algemeen is , en op zo veel getallen kan toege-
palt worden , als men begeert 3 dewyl men, om an-
dere getallen te hebben , voor p en g flegts andere
getallen moet neemen.

L AANMERKING,

Dit Voorltel wordt woordelyk gevonden by A. DE
Graar, Inleiding tot de Wiskunft p. 323, Voorftel 315,
en by P. Venema, Algebra p. 158. Voorlt. 81, die
het mogelyk beide uwit LupoLr genomen hebben, al-
leenlyk met die verandering, dat zy flegts vier zoda-
nige getallen begeeren, zonder het een of ander daar
by te doen. Dewyl nu dit Voorftel, in alle deszelfs
veranderingen befchouwd zynde, een van. de allerkon-
ftiglte Vraagen is, welke LupoLr opgeeft, zullen wy
alle die veranderingen hier nog byvoegen,en dezelve,
om mede een weinig verder te gaan, tot zes getallen
bepaalen , waar door wy dan vier ver[chillende Voor-
ftellen op te loffen hebben.

I. VOOR.
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I. VOORSTEL.

Om zes getallen te vinden, zodanig , dat zo men feder
getal byzonder tot bet Quadraat van baar fom wergaart,
of ook daar van afirekt , de uitkomfien rationaale Qua-
draaten zym.

Stel voor de fom der getallen / xx 4 yy—+

zo is xxfyy—=—1s

XL == 55— Yy

-P—y,ofﬂ—-—r;

Neemende voor den Wortel ¥ =75 — 7
2pgs
DRI
Neemende de fom der getallen s — 325, en ver-
volgens
q=1,en p— 3, z0 is x =260, Y= 195.
D= 5 o o BERE00, Y= 100
P=="F ¢ o0 B==310 5 J=="OT,
=8 ..,.. 85=1715, y=— 80,
p=18....1x=323, y=— 36.
=4y P= 7+ .+ 2165,y=280.

20 vindt men y—

Derhalven is xx 4= 3y gedu'urig = sf=—=105625,¢en
wervolgens

2xy=—1014c0l
75000 deeze vergaard Il:y L '?_"'9

8 ls'IOstj, en ook daar van afge-
56784 Ltrokken » zullen telkens rationaale
50400 | Quadraaten voortbrengen, Hier-
23256 l oin ftellende voor de begeerde ge-

92400 J tallen

RN

Qa3 1014002 .
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101400 2z
2500022 | L €N laat de fom derzelver 325z ,en dus
Ihaau' _Quad!'aa: 105025 2z Zyn; wanneer

5678422 imen dan ieder getal byzonder by het
50400 zzl Quadraat der fom vergaart, of daar van
23256 Ii,.,‘,lanrekt,, zullen de uitkomften rationaale

gRiic) Quadraaten zyn.

Derhalven moet dan maar alleen deeze aangenomen
fom der getallen 3252z gelyk zyn aan de eigentlyke {om ,
dat is '

q99240%z =325 %5 derhalvenz—_%"_, en 2z2—+»

75848
4125

14 TR

6371795104

Dienvolgens zyn de begeerde getallen
10140022 == 428415000}
75000 22 == 31687 5000
56784 22==2399124C0 ? ieder gedeeld door .
5040022 == 212940000 6375793104.
23256 22— 908256600 ’
‘92400 2% == 390390000

I. VOORSTEL.

Om zes getallen te vinden , zodanig, dat zo men bep
Quadraat wvan baar fom by ieder getal byzonder vergaart,
of ook daar van aftrekt , de uitkomfien rationaale Qua-
draaten zym.

Stel voor de fom der getallen vazy=—s

; S SR .
20 is nxy__.r:,dusy__nx.

Hier door zal het Quadraat van de fom der getal-
len §s geduurig hezt zelfde kunnen blyven, en de ge-
tallen zelve , waar voor wy ax-yy ftelien, geduurig
veranderen, zodanig, dat als het Quadraat van deeze

fom 2xy by ieder getal, dat is ss-]—yy,vergaard,e]x:
! 00
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ook daar van afgetrokken wordt, de vitkomften ratio-
naale Quadraaten zyn,

Neemende x=—— 2, zo I8 y— iss.
T== F e see y=— 55
A== 4 s e e = 3585
X 6,40« Yy=+ss
T= Q.o oe J—sh
E==72 o s o « Y=—33351%

Neemende s=—=12, zo is ss=144, en dienvolgens
X=—= 2, y==36G) Hierom zal 2%y, of het Qua-
g '3 y=—24 draat van de fom der getailen

O T ’ geduurig het zelfde blyven,en.

Y= 4, J=18 i bepaaldelyk 144 zyn. Vervol-

== 6, y=——12 ; gens zullen de getallen zelve,

5= 9,y= 8 ,dat is xx--yy geduurig veran~
L deren. Want dit naar vervolg
=72, = 1) genomen, zo is

*x )y ==1300, 5§85, 340, 180, 145, en 5I85.
Stel dan voor de begeerde getallen

1300227 ) _
58522 [ Indien nu de fom van deeze getallen 122,
of wel het Quadraat derzelve 144 22 waare ,
34°%%  zou het Quadraat van deeze fom , dat is
18022 { 144 2%, by leder getal byzonder vergaard ,
14522 ’ en ook daar van afgetrokken zynde, razio~
naale Quadraaten voortbrengen,
51852z)

Hierom moet deeze aangenomen fom 122z gelyk zyn
aan de eigentlyke fom der getallen.

Derhalven 773522=—1223 dat is 2=, en by

evolg zz — 44 ___
g g §9830818 5§

Deeze waarde voor %z in de gegeevene getallen ge-
plaat(t, zo hebben wy voor de begeerde getallen. -

Q4 13002%#
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J300%% == 187200
5852z — 84240
g4022=— 49860 |
18022 = 25920 ," ieder gedeeld door 59830225,

14522=— 20880 |
51852z —=—y746640

II. VOORSTELIL.

Om zes getallen te vinden , zodanig , dat zo men de
fom derzelve by bet Quadraat wan ieder getal hyzonder
wergaart, en ook daar wan aftrekt , de uitkomflen ratio-
naale Quadraaten zyn,

Dit is een der allerkonftigfte Vraagen, die my ooit
wegens deeze ftoffe zyn voorgekomen; en om dezelve
ap eenc klaare en duidelyke wyze op te loffen, moeten
wy voor af verfcheide andere zaaken verklaaren.

IL LEMM A.

Alle regtboekige Drieboeken bebben deeze eigenfchap 5
naamelyk , dat zo men den vierdubbelden Inboud derzelven
by bet Quadraat der febuinfe zyde vergaart , of ook daar
van afirekt, de uitkomften ratignaale Quadraaten zyn.

! Bewys,

Dit Lemma komt met het eerfte in alles overeen. Want
laat de regthoekszyden % en vy zyn; dan is het Quadraat
op de {chuinfche —axx4yy
de viprdubbelde Inhoud = 2 xy

vergaard en afgetr, ,
komt 2% 42 xy 4 yy =x+y|_‘}ran’a,;. A
en x5 — oxy yy—a —gy|" J Luadre

Doch
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Doch om ons oogmerk nog klaarder te doen zien,
zullen wy den regthoekigen Driehéek rationaal ftellen;
en dan is het aldus, £

Het Quadraat op de {chuinfche = s%4-oxz yy 4 y+

Den vierdubbelden Inhoud..==,.. 43%y — 4 ay?
verg. enafg,

komt a%4-4x%yde2xxyy —guy'deyt
en x*—4x3yoxxyy4-q xy? -y
zynde beide rationaale Quadraaten » welker Wortea
len zyn

xxtoxy—yy
—xx+25y4 )y
zynde de halve fom derzelven 22y, en het halve vers

fchil xx—yy,overeenkomende met de zyden van den
regthoekigen Driehoek.

COROLLARIUM.

Uit dit Lemma ziet men nu, hoe gemakkelyk wy drie
rationaale Quadraaten kunnen vinden , die in eene 4rith-
metifthe Progresfie ftaan, Want

' —4 &y +252yy+45y + 5" zyn drie zulke Qua-
¥ iwaie b e F 2 XYY eenas o g;:t:tg._g\;elkg ibn
ri
#bazyfasyy —agy 3 g, g, Tl
waar van het gemeen verfchil 4 x%y — 4 xy3 js, 4

En deeze zyn juilt die geene, welke wy tot de op-
losfing van het geftelde Voorftel noodig hebben,

ILCOROLLARIUM.

Hier ui* volgt dan, dat wy voor af noodig hebben,
zes rationaale regthoekige Drichoeken te vinden , wel-
ke een gelyken Inhoud hebben, dat is, dat geduurig
4%°y—4xy*, zynde viermaal den Inhoud des Drics
hoeks, even veel bedraagt, waar door dan de fchuin.
{che zyde xx+7yy, en by gevolg ook deszelfs Qua.
draat x*422xyy4y* geduurig zal veranderen, waar
: (Q 5 uig



250 Byuvoegfel 1ot het

uit de begeerde getallen kunnen ontftaan; en ftellende
dat de vierdubbelde Inhoud de fom der getallen uit-
druke, dan zal moeten volgen, dat wanneer deeze fom
42%y — 4 xy* by het Quadraat der {chuinfche 2t-,
¢ 24x Yy~ y*,dat is, by het Quadraat van ieder getal ,
vergaard, en ook daar van atgetrokken wordt, de uit-
komiten rationaale Quadraaten zullen zyn.

II. COROLLARIUM.

Hier uit blykt dan nu, dat wy zes rationaale regthoe-
kige Driehoeken moeten vinden, welke een gelyke In-
houd hebben; het geen, myns weetens, nooit van ie-
mand gedaan is,

A. e Graar (Inleiding tot de Wiskunft pag. g27.
Voorft. 319 ) toont aan, hoe men drie zodanige regt-
hoekige Driehocken zal vinden, waar van de Inhoud
gelyk is3 en wel op deeze wyze,

Laat de drie begeerde Drichoeken zyn

xx — 9y xx—zz]qq—xx

regthoeks z, {
2%y 2xz 2xq

9+ x%

fchuinfche x % +yy| XX+ 22

Dan zyn de Drichoeken rationaal; dus blyft maar
alleen overig, dat haare Inhouden aan elkander gelyk
zyn.
Hierom 253y = 2 4yl=—2a%z — o x23—12 %G} - 2%°g,
Stellende dan 22y —oxy'=—o2a%2—o 1323

2% o
2xy— 9 —xx2— 23

Ax Yy —xx 2= ) —2z}

-2
2 =3y4yz+zz.
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Wederom ex’y—23y' ——a2xg®—235g
2x

2y — ¥ = ¢* — ax9q

xxy=4=xwqg == ¢ 493

¥y+q
*x==qq—qy 4+ 3y =y +yz 42z

Y2422 = g9 —~qy
Ye4qy = qq—2z

Yy = g-zof g=y+=2.

Derhalven moet een der waarden , die gelyk aan xx

£yn, nog tot een rationaal Quadrast gemaakt worden,
op dat = mede rationaul zy. '

2 +g

az
b’

. 2 ay% aazz
2018 yx— yy-]-yz-]—zz = 3y- T e .ET

Stellende dan x — |

2 ayz aazx
b el

b TSy e

bk
2abyz4-bbyz —aazz—Dbbzz
z

2aby< bby — aaz—bbz.
Neemende y=—aa—bb, zois z=—=sab<4bb;

vervolgens y—z=—=gq =—aa+42ab, en ¥ —aa+e
¢Gh4bb,

Neemende a=—=2, b=—=1; 20 is x=7, y=g,

®=—5, §—8, en derhalven de begeerde Drichoe«
ken 3

regt.
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40 2 1
regthoeks z.{ l * ’ p
42 | 70

112
fchuinfche 58 , 74 [ 113
AANMERKING,

Tk zie geen middel, om meer rationaale regthoekige
Drichocken van gelyken Inhoud te vinden; nogthans
zullen wy, om tot het begeerde oogmerk te geraaken,
een anderen weg inflaan , en alvoorens oploflen het
volgende

VOORBEEL D,

Een regthoekige Drieboek rationaal gegeeven zynde, een
anderen te vinden, die mede rationaal ,en van gelyken In-
boud is.

Laat m, n de regthoekszyden, en a de fchuinfche
van een ratignaalen regthoekigen Driehoek zyn,welks
Inhoud } mmn is; dan zullen wy een anderen ratio-
naalen regthoekigen Drichoek moeten vinden, waar
van wy de {chuinfche zyde x4 zullen noemen, en
dan moet deszelfs Inhoud mede ! mn zyn.

Nu zullen ’er, volgens het tweede Lemma; als men
het viervouwd van den Inhoud des Driehoeks by het
Quadraat op de fchuinfche vergaart, of daar van aftreke,
niet alleen rationaale Quadraaten komen ; maar de Wor-
telen zullen ook zodanig zyn, dat de halve fom der-
zelven de eene, en het halve verfchil de andere regt-
hoekszyde zal uitdrukken,

Hierom ax--2ax<-aa het Quadraat o% de fchuin-
(fche zyde.
omn het viervouwd van den Inhoud des

(Driehoeks.
Dan moeten ax+2a54-aa4-2m "} rationaale Qua-
draaten zyn,
#x+26x46a—2mnd ¥

Maag
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Maar in den gegeeven Drichoek is as—mm-nn,
derhalven zo moeten :
xx-f2ax+mm-==2mn-nn } rationaale Quadraa-

ten zyn.
xx 4205t mm—amn-fnn y

Stel mn=—¢, en m—mn==d, zo heeft men
xx-2ax4cc

xx2ax+4-dd

zyn, Deeze, het eene met dd, en het andere mat cc,

dat Quadraaten zyn, vermenigvuldigd , dan zyn de
Quadraaten

ddzxx42addxdccdd
CCxXX = 2accx4-ccdd

Hier van is het verfchil ccax —ddxx4=caccy —e
s2addx, waar van de Deelers zyn cx4-dx, en cxee
edX==24c—2ad.

By gevolg is de halve fom van deeze Deelers cx-]-)
eac—ad; en dus

} dat ration, Q_uadraarm. moeten

¢cxx2accx-ccdd =cx+a_c-——-a_5l’.—_—ccxx+aacco
(s4aadd42accx —aacdy —2aacd

aacc 4 aaddd — ccdd—zaacd'

komt 2 —
2acd_
aacc4aadd—cecdd
Derhalven x 44— —4—;—0—;{7'—— de fchuinfche.

Om nu de regthoekszyden te bekomen, zo zullen
wy het Lemma volgen ; dat is, wy zullen het vier-
vouwd van den Inhoud des Driehoeks by het Qua-
draat op de fchuinfche zyde vergaaren , en ook daar
van aftrekken, om dus de Quadraaten, en by gevolg
ook de wortels te vinden; welke dan de halve fom en
ket verfchil der regthoekszyden zullen nitmaaken,

Nu
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. atce 4 aa dd —cedd
Nuis z4a=— P hier boven gevons

( den.
Maar c==m--n5 d==m—n zynde, zullen wy dee:

ze waarden hier in op de volgende wyze plaatfen,
c==m-n , 6 ==mm-omp-+4nn
d=—m—n , dd—mm—c mn-nn

td —=mm-nn, ¢+ dd —cmm-onn
aa=—— mm=- nn

~—~—— Verm,
aa c¢ - aadd == om¥4-4mmnn--ant

ccdd == m*—2mmnn4- nt

afget,
aacc+aadd—cedd == m*4-6mm nnd- nt

Maar mm—4-nn=—aa,
Derhalven m* 2 mm nn 4= nt — a*
AMMAR o, .. =4 mmnn

- verg.
mt 46 mmnn < n* = a* gmmnn

maar m* 46 mm nn 4= n*==aacc+-aadd—ccdd boven
(gevonden,
Derhalven aa cc + aa dd — c¢ dd = a*4-4mmnn
Dit gedeeld door 2acd=—2amm—2amn,

z ( aace +aadd-ccdd) a* 44 mm mnn
'20 L + &\ 2acd ZGmm—zm‘;n

de {chuinfche zyde; en het Quadraat ita| ==

a® 4 8 atmm nn= 16 m*nt
'

.

4 aa. m*~— o mm nn + nt

Maar aa=—mm-+nn zynde , moet deeze waarde vaii
aa in den Teller gebragt worden; dan is

s M 12 2%00 - 3B MmNt 12 mmnS - 25
40| =

4 aa, m* — 2 min nn 4 nt

En
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En brengende den viervouwdigen Inhoud, die 2 mn
is, onder den Noemer van deeze breuk , dan is de-
zelve
8aa. m'n— om*n4mn’ ___ 8m'n-8m'n=3mn’ 4-8mn’

4 ag. m*— 2 mmnn--nt 4 03.m* = 2 mm nn 4 n*

Deeze viervouwdige Inhoud nu vergaard en afgetrok-
ken zynde, by en van het Quadraat der fchuinfche,
zullen ’er rationaale Quadraaten’ komen ; naamelyk :

(= 8mnT4-n®
mP4-8m'n4=12mnni—8m*n3 4 38 mAnt—8mins -1 2mmn®4e 2
-]

4 88t — 2 M Bt 1)

\ ( 28mn’4n®
m*—8m'n4-12m°nn4-8m* nd4-38mnt -8 ns 4= 1ammn® — o
4 a8, m*— o mmnn 4 nt >
welker Wortelen zyn
mt4-gmin—ommnnt-qmni4nt P
—— o e fom l
2 4. M — nn . > der rege-
mt — gmin—2mmnn —4mn34nt | hoekszyden,

bl het verfchil
24, min— nn

Deeze vergaard en afgetrokken , dan zyn de helften
e 2 TR 1Y e 7 of M — nn)

———y

240 |
RGN <= 00 I de begeerde regthoeks-
4amPn<-qamn? £ aamn zyden,
et [¢] —
2 G. MIn— NN T s |

Derhalven zyn de twee Drichocken van gelyken I
houd deeze: F £

regte
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aamn
[‘ m .
H mm-—nn

regthoekszyden <

mm —

» oa
atammnan
fchuinfche 6 | ———=—
26 M ~NN

IV. COROLLARIUM.

. Dewyl wy nu, in het IIl. Corollarium, met A. D=
GraAF drie byzondere regthoekige Driehoeken, van
gelyken Inhoud, gevonden hebben, zo kan men, door
de laatlte Aanmerking, tot elk eenen anderen vinden,
en daar door zes rationaale regthoekige Drichoeken be=
komen, die gelyke Inhoud hebben.

Ten cerflen. Neem a=—=358, m=—42, =40, Z0
hebben wy voor den anderen Driehoek

a0
regthoekszyden .(' 29 I dus het Quadr. der {chuin-
| 48720 }. b 1996232720161
L ar | e = T 110881
. 1412881
fchuinfche 1189 |

" Ten tweeden. Neem 8=—74, M==70, =24, Z0
hebben wy voor den anderen Drichoek.

(1081 1
|

regthoekszyden < 37 ‘dushet Quadr. der fchuinfche
| 62160 b 6655165817 12K
L 1081 | == Ty550760000
2579701 l

{chuinfche -—3—95;)‘5 J

Ten
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Teri derden. Neem a== 113, m=—112, N=15;
20 hebben Wy vor den anderen Driehoek
© 12310 g
\ 220 a ;
Regthoekszyden< . dus het Quadraat der
‘ | ﬂ_@i‘fcnuinfchtg: y el
L 12319 (3%93;:759?0?3_55!1:
174336961 | 7751179400836
278409+ J

Schuinfche

Dewyl wy nu zes rationaale regthoekige Driehoeken,
van gelyken Inhoud, hebben,zo zyn wy hier meade in
ftaat gebragt, om dit 1II, VOORSTEL van het 1I. Scyo-
Liun op te losfens want , {tellende de {¢huinfche zyden
van deeze Drichoeken voor de begeerde getallen, naa-

melyk :

sy f 3364 pP%

747 S476 PP °
13 p 12769pp.
1412881 » dan zyn de Iggdgg_ijzélﬁl _
118 }.‘%"i‘l“‘g'::;‘:’ 141372t ppe
2579761 » getallen 6655166817181

39997 1599760009

174330961 Pi : 108033759707 15521 22
2784094 L 7757170400836

Indien nu de fom deezer getallén 9360pp Was, dat is
viermaal den’ Inhoud van deezen Driehoek y dan zou
deeze fom, by en van het Quadraat der [chuinfche zy-
de, datis, by en van het N adraat van ieder getal bys'
zonder, vergaard en afgecrokken zynde, door het 1k
Lemma, geduurig rationaale Quadraaten voortbrengen,
Hierom moet deeze aangenomene fom 3360 pp gelyk
zyn aan de eigenlyke fom der getallen, Derhalven

(R) 58
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. 1472881 | 2570761 174336961
58+ 744 g4 200 2579700 174336961 |
ATIr e T e T 2784094

(p=3360pp

? 1=
1412881 , 2579761 , 1747236061
=’ — e ———

3360p 45+ 1189 + 39997 2784004

1412881 2579761 |, 174336961
“5+ g 30997 T 2784094
P—
3360
OF door herleiding
- 206468043140021587
P= 444869308049718720"

Deeze waarde voor p in de geftelde getallen gebragt
zynde, zo bekomt men voor de begeerde getallen

2064689431400215 8 8
58p= 46894314 5?!5_

444869308049718720
— 200646804314002158y x 74
) e 444869308049718720
g 2064689453140021587 x 113
T 444869308049718720

141288y 206468943140021587 x 1412881
1189 e 444869308049718720 x 1189 "
9579761 ___ 206468943140021587 % 2579761
39997 © 7 444860308049718720 x 39907 °
174330901 | __ 206468943140021587 x 174336961
8784004 © T 444869308049718720 x 2784094

AAN-
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AANMERIKING.

Hier uit blykt nu, dat de Theorie genoegzaam toelaat,
om zo veel rationaale regthoekige Driechoeken van gely»
ken Inhoud te vinden, als men begeert; dus kan men
ook zo veel getallen hebben als men begeert, welke
deeze eigenfchap hebben, dat hun fom vergaard en afe
getrokken zynde, by en van het Quadraat van ieder ge-
tal byzonder, de uitkomften telkens rationaale Quadrag-
ten zyn. Doch de ondervinding leert genoegzaam, dat
de getallen zo magtig groot worden, dat ze byna on-
handelbaar zyn, en dus gemakkelyk misreekening kun-
nen veroorzaaken, voornaamelyk wanneer men dezelve
door een lastigen arbeid gevonden hebbende, vervols
gens begeert te beproeven, Derhalven kunnen "er, in
kleine getallen , niet meer dan drie rationaale regthoekige
Driehoeken , van gelyken Inhoud, gevonden worden, £

Hierom zullen wy dit Voorftel ook tot drie zulke
getallen bepaalen, welke dan ook klein vallen, en ges
makkelyk beproefd kunnen worden, By voorbeeld.

Om drie getallen te vinden, zodanig, dat indien men
baar fom , iy en van bet Quadraat van ieder getal by.
zonder , wergaart en afirekt , de uitkomflen rationaale
Quadraaten zyn.

-

(R 2) OP-
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OPLOSSING.

Neem uit het IIl. Cordllarium de drie gevondene regt-
hoekige Driehoeken van gelyken Inhoud, die aldaar 840
is, en ftel de fchuinfche ‘zyden van deeze Drichoeken
voor de begeerde getallen, als ’

58p 7 wanneer nu de fom van deeze getallen 3360 pp
74P ¢ Was, dat is, de viervopwdige Inhoud van
113 J deeze Drichoeken, dan zou deeze fom by en
van het Quadragt der {chuinfche zyde , vergaard en afge-

trokken zynde, telkens rationaale Quadraaten voort-
brengen, ‘

Dus blyft dan maar alleen overig, dat deeze aange-

nomene fom 3360pp gelyk zy aan de eigenlyke {om dex
getallen, ‘ ‘ ' :

Dac is 3360pp = 58p+74p4113p

3360 pp = 245p

5P N
= 40: e B2 op T
67zp - 493 de;h.p_ G722 of 26
Deeze waarde voor p in de geftelde getallen gebragt ,
Zo is - :
496
518 '
TP =* g ,} de begeerde getallen.
791
== ;.
13p o6 j

1V,
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IV. VOORSTEL

Om zes getallen te vinden , 20danig, dat indien wien
bet Quadraat van jeder getal byzonder by en van de jom
der getallen vergaart en aftrekt , d¢ uitkomflen rationaale
Quadraaten zyn.

A ANMERIKTIN G

Indien men zes rationaale regthoekige Drichoeken
konde vinden, die elk een zelfde fchuin{che zyde had-
den, en dus hunne Inhouden van elkander verfchillende,
doch alle rationaale Quadraaten waaren, dan konden
wederom de viervouwdige Inhouden deezer Driehoeken
voor de Quadragten der begeerde getallen genomen
worden; en het Quadraat der {chuiniche zyde zou de
fom van deeze getallen kunnen zyn, volgens het IL
Lemma 3 zodanig, dat indien men de Quadraaten van
deeze getallen by de fom der getallen verzaart, of ook
daar van aftrekt, de uitkomfen rationaale Quadraaten
zyn. Derhalven zou dir Voorltel nog als vooren kun-
nen opgelost worden, door de fom deezer getallen met
de aangenomene fom gelyk te ftellen.

* Maar ik zie geen middel , om eenen rationaalen regts
hoekigen Driehoek te vinden, welks Inhoud een ratio-
naal Quadraat is, waarom het my ook niet doenlyk is,
dit Voorftel op te losfen. Want

Om een rationaalen regthoekigen Driehoek te vinden;
welks Inhoud een rationsal Quadraat zy; daar toe
wordt vereischt, dat men twee rationaale Quadraats.

' R3) ' Qua.
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Yuadraaten moet vinden, welker verfchil een rationasl

usdraat is 3 of , dat het zelfde is » Men zou twee
rationsale Quadraaten moeten vinden, welker fom en
verfchil rationaale Quadraaten, of ten minften commy.
nicanten zyn.

Want, ftellende voor de regthoekszyden cxyy en
x22, dan is de Inhoud een rationaal Quadraat , en
volgens de eigenfchap van den regthoekigen Driehoek
moet 4xxy*~+xx2* een rationaal Quadraat zyn,

Stel den Wortel =—=z.2yy — i-;-‘-z;

[—

- 4
Dan is 4xxy4+xxz4:xx,4y1__wbi_f -
2taa
(+55
x%

' 4
4yt + 2t =gyt — “'?”-4- zb:a

4yyz2a __ 2%aa
b T bb

24

b

4yyzzab =— z*ag—bhz*

23 :
4yyab = zz60—~——bbzz; duszz . «

(___40533"
= aa—bb

Neemende yy—aa—»b b} deeze moeten rationaale
Zo is 22 == 4ab Quadraaten zyn.

Neem
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Neem a==pqq, en b =prr;

Zo is wel het eene, naamelyk 4ab — 4ppqqrr
een rationaal Quadraat, doch aa—bb zal dan—p rq*
= ppr*, en dus mede een rationaal Quadraat moeten
zyn, of, dat het zelfde is, ¢+ r* moet een ratio-
naal Quadraa: zyn; en dewyl deeze grootheid het ver~
menigvuldigde is van g g-—rr zien wy ligtelyk, dat
hier toe vereischt wordt, dat deeze Faffores rationaale
Quadraaten , of ten minften communicanien zyn,

Nu wordt dit by alle Wiskunftenaars voor eene on«
- mogelyke zaak gehouden, alhoewel het, myns wees=
tens, niet direft beweezen is, en dus zullen wy dit
IV. VoorsTeL zonder oplosfing moeten laaten.

AANMERIEKTING

De ondervinding zal leeren, dat de 30 Konst-Vraa.
gen, welke LupoLr op de voorgaande laat volgen,
gelyk hy zelf zegt, niet zwaar, en in der daad van
weinlg belang zyn. Want het geheele doelwit, dat
LuporLr door dezelyve bedogde, was, om de worte]
of waarde van z uit alle hooge Vergelykingen, door
benadering, te vinden; dat in den tyd, toen LupoLyp
leefde nog als een groot geheim en verborgenheid
wierdt gehouden; doch thans, voor allen die de Stel-
kunde oeffenen, eene geringe zaak is, waar van men
hier voor, by de V., Kons T-VRaAAC, een algemee-
nen Regel kan vinden, en welke in het II. Deel der
Inleidinge tot de Matbematifche Weasten[chappen , en b
andere Schryvers, onder eene gefchikte Leerwyze wordt

VoOr«
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voorgefteld. Wy zullen daarom ook geen zwaarigheid
maaken, om die Voorftellen , als van weinig nuttigheid
zynde over te flaan, en hier mede de oplosfing det
Konst-Vraagen van LupowL¥ te eindigen.

EINDE



VERBETERENDE AANME RKING

aangaande de Oplosfing van Voorftel CXX X
(pag. 192) 1. DeeL.

Deeze Oplosfing is openbaar valsch, en kan alleenlyk
plaats hebben, wanneer de gegeeven Drichoek gelykzydig
is. ‘Tmmers is het klaar tezien, dat de hoeken AlyB,
BPC, APC (L. Deel. Plaat V. Fig. 1), paar die Con.
[truftie, in een ongelykzydigen Driehoek nooit aan mal: .
kanderen gelyk kunoen zyn, dat nogthans plaats heeft,
wanneer AP <4-BP 4 PC = een Minimum is (GRONDEN
per MeeTk, B. XI. Theor. 5). Indien men op BC: het
Segment eens cirkels befchryft, waar in een hoek BPC
van 120° kan %emaakt worden (MeETK. V. 15), ver-
volgens den geheelen cirkel voltrekt, en bet Segment
dat alsdan onder den Bafis (dien ik onderitel BC te zyn)
valt, in Q in twee gelyke deelen deelc, heeft men flegts
uit A naar Q een lyn A Q te trekken, deeze zal den
boog BP C in"het begeerde punt P fnyden.

Het Bewys van deeze Confiruliie , hebbende tot grond.
flag Theor. 6, 1IL. B. en Theor. 3, XI. B. vande Grony -
peN DER MEETKUNST, is nu gemakkelyk op te maaken,
Wy hebben hetzelve, by gebrek van eepe gefchikie Fi-
guur, moeten voorby gaan,

)



Deeze MATHEMATISCHE en andere Boeken, zyn
by J. MORTERRE gedrukt en te bekomen:

Aftronomia of Sterrckunde, met de daar toe noodige
nieuwe Tafelen verrykt , door den Heer pr LA Lanpe,

Qeffenfehool der Mathematifche Weeten{chappen, 15
ftukjes, met Plaaten. i -

A. B. STRABBE, Inleiding tot de Mathematifche Wee-
- tenfchappen , of gemeenzaame Lecrwyze der Arithme.
-+ tica en Algebra ,- 2 deelen.’ e ne

L. PRA.A LDER:, puttige vitbreidingen over de 70 Kons
flige Vraagen yan LucoLr van Keupen.
De gronden’ der Meetkunst, volgens de leidinge van den:

« beroemden T. Simpsox , met Figuuren,

Uitvoerige Tafelen van de ondeelbaare of primgetallen
_van I tot 400,200, Penevens eene Verhandeling overde
- wyze van vinding, en dé nutcigheid derzelye, gedeeltelyk
gecrokken uit' de’ Memorien van'den grooten EuLery
"_cg.addére_perpbmdg Wiskundigen.” ; e
V,crhandeling (Svci- de 'Rekening met ftaafjes, tot cene
vermakelyke aitfpanning voor Liefhebberen der Re-
_kenkunde,, gt ﬂg&&@---' s :
£+A- MARCI, ‘over de Tover-Vietkanten, met Plaaten:
CLAIRAUT, gronden der Algebra, '

~———-——— Beginfclen der Geometrie en Trignomes
tric, met Plaacen,

A. pr GRAAF, Wiskundige Arithmetica,

== s gver het ltaliaans Boekhouden,

- Exemplaarboekje van de Arithmetica.

[ T

A. B. STRABBE, Appendix of Aanhangzel.

(. ta BORDE, over het Koopmans Bockhouden, ver.
Jbeterde Druk, h :
Nieuw



Mieaw Licht des Koophandels , fandelendé aver:
" 'Wisfel enArbitrages,en andere opKoopmans Compt
~ veorkomende Rekeningen. : i

L. GRAVE vax BYLAND, Zeetactickof Krygsdienst

ter Zee, 2 deelen, met Plaaten.

J. H. KINSBERGEN, korte Inftructien, betreffende

de Zeedienst, i

DU HAMEL pe MONCEAU, Verhandeling over de
Scheepsbouw , met uitvoerige Plaaten.

van per HOOGH; over het vocaal-Mufyk, met Plaaten.

Nieuw verbeterd Pfalmgezang, voor Beminnaars der Zang-
konst, zynde de eerlte Verfen der Pfalmen Davids,
thans by de Hervormde Kerk van Nederland in gebruik,

W. SEWEL, Wegwyzer tot de Engelfche Taal.

e ot e Wegwyzer tot de Nederduitfche Taal,

C. V. BYNKERSHOEK, Verhandeling over de Burger-
" lyke Rechtzaaken, 2 deelen.

De gevallen van Telemachus, 2 deelen, met Plaaten.’

W. pe BRITAINE,, Menfchelyke Wysheid of weg des
Fortuins.

Bekeerings-gefchiedenis van den Graaf STRUENSEE,
2 deelen.

C. PLINIUS, over de Dieren, uitvoerige vermeerderde
Diuk, met Plaaten,

Hiftorie der wreede en vreemde Dieren tot een vervolg
" op C. PLINIUS in ’t licht gebragt, met Plaaten.

De vermakelyke Avanturier, 2 deelen, met Plaaten.

VLAMING en WELLEKENS, Dichtlievende Uit{pan-
ningen, met uicvoerig&eSPla)aten van J. GOEREE.
2
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